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تناول هذا الكتاب مدخلا إ�� النظر�ات الأساسية �� تحليل سلوك 
المنا��  محتوى  مع  يتوافق  بما  ا��زئية،  الاقتصادية  الوحدات 
والموجهة  المقياس،  هذا   �� الوصية  الوزارة  طرف  من  المعتمدة 
لطلبة تخصصات العلوم الاقتصادية، التجار�ة وعلوم ال�سي�� �� 

مختلف المعاهد وا��امعات ضمن نظام ل.م.د.
وقد جرى ا��رص ع�� أن يتضمن �ل فصل مجموعة من التمار�ن 
التطبيقية المرفقة بحلولها النموذجية، إ�� جانب أمثلة توضيحية 
مستمدة من المحاضرات والدروس الميدانية، وذلك ��دف تمك�ن 
الطالب أو القارئ من فهم أعمق واس�يعاب أفضل لمبادئ التحليل 

�� النظر�ة الاقتصادية ا��زئية.
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Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat.Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh euismod tincidunt ut laoreet dolore magna aliquam erat volutpat. Ut wisi enim ad minim veniam, quis nostrud exerci tation ullamcorper suscipit lobortis nisl ut aliquip ex ea commodo consequat. Duis autem vel eum iriure dolor in hendrerit in vulputate velit esse molestie consequat, vel illum dolore eu feugiat nulla facilisis at vero eros et accumsan et iusto odio dignissim qui blandit praesent luptatum zzril delenit augue duis dolore te feugait nulla facilisi.Lorem ipsum dolor sit amet, cons ectetuer adipiscing elit, sed diam nonummy nibh eui
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 مقدمة :

علم الاقتصاد أحد فروع العلوم الاجتماعية التي اكتسبت أهمية متزايدة في  يعد

العصر الحديث، نظرًا لارتباطه الوثيق بالمشكلة الاقتصادية، وهي قضية مركزية تمسّ 

حياة الأفراد والمجتمعات على حدّ سواء. فعلى الرغم من أن الموارد الاقتصادية محدودة، 

لا تنتهي، الأمر الذي يستدعي دراسة منهجية لكيفية فإن حاجات الإنسان ورغباته 

تخصيص هذه الموارد النادرة بالشكل الأمثل، وتحقيق أقص ى درجة من الكفاءة والعدالة 

 .في استخدامها

ومن بين فروع علم الاقتصاد، يبرز الاقتصاد الجزئي كمدخل أساس ي لفهم هذا 

ت الاقتصادية الفردية، سواء أكانت العلم، لما له من دور محوري في تحليل سلوك الوحدا

أسرًا مستهلكة تسعى لتعظيم منفعتها، أو منشآت إنتاجية تهدف إلى تحقيق الربح. كما 

يتناول الاقتصاد الجزئي كيفية تفاعل هذه الوحدات داخل السوق، وآليات تحديد 

 .الأسعار والكميات المتبادلة، في ظل ظروف وعوامل اقتصادية مختلفة

الكتاب من ستة فصول مترابطة، تبدأ بتحليل سلوك المستهلك من يتكون هذا 

منظور المنفعة الكمية، ثم تتناول نظرية المنفعة الترتيبية كأساس أكثر واقعية لفهم 

تفضيلات المستهلكين. بعدها ينتقل الكتاب إلى دراسة قوى السوق من خلال تحليل 

ز على سلوك ا
ّ
لمنتج من خلال موضوعَي الإنتاج الطلب والعرض وتوازن السوق، ثم يُرك

 .)على المدى القصير والطويل( والتكاليف الاقتصادية

تم كل فصل بسلسلة من التمارين 
ُ
وحرصًا على تعزيز الفهم وتثبيت المعلومات، خ

المتنوعة، التي تهدف إلى قياس مدى استيعاب المفاهيم المطروحة، وتطوير القدرة على 

واء من خلال المسائل العددية أو الأسئلة التحليلية توظيفها في مواقف تطبيقية، س

 .والنقاشية
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، ولكل السنة الأولى جذع مشترك نأمل أن يكون هذا العمل مساهمة مفيدة لطلبة 

 .من يسعى إلى تأسيس معرفة راسخة في مبادئ الاقتصاد الجزئي
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هتمام الأنشطة الاقتصادية ، فالاستهلاك سلوك إيمثل سلوك المستهلك محور 

تمارسه الوحدات الاقتصادية و غاية يريد المستهلك الوصول إليها لإشباع حاجاته في 

الكثير من المتخصصون في مجال النظرية هتمام إالحياة . و قد أثار سلوك المستهلك 

 الاقتصادية و تطبيقاتها .

 : Utility Theoryالمنفعة نظرية  -1

تستند نظرية المنفعة على فرضية أساسية مفادها أن المستهلك العاقل يسعى 

لتعظيم منفعته ضمن قيود ميزانيته. ولتحقيق هذا الهدف، يقوم الأفراد بمقارنة المنافع 

 .الخدمات المختلفة، ويوزعون إنفاقهم بشكل يحقق لهم التوازن الأمثلالنسبية للسلع و 

  Deffinition of Utilityتعريف المنفعة: 1-1

حاجة لدى الفرد  شباع إعلى يمكن تعريف المنفعة على أنها قدرة السلع والخدمات 

التي  الرفاهيةعتبارها مقياس للمستوى إوقت محدد ، كما يمكن و في لحظة زمنية معينة 

 يحققه المستهلك نتيجة شراءه للسلع و الخدمات المختلفة من خلال دخله.

كما أنها عبارة عن مقدار الاشباع الذي يحصل عليه الفرد عند استهلاكه لوحدات 

 متتالية من سلعة أو خدمة معينة، أو مجموعة من السلع خلال فترة زمنية محددة.

 أنواع المنافع ) الكلية و الحدية( 1-2

 ة: حديالمنفعة الMarginal Utility  تعبر عن مقدار التغيير في المنفعة الكلية

واحدة خلال قدرة  بوحدة الناتجة عن الزيادة في عدد الوحدات المستهلكة من سلعة ما 

 زمنية معينة.

𝑀𝑢𝑥𝑖 = 
∆ 𝑇𝑈

∆𝑋𝑖
= 

التغيير في المنفعة الكلية

𝑋𝑖 التغيير في السلعة
                          

𝑀𝑢𝑥𝑖 = lim
𝑋𝑖→0

∆ 𝑇𝑈

∆𝑋𝑖
= 
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑋𝑖
 و بدلالة الاشتقاق   
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  الكلية: المنفعةTotal  Utility   : هو ما يتم الوصول عليه من المستهلك من

ما في وحدة زمنية معينة، بحيث  سلعةلاستهلاكه لوحدات مختلفة من  نتيجة منفعة 

بلوغ أقص ى منفعة كلية، وعند إلى  عدد الوحدات المستهلك تالمنفعة الكلية كلما زادتتزايد 

 في المنفعة الكلية بالزيادة.الذروة  لا يحصل أي تغيير  هذه 

𝑇𝑈𝑥𝑖 ,𝑥2 ,……,𝑥𝑛 = 𝑓 ( 𝑥1, 𝑥2 , …… . 𝑥𝑛 ) 

𝑇𝑈𝑥𝑖,𝑥2 ,……𝑥𝑛   الكلية.تمثل المنفعة 

 : مثال

الذي يعبر عن المنفعة الكلية الناتجة عن استهلاك ليكن لدينا الجدول التالي 

 كما يلي:   𝜑𝑥 مختلفة من السلعةمختلفة 

 المطلوب:

 ؟.  (X)حسب المنفعة الحدية عند كل وحدة مستهلكة من السلعة أ -1

 ؟.لذلك إقتصاديا  مثل بيانيا المنفعة الكلية والمنفعة الحدية ثم قدم تفسيرا -2

 

 

 MUالمنفعة الحدية TUالمنفعة الكلية   𝝋𝒙كميات السلعة

0 0 - 

1 10 10 

2 18 8 

3 24 6 

4 28 4 

5 30 2 

6 30 0 

7 28 -2 
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 الحل : 

 علاقة حساب المنفعة الحدية بتطبيق   𝝋𝒙 حساب المنفعة الحدية للسلعة   -1

 الصيغة التالية: للتغيير ب

𝑀𝑈𝑥 = 
∆ 𝑇𝑈

∆  𝜑𝑥
= 
𝑇𝑈2 − 𝑇𝑉1
φ2 − φ1 

     

 التمثيل البياني  -2

( وقيمة المنفعة الكلية Xبتعويض كل من عدد الوحدات المستهلكة من السلعة )

 الناتجة عنها في العلاقة السابقة نحصل على :

𝑋 = 0 ⇒ 𝑀𝑈𝑥=0 =/ 

𝑋 = 1 ⇒ 𝑀𝑈𝑥=1 =
10 − 0

1 − 0
= 10 

𝑋 = 2 ⇒ 𝑀𝑈𝑥=2 =
18 − 10

2 − 1
= 8 

…………………………………………………… 

صل على النتائج حن (X)وبنفس الطريقة مع باقي الوحدات المستهلكة في السلعة 

  المبنية في الجدول التالي:
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  لتفسير الاقتصادي:ا

لى إيد اتز تالمستهلك عليها  كما هو موضح في الجدول فإن المنفعة الكلية التي يحصل 

الخامسة. وبعد ذلك وعند قيامه  استهلاكه للوحدة دقص ى قدر لها عنأأن نصل الى 

النقطة  هذه ية منفعة إضافية، أي أن في أ باستهلاك الوحدة السادسة فأنه لا يحصل على

 تصبح  و رغم زيادة الاستهلاك إلا أنه هذه النقطةعد لى حد الاشباع وبإيصل المستهلك 

و ملاحظ في سينقص من منفعته، وهذا ما هأخرى  أن استهلاك وحدة  المنفعة سالبة  أي

 الوحدة السابعة. ستهلكةما  إذاوحدة منفعة،  28الى  30مثالنا تراجع المنفعة الكلية من 

 XQفنلاحظ تناقص المنفعة الحدية للسلعة  )XMU(أما بالنسبة لمنفعة الحدية 

 الوحدات المستهلكة من السلعة حتى تنعدم عند مستوى الاشباع الكامل عددكلما تزايدت 

 𝑀𝐴𝑋𝑇𝑈𝑋 ⇒ 𝑀𝑈𝑋  = وهذا ما يطلق عليه بقانون تناقص المنفعة الحدية ،   0

 .Cossimالاقتصادي 

 :02مثال 

 إذا كانت معادلة المنفعة الكلية هي كالتالي:

TU = 20φ – 
𝟓

𝟐
 𝝋𝟐 

                              إيجاد معادلة المنفعة الحدية ( 1 المطلوب:

 ارسم بيانيا المنحنى ( 2             

 

: يمكن في بعض الأحيان أن لا نجد  مجال في حد التشبع ويكون ممثل في نقطة، ملاحظة

 أي أن المستهلك لا ،  𝑇𝑈′𝑋=  29تعوض    6TU=  30 مثلا في المثال السابق في عوض بعد

يحافظ على نفس مستوى اشباعه الأعظم بزيادة استهلاك وحدة أو وحدات متتالية من 

 .  Xالسلعة
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 الحل :  

 إيجاد معادلة المنفعة الحدية :  (1

𝑀𝑢𝑥𝑖 = lim
𝑋𝑖→0

∆ 𝑇𝑈

∆𝑋𝑖
= 
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑋𝑖
    

⇒ 𝑀𝑢𝑥𝑖 = 
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑋𝑖
 = 20 − 5𝜑  

 

 الرسم البياني: (2

Xφ 1 2 3 4 5 6 7 8 

MU 15 10 5 0 -5 -10 -15 -20 

TU 17.5 30 37.50 40 37.50 30 17.50 0 
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 التمرين:

يمثل الجدول التالي المنفعة الكلية لمستهلك ما نتيجة استهلاكه لوحدات مثالية من 

 .(Xالموز )

8 7 6 5 4 3 2 1 0 X 

12 14 15 15 14 12 9 5 0 TU 

 منفعة(مستوى  )أعلى إشباع ستهلكة من موز التي تحقق أكبر الماهي الوحدات م (1

 .؟

 .؟ أحسب المنفعة الحدية للسلعة (2

 .؟ والمتجانسالكلية في معلم المتعامد  والمنفعةأرسم كل من المنفعة الحدية  (3

 .؟ كل مرحلة تسمية مع  ،  ما هي العلاقة الموجودة بين المنفعة الحدية (4

وإذا قام المستهلك بتوسيع مجال استهلاكه بإضافة سلعة أخرى ولتكن التفاح و 

( Yالية من التفاح )متتكانت المنفعة الحدية لهذا المستهلك نتيجة استهلاكه لوحدات 

 ممثلة في الجدول التالي:

8 7 6 5 4 3 2 1 0 X 

0 1 2 3 4 5 6 7 - YMU 

 ؟ .أحسب المنفعة الكلية (5

:  الحل   

ستهلكة من موز التي تحقق أكبر إشباع  )أعلى مستوى منفعة( :هي المالوحدات  -(1

 .وحدات من التفاح 6وحدات أو  5عند استهلاك 

    حساب المنفعة الحدية للسلعة : -(2

 باستخدام العلاقة : 

𝑀𝑢𝑥𝑖 = lim
𝑋𝑖→0

∆ 𝑇𝑈

∆𝑋𝑖
= 
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑋𝑖
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8 7 6 5 4 3 2 1 0 X 

12 14 15 15 14 12 9 5 0 TU 

-2 -1 0 1 2 3 4 5 - MU 

 التمثيل البياني :   -(3

 
العلاقة الموجودة بين المنفعة الكلية و المنفعة الحدية ، مع تسمية كل  -(4

 مرحلة : 

 ( منX=0 ( إلى )X=5  ، )  لأنه بعد ،  متناقص يتزايد منحنى المنفعة الكلية بمعدل

من  نوبعد استهلاك وحدتي (5الى  0 )منوحدات  5استهلاك الوحدة الأولى زادت المنفعة ب 

وهكذا فهذا المعدل المتناقص  (5الى  9 )منوحدات  4المنفعة الكلية ب زادت ( Xالسلعة)

 إشباع(. المنفعة الحدية وتسمى هذه المرحلة )بمرحلة لالدلالة على تناقص 

 X = 6 وصول المنفعة الى حدها الأقص ى عندما تنعدم المنفعة الحدية         

𝑀𝑈𝑋 =  .ومنها هذه المرحلة الاشباع )الوصول الى حد التشبع(  0

  ( منX = 6 (الى )X = 8 )تناقص منحنى المنفعة الكلية عندما تكمن المنفعة ي

 استمر انه إذا  الملاحظ الحدية مناقصة وسالبة وتسمى هذه المرحلة بمرحلة لا منفعة لان 

-5

0

5

10

15

20

876543210

TU
/M

U

X
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𝑀𝑈𝑋 ) المستهلك في استهلاك وحدات إضافية بعد حد الشبع = فإن هذه الوحدات   (0

 بمرحلة الضرر أو مرحلة لا منفعة. سميتسالبة ولهذا  ه منفعةسوف تعطي

 

 كما يلي : Yللسلعة حساب المنفعة الكلية  (2

𝑀𝑈𝑦𝑖 = lim
𝑦𝑖→0

∆ 𝑇𝑈

∆𝑌𝑖
= 
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑌𝑖
 

𝑌 = 1 ⇒ 𝑀𝑈1 = lim
𝑦𝑖→0

∆ 𝑇𝑈

∆𝑌
=  
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑌
 

⇒ 𝑀𝑈1 = 
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑌
⇒ 7 =

𝑇𝑈1 − 𝑇𝑈0
𝑌1 − 𝑌0

⇒ 7 =
𝑇𝑈1 − 0

1 − 0
 

𝑌 = 1 ⇒ 𝑇𝑈1 =  7 

𝑌 = 2 ⇒ 𝑀𝑈2 = lim
𝑦𝑖→0

∆ 𝑇𝑈

∆𝑌
=  
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑌
 

⇒ 𝑀𝑈2 = 
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑌
⇒ 6 =

𝑇𝑈2 − 𝑇𝑈1
𝑌2 − 𝑌1

⇒ 6 =
𝑇𝑈2 − 7

2 − 1
 

𝑌 = 2 ⇒ 𝑇𝑈2 =  6 

…………………………………………………………………… 

9 8 7 6 5 4 3 2 1 0 X 

-1 0 1 2 3 4 5 6 7 - YMU 

27 28 28 27 25 22 18 13 7 - YTU 

 

  Comsommer’s Equilibruim توازن المستهلك:-2

يتحقق توازن المستهلك عندما يعظم المستهلك منفعته من استهلاك السلع 

اقص ى اشباع ممكن في حدود  تحقيقوذلك في حدود دخله، أي ،  المختلفة  والخدمات

 هذا الوضع التوازني لابد من توفير شرطين:  ولتحقيق، دخله(في حدود  )أيامكانياته 
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 :  1الشرط

منفعة  =للسلعةالمنفعة الحدية حالة سلعة واحدة   1الحالة  1-2

 سعر السلعة النقدية* الوحدة 

الناتجة عن استهلاك إن التوازن في حالة سلعة واحدة يتحقق عند تعادل المنفعة 

 سلعة ما و المنفعة المضحة بها .

 SMU= المنفعة المضحة بها AMU المنفعة الكتسبة 

 : مثال

 لتكن لدينا الجدول البياني التالي : 

7 6 5 4 3 2 1 0 XQ 

24 26 26 24 20 14 4 0 XTU 

-2 0 2 4 6 10 4 / XMU 

و تقدير منفعة كل دينار ،   X  1= XPو بافتراض أن ثمن  الوحدة المستهلكة للسلعة  

 وحدة منفعة  2هو منفق من أجل الحصول على هذه السلعة 

 

شروط توازن 

المستهلك 

حالة سلعة ح

واحدة 

المنفعة الحدية للسلعة 

=

سعر * منفعة الوحدة النقدية 

السلعة 

ر حالة سلعتين أو أكث

تساوي نسبة المنافع الحدية الى أسعارها على كل سلعة

𝑴𝑼𝑿

𝑷𝑿
=

𝑴𝑼𝒀

𝑷𝒀
= ⋯……

𝑴𝑼𝒁

𝑷𝒁
= 𝝀

مجموع  الانفاق على السلع يساوي للدخل المخصص 

للاستهلاك 

𝑹 = 𝑿𝑷𝑿 + 𝒀𝑷Y
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 المطلوب : 

 حدد مقدار المنفعة المكتسبة  و المنفعة المضحى بها ؟ (1

 لتحقيق التوازن ؟  Xحدد عدد الوحدات الواجب اقتنائها من السلعة  (2

 ، حدد مقدار المنفعة المكتسبة و المنفعة المضحى بها ؟   XP =6بفرض (3

 الحل : 

 حدد مقدار المنفعة المكتسبة  و المنفعة المضحى بهات  (1

 المنفعة المضحى بها = سعر السلعة * المنفعة التقديرية لكل وحدة نقدية 

𝑀𝑈𝑆 = 𝜆. 𝑃𝑋 ⇒ 𝑀𝑈𝑆 = 2 ∙ 1 = 2 

𝑋 = 5 ⇒ 𝑇𝑈 = 2 

 لتحقيق التوازن   Xتحدد عدد الوحدات الواجب اقتنائها من السلعة  (2

أن توازن المستهلك يتحقق الجدول الذي يلي    نلاحظ من البيانات المتضمنة من 

، بينما مستوى إشباع الذي يتم الحصول عليه   Xمن السلعة  الخامسة عند الوحدة 

 وحدة نقدية . 26يقدر 

𝑇𝑈𝑋 = 4 + 10 + 6 + 4 = 26     𝑋 = 5 

7 6 5 4 3 2 1 0 XQ 

24 26 26 24 20 14 4 0 XTU 

-2 0 2 4 6 10 4 /  XMU المنفعة المكتسبة 

.𝝀 لمنفعة المضحى بهاا / 2 2 2 2 2 2 2 𝑷𝑿 

-4 -2 0 2 4 8 2 / MUA-MUS 

 ، تحدد مقدار المنفعة المكتسبة و المنفعة المضحى بها   XP =6بفرض ( 3

 و.ن :  1المنفعة المضحى بها عند السعر  -

𝑀𝑈𝑆 = 1 ∙ 6 = 6 

 عدد الوحدات  التي تحقق التوازن الجديد :  -

𝑀𝑈𝑆 = 𝑀𝑈𝐴 = 6 ⇒ 𝑋 = 3 
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  : المنفعة الكلية  المحققة 

[
𝑋 = 3 ⇒ 𝑇𝑈𝑋=3 = 20

∨
𝑇𝑈𝑋=3 = 4 + 10 + 6 = 20

 

تساوي نسبة المنافع الحدية الى حالة سلعتين أو أكثر   2الحالة  2-2

 أي تساوي المنفعة الحدية لوحدة الدينار المنفق على سلعة أسعارها لكل 

 السلع التي يستهلكها  الفرد.
𝑀𝑈𝑋
𝑃𝑋 

= 
𝑀𝑈𝑌
𝑃𝑌

= ⋯……
𝑀𝑈𝑍
𝑃𝑍

= 𝜆 

𝑅 =  𝑋𝑃𝑋 + 𝑌𝑃𝑌                

 مثال  :

، و سعر الوحدة من Bو   Aون، أنفقه كشراء سلعتي  110إذا كان دخل المستهلك 

𝑷𝒀 :كالتواليكلتا السلعي  =   𝟓         𝑷𝒙 =  وكانت عدنا المعطيات التالية :،  𝟏𝟎

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

φ 
𝑴𝑼𝒙
𝑷𝒙

 
𝑴𝑼𝒚

𝑷𝒚
 𝑼𝒙 𝑴𝑼𝒙 𝑼𝒚 𝑴𝑼𝒚 

1 20 30 200 200 150 150 

2 15 20 350 150 250 100 

3 12 15 470 120 325 75 

4 10 12 570 100 385 60 

5 8 10 650 80 435 50 

6 6 9 710 60 480 45 

7 5 8 760 50 520 40 

8 3 5 790 30 545 25 

9 2 3 810 20 560 15 

10 1 1 830 10 565 05 
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 .؟ توازن المستهلكاحداتيات أوجد المطلوب: 

 الحل: 

  : إيجاد توازن المستهلك 

 الشرط الأول:

𝑴𝑼𝒙
𝑷𝑿

=
𝑴𝑼𝒚

𝑷𝒀 
  

 المنفعة الحدية للمستهلك

سعر السلعة
=  المنفعة الحدية للدينار

مع الوحدة  Aيتحقق شرط التوازن الأول عند استخدام الوحدة الأولى من السلعة 

، Bمع الوحدة الثالثة من السلعة   A، و الوحدة الثانية من السلعة   Bالثانية من السلعة 

، الوحدة الرابعة من   Bمع الوحدة الرابعة من السلعة   Aوالوحدة الثالثة من السلعة 

 ..... Bمع الوحدة الخامسة من السلعة  Aالسلعة 

 ،  ( y = 5 x = 4)، (y = 4 , 3 = x)  ،( y = 3 , x = 2)، (y = 2 , x = 1)أي أن  

 (y = 7 , x = 5)   ،(y = 8 , x = 7)   ،( y = 10 , x = 10) , ( y = 9 , x = 8). 

𝜑𝑥         :  للتوازن أما الشرط الثاني  + 𝑃𝑥 + 𝑃𝑦 xPR =  

R = xPx + yPy  110 = 10x + 5y 

تحققلا   10 x 1 + 5 x 2 = 20 , (y = 2 , x = 4) 

تتحققلا    10 x 3 + 5 x 4 = 30 + 20 = 50 (x = 3, y = 4) 

تتحققلا   10 x 4 + 5 x 5 = 40 + 25 = 65 (y = 5 , x = 4) 

تتحققلا   10 x 5 + 5 x 6 = 50 + 30 = 80 (y = 6 , y = 5) 

 x 7 + 5 x 8 = 70 + 40 = 110 , (y = 8 , x = 7) 10)متحققة (

 x 8 + 5 x 9 = 80 + 45 = 125 , (y = 8 , x = 8) 10 )لا تتحقق(
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𝑇𝑈( 𝑥,𝑦) = 𝑇𝑈𝑥 + 𝑇𝑈𝑦 = 760  +    545 = 1305 

 

)لا تتحقق(  10 x 10 + 5 x (10) = 100 +50 = 150 , (y = 10, x = 10) 

وبالتالي على ضوء المعطيات التي يتضمنها هذا الجدول فإن وضع التوازن المستهلك 

وحدات من  7الشروط المذكورة )شروط التوازن( يتحقق عند شراء هذا المستهلك  ومنها

حيث أنه عندها مستوى يتحقق شرطين ،   ( y )السلعة  وحدات من  8و(x)السلعة 

 .1305 لية تقدر بالتوازن، وذلك من أجل تحقيق منفعة ك

 

 

  )Lagrange (توازن المستهلك في حالة تعدد السلع باستخدام طريقة لاغرانج  2-3

تهدف طريقة مضاعف لاغرانج الى تعظيم المنفعة المستهلك لاعتماد على دخله 

 المحدود أي تحت  قيد الميزانية ، على النحو التالي :

)yYp – xXP –R (  𝜆+  , Y) x( ℱ=L  

 بالاشتقاق  بالنسبة المتغيرات الثلاث:ونقوم 

𝛿ℒ

𝛿𝑥
= 0 → 

𝛿𝐹( 𝑥, 𝑦)

𝛿𝑋
−  𝜆 𝑃𝑥 = 0 

⇒ 𝜆 =
𝑀𝑈𝑋

𝑃𝑥
………………… ① 

𝛿ℒ

𝛿𝑌
= 0 → 

𝛿𝐹( 𝑥, 𝑦)

𝛿𝑌
−  𝜆 𝑃𝑥 = 0 

⇒ 𝜆 =
𝑀𝑈𝑌

𝑃𝑌
 ……………….  ② 

𝑆ℒ

𝑆𝜆
= 0 → 𝑅 − 𝑋𝑃𝑋 − 𝑌𝑃𝑌 = 0 

 𝜆نستنتج من المعادلتين الأولى والثانية قيمة 

𝜆 = 
𝑴𝑼𝑿

𝑷𝒙
= 

𝑴𝑼𝒀

𝑷𝒚
 

𝜆 تمثل المنفعة الحدية للدخل) مؤشر التغيير في المنفعة الكلية عند التغيير في :

  الدخل(.
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 مثال:

 مستهلك دالة منفعة كلية يمكن صياغتها وفق المعادلة التالية: للبافتراض أن  

𝑻𝑼 = 𝒙𝟎.𝟓 . 𝒚𝟎.𝟐𝟓  بينما يقدر حجم الانفاق الاستهلاكي للسلعتين ب ،R = 10   ،

 1xp   ،2=yp= بـ أما سعر السلعتين يقدر 

 المطلوب :

حدد الكميات التي تتوجب على المستهلك شرائها لتحقيق أقص ى منفعة ممكنة  (1

هو مقدار المنفعة الحدية لكل وحدة نقدية  ؟ و ما Lagrangeوفق طريقة 

  منفقة ؟

  الحل:

 إيجاد الكمية التي تجعل المستهلك يعظم المنفعة الكلية:  -(1

𝑀𝑈𝑋 = 
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑥
⇒ 𝑀𝑈𝑋 =

1

2
  𝑥−

1
2  ∙  𝑦

1
4 

𝑀𝑈𝑌 = 
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑌
⇒ 𝑀𝑈𝑌 =

1

4
  𝑦−

3
4  ∙  𝑥

1
2 

𝑀𝑈𝑋 
𝑃𝑥

=  
𝑀𝑈𝑌
𝑃𝑦

⇒

1
2  𝑥

−
1
2  ∙  𝑦

1
4

1
=

1
4  𝑦

−
3
4  ∙  𝑥

1
2

2
 

⇒ 𝑥−
1
2 𝑦

1
4 =

1

4
𝑥
1
2 𝑦−

3
4 

⇒
𝑥−

1
2 𝑦

1
4

𝑥
1
2 𝑦−

3
4

=
1

4
⇒
𝑥−

1
2 𝑦

1
4

𝑥
1
2 𝑦−

3
4

=
1

4
⇒
𝑌

𝑋
=
1

4
 

⇒ 𝑿 = 𝟒𝒀 
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 و لدينا :

{
R = XPX + YPY
10 = X + 2Y
X = 4Y

 

⇒ {
10 = 𝑋 + 2𝑌
𝑋 = 4𝑌

⇒ {
10 = 4𝑌 + 2𝑌

𝑋 = 4𝑌
⇒ {𝑌 =

5

3
, 𝑋 = 4 ∙

5

3
=
20

3

⇒

{
 
 

 
 

𝐗 =
𝟐𝟎

𝟑

𝐘 =
𝟓
𝟑

 

 : من أجل تحقيق مستوى اشباع يقدر بـ   

𝐓𝐔(𝐗,𝐘) = (
20

3
)

1
2
. (
5

3
)

1
4
= 2,582 ∙ 1.136 = 𝟐, 𝟗𝟑𝟒 

 

ن يكون الهدف من تطبيق مضاعف لاغرانج إيجاد قيمة الدخل أيمكن  حظة:ملا 

من الاشباع، وعليه فإن دالة التدنية وقيد  محددالواجب انفاقه للحصول على مستوى 

 دالة لاغرانج يصاغ بالشكل التالي :

{
𝑀𝑖𝑛 𝑅 =  𝑋𝑃𝑋 + 𝑌𝑃𝑌
𝑆/𝐶  𝑇𝑈 = ℱ(𝑥 , 𝑦)

 

 

                                              يلي:   ومنه بأن دالة لاغرانج تكتب كما 

ℒ = 𝑋𝑃𝑋 + 𝑌𝑃𝑦 +  𝜆 ( 𝑇𝑈 − ℱ (𝑥, 𝑦) 

   بالاعتماد على معطيات التمرين السابقمثال: 

،  (? = R)بينما الدخل مجهول ، TU = 10بالافتراض أن المنفعة الكلية تقدر ب 

 هذه المنفعة.يحقق الدخل الذي  وجدأ
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 لحل :ا

  قق عند حالدخل الذي يتإيجادTU=10     ؟ 

[
𝑀𝑖𝑛 ∶ 𝑅 = 𝑋 + 2𝑌
𝑆

𝐶
:   𝑥

1
2 . 𝑦

1
4
 = 10

     ⇒  ℒ = 𝑋 + 2𝑌 +  𝜆 ( 10 −   𝑥
1
2 . 𝑦

1
4
 ) 

{
 
 

 
 
𝛿ℒ

𝛿𝑥
= 0 ⇒ −1 −

1

2
 𝜆  𝑥−

1
2  ∙  𝑦

1
4  = 0

𝛿ℒ

𝛿𝑌
= 0 ⇒  2 −

1

4
 𝜆  𝑦−

3
4  ∙  𝑥

1
2  = 0

𝑆ℒ

𝑆𝜆
= 0 ⇒ 10 −   𝑥

1
2 . 𝑦

1
4
 = 0

⇒

{
 
 
 

 
 
  𝜆 =

1

1
2𝑌

1
4 ∙ 𝑋−

1
2

 𝜆 =
2

1
4𝑌

−
3
4 ∙ 𝑋

1
2

10 − 𝑋
1
2 ∙ 𝑌

1
4 = 0

⇒

{
 

 
1

1
2𝑌

1
4 ∙ 𝑋−

1
2

=
2

1
4𝑌

−
3
4 ∙ 𝑋

1
2

10 − 𝑋
1
2 ∙ 𝑌

1
4 = 0

    

 

{
𝑋 = 4𝑌

10 − 𝑋
1
2 ∙ 𝑌

1
4 = 0

⇒ {
𝑋 = 4𝑌

10 − (4𝑌)
1
2 ∙ 𝑌

1
4 = 0

⇒ {
𝑋 = 4𝑌

10 − 2𝑌
1
2 ∙ 𝑌

1
4 = 0

⇒ {
𝑿 ≈ 𝟑𝟒, 𝟏𝟐
𝒀 ≈ 𝟖, 𝟓𝟑

 

 نحصل على  :  Rو بالتالي نعوض في 

{
𝑅 = 𝑋 + 2𝑌
𝑿 ≈ 𝟑𝟒, 𝟏𝟐
𝒀 ≈ 𝟖, 𝟓𝟑

⇒ 𝑅 = 34,12 + 2 ∙ 8,53 ⇒ 𝑹 = 𝟓𝟏. 𝟏𝟖 
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وال الطلب بدلالة الدخل و الأسعار:د – 3  

السلعية،  إحداثياتل كوال الطلب للسلع و الخدمات التي تشدن عملية تقدير إ

 تحقيق  التوليفة المثلى التي تمكن المستهلك من حديدبر من بين الطرق المستخدمة في تتتع

شباعه، خاصة في حالة التي يصعب فيها تقدير الدخل و الأسعار المحددة لمستوى إ ذروة

  الطلب. 

 مثال :

 كالتالي: Y و Xلتكن لدينا معادلة المنفعة الحدية للسلعة 

𝑀𝑈𝑥 = 3 𝑥
1
2
 . 𝑦

3
2 

𝑀𝑈𝑌 = 3 𝑥
3
2
 . 𝑦

1
2 

 (Yو X)  نيتالمطلوب: أوجد دوال الطلب على السلع

{
𝑀𝑎𝑥 ∶  𝑈𝑇 ( 𝑥 .𝑦 ) = ?

𝑆/𝐶 : 𝑅 =  𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦
 

 شرط التعظيم المنفعة:

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=  
𝑃𝑥

𝑃𝑥
 ⇒  

3 𝑥
1
2. 𝑦

3
2

 3 𝑥
3
2. 𝑦

1
2

= 
𝑦

𝑥
=  
𝑃𝑥

𝑃𝑦
 → 𝑥𝑃𝑥 = 𝑦𝑃𝑦 

⇒ 𝑥 = 
𝑦𝑃𝑦

𝑃𝑥
………………………… . . (1) 

 ) القيد(:  Rتم نقوم بالتعويض في  

𝑅 = 𝑥𝑃𝑦 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 𝑅 =  (
𝑦𝑃𝑦

𝑃𝑥
) ∙ 𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 

⇒ 𝑅 = 𝑦𝑃𝑦 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 𝑅 = 2𝑦𝑃𝑦 

⇒ 𝑦 =  
𝑅

2𝑃𝑦 
⇒ 𝑦 دالة الطلب على 

 نجد:  ①في 𝑦 ومن ثم نقوم بالتعويض دالة الطلب على
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𝑥 =  

𝑅
2𝑃𝑦 𝑃𝑦

𝑃𝑥
=  

𝑅

2𝑃𝑥
⇒    𝑥 دالة الطلب على 

 مميزات دوال الطلب :  3-1

 : نوعية السلعة 

⇐ إذا كان  0 < 𝑅 السلعة  ⇐بين الكمية المطلوبة و الدخل طردية العلاقة

 عادية .

⇐ إذا كان  0 > 𝑅 السلعة  ⇐بين الكمية المطلوبة و الدخل عكسية العلاقة

 رديئة.

 :العلاقة بين السلعتين  

 السلعتين مستقلتين عن بعضهما البعض :  .أ

دالة  الطلب لسلعة ما مضافة لدلالة الدخل وسعرها فقط  ت في حالة  ما كان 

 السلع الأخرى كما في المثال السابق. عن  ي أن السلعة مستقلة فهذا يعن

𝑿 =  
𝑹

𝟐𝑷𝒙
       𝒚 =  

𝑹

𝟐𝑷𝒚
 

 عن  شراء البطاطا وشراء البنزين  ، أي أن كلا من السلعتين مستقلتين  مثال :

 أي أن شراء إحداهما لا يؤثر على السلعة الأخرى.،  بعض 

 السلعتين مرتبطتين مع بعضها البعض .ب

 حالتين:تميز 

   ،  إذا كان معامل سعر أحد السلع ذو قيمة موجبة في البسط أو سالب في المقام

 فهذا يعني أن السلعتين بديلتين لبعضهما البعض .
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𝑋 = 
𝑅 + 𝐵𝑃𝑦

𝛼𝑃𝑥
                                               𝑋 =  

𝑅

𝛼𝑃𝑋 + 𝐵𝑃𝑧
 

 في المقام  ةسعر أحد السلع ذو قيمة سالبة في البسط أو موجب \امل إذا كان مع

 وهذا يعني أن السلعتين مكملتين لبعضهما البعض .

𝑋 =  
𝑅 − 𝐵𝑃𝑧

𝛼𝑃𝑥
                                               𝑋 =  

𝑅

𝛼𝑃𝑋 + 𝐵𝑃𝑧
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 ) المنفعة  الكمية( : تحليل سلوك المستهلك  01السلسلة

 :01التمرين 

  ماذا يعني كل من: المنفعة وأنواعها، المنفعة الحديثة، المنفعة الكلية، قانون

 ، منحنى السواء خط الميزانية؟𝑴𝑹𝑺(𝒙,𝒚) قلانية المستهلك، المعدل الحدي للإحلالع

 :  01حل التمرين 

  :هي التي يحصل عليها المستهلك من جراء استهلاكه لسلعة ما لتكن المنفعة

 xTU( خلال فترة زمنية معينة، ويرمز لها بالرمز xالسلعة )

 :أنواع المنفعة 

  المنفعة الحدية: هي المنفعة الإضافية التي يحصل عليها المستهلك من إجراء

(، وبعبارة أخرى هي منفعة x)استهلاكه لوحدة واحدة إضافية من السعلة لتكن السلعة 

 وتحسب كما يلي:   XUوأ   XMUالوحدة الأخيرة من السلعة ويرمز لها بالرمز لها بالرمز 

 في الحالة المتقطعة:                 𝑀𝑈𝑋 = 
∆𝑇𝑈

∆𝑥
=

𝑇𝑈2−𝑇𝑈1

𝑥2−𝑥1
 

                   :في الحالة المستمرة𝑀𝑈𝑋 = 
𝛿𝑇𝑈

𝛿𝑥
 

 :هو سعي المستهلك إلى الوصول للتوازن أي تحقيق  قانون عقلانية المستهلك

أقص ى منفعة من جراء إستهلاكه للسلع في حدود دخله النقدي ونظرا لمحدودية دخله فإن 

المستهلك لا يمكنه الحصول على جميع السلع والخدمات التي يحتاجها  ، وبالتالي يسعى 

 المستهلك إلى الاستهلاك في حدود دخله.

 :يمثل منحنى السواء كل التوافيق المختلفة من الكمية المستهلكة  منحنى السواء

 ( ، التي تعطي للمستهلك نفس المستوى الاشباع.y( و السلعة  )Xمن السلعة )
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 :المعدل الحدي للإحلال MRS  هو معدل الذي يتم فيه استبدال كمية من إحدى

لى مستوى الاشباع السلعتين للحصول على وحدة إضافية من سلعة أخرى مع المحافظة ع

 ويحسب كما يلي:  MRS(𝑥,𝑦)يرمز له بالرمز 

 :في الحالة المتقطعة    𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = −
∆𝑌

∆𝒙
 

 :في الحالة المستمرة     𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = −
𝜹𝒚

𝜹𝒙
           

 يمثل خط الميزانية كل التوافيق المختلفة من الكمية المستهلكة  : خط الميزانية

التي يمكن للمستهلك شرائها في حدود دخله النقدي، أي ( ، yالسلعة  )( و Xمن السلعة )

 الكميات المستهلكة من السلعتين.

 : 02التمرين 

 ( كالتالي:yحد المستهلكين لسلعة )لأ تم تقدير المنفعة الكلية 

8 7 6 5 4 3 2 1 0  𝝋 

27 31 33 33 31 21 21 13 0 TUy 

 السلعة؟أوجد المنفعة الحدية لهذه  -(1

مثل بيانيا المنفعة الكلية والمنفعة الحدية لهذه السلعة، ثم حدد النقطة  -(2

 المفضلة اقتصاديا لهذا المستهلك؟

 :02حل التمرين 

 ( كالتالي: yتم تقدير المنفعة الكلية لاحد المستهلكين للسلعة السلعة )

8 7 6 5 4 3 2 1 0  𝝋 

27 31 33 33 31 27 21 13 0 TUy 
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 (: yإيجاد المنفعة الحدية للسلعة ) -(1

8 7 6 5 4 3 2 1 0  𝝋 

27 31 33 33 31 27 21 13 0 yTU 

-6 -4 0 3 4 6 8 13 0 yMU 

𝑀𝑈𝑦 = 
∆𝑀𝑈

∆𝜑
          𝑀𝑈𝑦1 =

13 − 0

1 − 0
= 13     𝑀𝑈𝑦2 =

21 − 13

2 − 1
= 8 

 التمثيل البياني :  -(2

 
 :03التمرين 

تم   x,yبافتراض أن المنفعة الكلية التي يحصل عليها المستهلك ما من تناول السلعة 

 توضيحها ن خلال التالي:

8 7 6 5 4 3 2 1 0  𝝋 

27 31 33 33 31 21 21 13 0 yTU 

51 40 39 36 31 24 19 10 0 xTU 

حدد الكميات المطلوبة من السلعتين التي تمكن هذا المستهلك من بلوغه حد  (1

وحدات نقدية   4الاشباع، علما أن سعر الوحدة من السلعتين متعادل ويساوي 
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                   وحدة منفعة   1,25، كما أن المنفعة الحدية لكل دينار منفق ومقدر ب 

=  4 XP     = 2 YP . 

وحدة  12الدخل المخصص للاستهلاك بالنسبة هذا الشخص هو إذ علمت أن  (2

 نقدية، فهل يتغير سلوك المستهلك؟

 حدد مستوى الإشباع المحقق عنه للتوازن؟ (3

 :  03حل التمرين 

تحديد الكميات المطلوبة من السلعتين التي تمكن هذا المستهلك من بلوغ  (1

 حد الاشباع:

6 5 4 3 2 1 0 𝝋 

27 25 22 18 13 7 0 yTU 

24 22.5 20 16.50 12 6.5 0 yTU 

2 3 4 5 6 7 0 xUM 

2.5 2.5 3.5 4.5 5.5 6.5 0 yMU 

0.5 0.75 1 1.25 1.5 1.75 / 
𝑴𝑼𝒙

𝑷𝒙
 

0.75 1.25 1.75 2.25 2.75 3.25 / 
𝑴𝑼𝒚

𝑷𝒚
 

𝑀𝑈𝑋                      حساب المنفعة الحدية: (1 = 
∆𝑇𝑈

∆𝜑𝑋
⇒ 𝑀𝑈𝑦1 = 

13−0

1−0
=

13

1
= 13 

 𝑀𝑈𝑋2 =
21 − 13

2 − 1
= 8………………………………………… 

𝑀𝑈𝑌 = 
∆𝑇𝑈

∆𝜑𝑌
⇒ 𝑀𝑈𝑦1 = 

10 − 0

1 − 0
= 10 

𝑀𝑈𝑦2 =
19 − 10

2 − 1
= 9………………………………………… .. 
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 تحديد التوليفة التي تمكن هذا المستهلك في بلوغه حد الاشباع:   

= 10                                        N=1,25 XP                                 2=  yP 

لكي يبلغ المستهلك حد الاشباع يتوجب أن تتعادل المنفعة المخصصة بها والمتمثلة 

في المنفعة النقود المكتسبة بالنسبة للسلعتين مما يعني أن تساوي نسبة المنافع الحدية 

 الى أسعارها

MUsx =MUX  

𝑀𝑈𝑆𝑋 = 𝜆 ∙ 𝑃𝑋  ⇒ 𝑀𝑈𝑆𝑋 = 1,25 ∙ 4 = 5 ⇒ 𝑋 = 3 ⇒ 𝑇𝑈𝑋 = 18 

        من خلال الجدول نلاحظ أن:
MUX 

Px
=

MUy

Py
 (x=4, y=4) عند 

 x=3حد الاشباع عند استهلاكه لـ  يحقق أي أن المستهلك  

 

 (:yالمنفعة المضحى بها بالنسبة )

 𝑀𝑈𝑆𝑌 = 𝜆 ∙ 𝑃𝑌  ⇒ 𝑀𝑈𝑆𝑋 = 1,25 ∙ 2 = 2,5 = 𝑀𝑈𝑆𝑌      

𝑀𝑈𝑆𝑌 = 𝑀𝑈𝑌 ⇒ 𝑌 = 5 

 3النتائج المبينة، نلاحظ أن التوليفة تحقق التوازن تتمثل في اقتناء  من خلال

منفعة كلية  ، وذلك من أجل تحقيق yوحدات من السلعة  5و    Xوحدات من السلعة

 وحدة منفعة. 40,5قدرها 

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝑇𝑈𝑋 + 𝑇𝑈𝑌 = 18 + 22,5 = 40.50 

نسبة المنافع  الحدية  إلى أسعارها مع المنفعة التقديرية لكل وحدة  تعادل : 2ط

 نقدية:

𝑀𝑈𝑥1
𝑃𝑋

=
𝑀𝑈𝑦4

𝑃𝑦
⇒ 1.75 ≠ λ 

𝑀𝑈𝑥3
𝑃𝑋

=
𝑀𝑈𝑦5

𝑃𝑦
⇒ 1.25 = λ 
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𝑀𝑈𝑥5
𝑃𝑋

=
𝑀𝑈𝑦6

𝑃𝑦
⇒ 0.75 ≠ λ 

أي  02نلاحظ أن هناك حالة واحدة تحقق علاقة شرط التوازن والمتمثلة في الحالة 

وبالتالي المنفعة الكلية المحققة ،  yمن السلعة  5والوحدة  xمن السلعة  3عند الوحدة 

 وحدة منفعة. 40,5تقدر ب 

              R= 12هل يتغير سلوك المستهلك: عند  (1

𝑀𝑈𝑥     من خلال الجدول نلاحظ يتحقق

𝑃𝑋
=

𝑀𝑈𝑦

𝑃𝑦
     :    عند التوليفات       

(x =1 , y = 4)  ,  ( x =3 , y = 5 )  , ( x =5 , y = 6 ) 

 نعوضها في القيد:

R=xpx + ypy 

R1= 4x (1) + 2x (4) = 12 

R2=4x (3) + 2x (5) ≠ 22 

R2= 4x (5) +(6) = 20 + 12 = 32 

و  xمن  1باستهلاكه وحدة  yو  xإذن المستهلك يحقق أقص ى اشباع من السلعتين 

 .yمن  4

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 7 + 20 = 27 

 :04التمرين 

بين الجدول التالي المنافع الكلية الذي يحصل عليها المستهلك عندما ينفق دخله ب  

 .yو xون على السلعتين  110

9 8 7 6 5 4 3 2 1 0 𝝋 

20 30 50 60 80 100 120 150 200 0 xTU 

15 25 40 45 50 60 75 100 150 0 yTU 
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وكانت المنفعة الحدية ،  PY،= 10 XP  =5 إذا كان سعر السلعتين على التوالي  المطلوب:

 ،12للنقود تساوي 

 توازن؟( التي تحقق الx,yما هي الثنائية )  -(1

 :04حل التمرين 

PX = 10                         Py = 5                          R= 110 

10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 0 ɸ 

260 252 240 224 204 180 152 120 84 44 0 XTU 

184 180 172 162 150 134 114 92 67 35 0 yTU 

8 12 16 20 24 28 32 36 40 44 / xMU 

4 8 10 12 16 20 22 25 32 35 / yMU 

0.8 1.2 1.6 2 2.4 48 3.2 3.6 4 4.4 / 
𝑴𝑼𝒙

𝑷𝒙
 

0.8 
1.4 

2 2.4 3.2 4 4.4 
5 6.4 7 / 

𝑴𝑼𝒚

𝑷𝒚
 

 

 الثنائيات التي تحقق التوازن هي:  -(1

(𝑥 = 1, 𝑦 = 4)  ,   (𝑥 = 2, 𝑦 = 5)  , (𝑥 = 4, 𝑦 = 6)  ,

(𝑥 = 6, 𝑦 = 7) , (𝑥 = 7, 𝑦 = 8) , (𝑥 = 10, 𝑦 = 10), 

𝑅 = 𝑋𝑃𝑋 + 𝑌𝑃𝑌 

𝑅 = 1(10) + 4(5) = 10 + 20 = 30 

𝑅 = 2(10) + 5(5) = 20 + 25 = 45 

𝑅 = 4(10) + 6(5) = 40 + 30 = 70 

𝑅 = 6(10) + 7(5) = 60 + 35 = 95 

𝑅 = 7(10) + 8(5) = 70 + 40 = 110 

𝑅 = 10(10) + 10(5) = 100 + 50 = 150 

                          وتحقق منفعة كلية x=7 , y =8الثنائية التي تحقق التوازن 

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 224 + 172 = 396 
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 :05التمرين 

 B,Aليكن الجدول التالي يبين المستويات المختلفة للمنفعة الكلية من استهلاكه سلعتين 

10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 0  𝝋 

55 57 57 55 91 46 39 31 22 12 0 ATU 

84 84 82 78 72 64 55 44 31 16 0 BTU 

 AP      PB = 5 10 =ون والأسعار  32إذا علمت أن دخل المستهلك هو 

 المطلوب: 

، وما هو القانون Bو Aبين كيف ينفق المستهلك كل دخله لشراء وحدات من (1

 ن يتبعه المستهلك لتعظيم اشباعه.أالاقتصادي الذي يجب 

 ما هي المنفعة الكلية التي يحصل عليها المستهلك؟ (2

ون، أحسب التغيير الحاصل في كميات من  3إذا انخفض سعر السلعة إلى  (3

A وBعليها؟ ؟ والمنفعة الكلية المتحصل 

 :06التمرين 

𝐓𝐔إذا كانت دالة المنفعة الكلية لمستهلك ما يمكن كتابتها بـ    =  𝒙𝟐(𝒚 + 𝟏) 

ون، أما  64الكميات المستهلكة منها الدخل المخصص لشرائها يبلغ  z، y،xحيث   

  على التوالي: PX = 2، Py = 4الأسعار الانفرادية فهي: 

 المستهلك لتحقيق أقص ى اشباع ممكن؟حدد الكميات التي يطلبها هذا  -(1

 ما هو مستوى الاشباع المحقق؟ -(2

 :06حل التمرين 

إذا كانت لدينا دالة المنفعة الكلية الممثلة لاستهلاك سلعتين، وذلك وفق المعادلة 

TU   الإنفاق المعبر عنها بالشكل التالي: =  𝑥2(𝑦 + 1) 
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تحدد الكميات التي يطلبها هذا المستهلك لتحقيق أقص ى اشباع ممكن:  -(1

للحصول على التوليفة السلعية قصد تعظيم    lagrangeبالاعتماد على منهجية مضاعف 

 المنفعة الكلية وفق شروط الانفاق كالاتي : 

𝓛 = 𝒙𝟐(𝒚 + 𝟏) + 𝛌(𝟔𝟒 − 𝟒𝒙 − 𝟐𝒚) 

 

𝜹𝓛

𝜹𝒙
= 0 ⇒ 𝑥2(𝑦 + 1) − 4𝜆 = 0 ⇒ 𝜆 =

2𝑥(𝑦+1)

4
…………………① 

𝜹𝓛

𝜹y
= 0 ⇒ 𝑥2 − 2𝜆 = 0 ⇒ 𝜆 =

𝑥2

2
………………………②  

𝜹𝓛

𝜹𝜆
= 0 ⇒ 64 − 4𝑥 − 2𝑦 = 0……………… .…… .③ 

  :      ②و  ①بالمساواة بين 
2𝑥(𝑦+1)

4
= 

𝑥2

2
 

⇒ 
2(𝑦 + 1)

4
= x ⇒ y + 1 = 𝑥 

⇒ 𝑥 =  𝑦 + 1……………… . . (4) 

 نحصل على :  ③( في 4بتعويض )

 

64 − 4(𝑦 + 1) − 2𝑦 = 0  

⇒ 64 − 4𝑦 − 4 − 2𝑦 = 0 

⇒ 64 − 6𝑦 − 4 = 0 ⇒ 60 − 6𝑦 = 0 

⇒ 𝑦 =
60

6
 

⇒ 𝑦 = 10 

 ( نحصل على :4في )  yنعوض 
𝑥 =  (𝑦 + 1) ⇒ 𝑥 =  11         

 . yوحدات من السلعة  10و  xوحدة للسلعة  11و منه التوليفة المثلى تتمثل في  

مستوى الاشباع المحقق إذا اقدم المستهلك على استهلاك التوليفة السلعية  -(2

 .    1331المثلى فإنه يتوقع أن يحقق مستوى اشباع يقدر بـ : 
𝑇𝑈(𝑋,𝑌) = 𝑋

2(𝑌 + 1) = 112(10 + 1) = 1331
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تم تطوير نظرية  فقدكميا و عدديا،  المنفعة فردية قياس  لعدم موضوعيةنظرا 

 سيسطيع المنفعة باستخدام المنفعة القابلة للمقارنة، وذلك من منطلق أن المستهلك 

 ، كانت سلعتين أو أكثر(  )سواء وللخدماتالمنفعة للسلع  أهميةترتيب احتياجاته حسب 

تعود عليه من استهلك السلع  أنبقياس المنفعة التي يمكن أي أن المستهلك لا يقوم 

 يل بين مجموعات السلع والخدمات.ضما يقوم بالتفإنوالخدمات و 

 Indifference Curvesالسواء منحنيات  (1

: منحنى السواء هو المحل الهندس ي الذي يمر عبر النقاط التي تشمل تعريف 1-1

التوليفات السلعية التي تمكن المستهلك من الحصول على نفس الاشباع. )وعليه توجد 

تعطي المستهلك نفس الاشباع بالرغم من اختلاف x و  yتوليفات مختلفة من السلعتين 

 كميات هذه السلع(

 .x و  y: الثنائيات المختلفة للسلعتين مثال

 A B C D الثنائيات

X 1 2 3 4 

Y 8 4 2 1 

 
 

0

2

4

6

8

10

1 2 3 4

Y

X

السواءمنحنى

A

B

C D



 الفصل الثاني : تحليل سلوك المستهلك ) المنفعة الترتيبية(

44 
 

 :    Indifference Curvers Mapات السواء يخريطة منحن 1-2

وهي عبارة عن مجموعة من منحنيات السواء التي تمثل مستويات مختلفة لإشباع  

نها تعكس تفضيلات او أذواق المستهلك، حيث كل منحنى منها يعبر عن أالمستهلك، أي 

رتفع منحنى السواء في خريطة السواء إالقدر نفسه من الاشباع )المنفعة( للمستهلك. وكلما 

وكلما انخفض المنحنى كان ،  ر من الاشباع )المنفعة( بكان ذلك دليلا على تحقيق قدر أك

 باع )المنفعة(.  من الاشأقل  ذلك دليلا على قدر 

 
( أقل من 1CIمنحنى السواء )بنلاحظ من خلال الرسم البياني أن مستوى الاشباع 

 ما يلي :  استنتاج ( وبناءا عليه يمكن 3CIو )  (2CIالمنحنى ) 

  كل التوليفات الاستهلاكية على المنحنى تعطي للمستهلك نفس درجة الاشباع التي

 المنحنى. تعطيها أية نقطة أخرى تقع على نفس

 ع ، حيث ابكلما ابتعد منحنى السواء من نقطة الأصل يتزايد مستوى الاش

تحقق اشباع أكبر  مما تدل  IC2التوليفات المختلفة الموجودة  على منحنى السواء الثاني

، و لكنها تدل على اشباع أقل مما IC1سواء الأول عليه التوليفات التي تقع على منحنى ال

 . IC3تدل عليه المجموعات التي تقع على منحنى السواء الثالث 
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 :) منحنيات المنفعة المتساوية ( السواء ياتخصائص منحن 1-3

لمنحنات السواء مجموعة من الخصائص التي يجب الاعتماد عليها عند دراسة  

 أهمها:سلوك المستهلك وفق نظرية المنفعة الترتيبية 

  سالبميلها Downword Sloping  : سفل وهذا ألى إعلى أنها تنحدر من أأي

حيث أن المستهلك بقى على نفس المستوى من الاشباع  ،  (  -)يعكس ميل المنحنى السالب 

،  أي على نفس منحنى السواء مع استهلاكه المزيد من سلعة معينة  يستوجب من المستهلك 

تخفيض استهلاكه من سلعة أخرى و هذا هو السبب الذي يجعل منحنى السواء سالب 

   MRSهرة الاحلال بين السلعيعكس ظاالميل ) أي ينحدر من أعلى الى أسفا تجاه اليمين( ،و 

الذي هو عبارة عن قيمة التغير في إحدى السلعتين مقابل التغير في السلعة الأخرى 

 .للحفاظ على نفس مستوى الاشباع 

 ويمكن إثبات ذلك على النحو التالي : 

∆𝑇𝑈(𝑥،𝑦) = 0… . . (1) 

{
𝑇𝑈(𝑥،𝑦) = 𝑇𝑈𝑋 + 𝑇𝑈𝑌

∆𝑇𝑈(𝑥،𝑦) = ∆𝑇𝑈𝑋 + ∆𝑇𝑈𝑌
⇒ ∆𝑇𝑈(𝑥،𝑦)

= 𝑀𝑈𝑥 ∙  ∆𝜑𝑥 + 𝑀𝑈𝑦   . ∆𝜑𝑦… . . (2) 

 ( نجد: 2( و )1من خلال المساواة بين ) 

𝑀𝑈𝑥 ∙  ∆𝜑𝑥 + 𝑀𝑈𝑦   . ∆𝜑𝑦 = 0 ⇔ 𝑀𝑈𝑥 ∙  ∆𝜑𝑥 = − 𝑀𝑈𝑦   . ∆𝜑𝑦 = 0 

⇒
𝑀𝑈𝑥
 𝑀𝑈𝑦   

= −
∆𝜑𝑦

∆𝜑𝑥
< 0 

 و منه فإن ميل منحنى السواء سالب 

 محدبة نحو نقطة الأصلConvex To the Originهذه المنحنيات  ن تكون :  أ

دة التي يكون فيها المعدل الحدي يالوحالحالة  وهي  ( ، 0،0)باتجاه نقطة الأصل بةمحد
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. فشرط تحدب المنحنى نحو  نقطة الأصل ، هو أن تكون  قصا للإحلال بين نقطتين متنا

المشتقة الثانية لمعدل الحدي للإحلال موجبة  أي 
𝛿2𝑦

𝛿𝑥2
. 

𝛿𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)

𝛿𝜑𝑥
= −

𝛿2𝜑𝑦

𝛿𝜑𝑥2
< 0 ⇔

𝛿2𝜑𝑦

𝛿𝜑𝑥2
> 0 

  بداأمنحنيات السواء لا تتقاطعCan Not Intersect    : أي نقطة  حتى تكون

أفضل من أي نقطة تقع على أي منحنى سواء أسفل ، و هو ما  علىأعلى منحنى سواء  تقع 

 لا يتحقق في حالة تقاطع هذه المنحنيات .

 : Marginal Rate of Substitution (MRS)المعدل الحدى للإحلال  1-4

، بأنه عبارة عن عدد  Yبالنسبة للسلع Xيعرف المعدل الحدى لإحلال السلعة 

التي يتوجب التخلي أو التنازل عنها مقابل الحصول على وحدة  Yالوحدات من السلعة 

، لكي يحافظ على نفس مستوى الاشباع أي البقاء على نفس منحنى   Xواحدة من السلعة 

 السواء.

  y محل السلعة  x المعدل الحدي لاستبدال  السلعة أي    y) (xMRS,لها جبريا  ونرمز

 و تحسب  بالعلاقة التالية:

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = −(
𝑀𝑈𝑥
𝑀𝑈𝑦

)              𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = (
∆𝜑𝑦

∆𝜑𝑥
) 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) =  (
𝑆𝜑𝑥

𝑆𝜑𝑦
)              𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = − 

𝑃𝑥

𝑃𝑦
 

−]الناحية الهندسية فإن: 
∆𝜑𝑦

∆𝜑𝑥
]  

𝑀𝑅𝑆 =  
∆𝑦

∆𝑥
=  
𝛿𝑦

𝛿𝑥
= − 

𝑀𝑈𝑥
𝑀𝑈𝑦

 

 لتكن لدينا دالة المنفعة التالية: مثال:

𝑻𝑼(𝒙,𝒚) = 𝒙 ∙ 𝒚 

 𝑴𝑹𝑺(𝒙,𝒚) المطلوب : أوجد المعدل الحدى بالإحلال  
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 لحل:ا

𝑇𝑈(𝑥,𝑦):                                        1ط = 𝑥 ∙ 𝑦 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = −
𝑀𝑈𝑥
𝑀𝑈𝑦

= −
𝑦

𝑥
 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = −
𝑦

𝑥
 

 :  2ط

Ú = 0 ↔ 𝑓ʼ (𝑥, 𝑦) =
𝛿𝐹

𝛿𝑥
∙ 𝑑𝑥 +

𝛿𝐹

𝛿𝑌
∙ 𝑑𝑦 = 0 

⇔ 
𝛿𝐹

𝛿𝑥
∙ 𝑑𝑥 = − 

𝛿𝐹

𝛿𝑌
 𝑑𝑦 

⇔ 
𝑑𝑦

𝑑𝑥
=  

𝛿𝐹
𝛿𝑥
𝛿𝐹
𝛿𝑦

= − 
𝑦

𝑥
 

ثباته فان معدل تغييره يجب أن يكون موجب، إوبما أن ميل منحنى سالب كما سبق 

هو أن تكون المشتقة الثانية لمعدل  ،  فشرط تحذب المنحنى نحو مركز الاحتيانوبالتالي 

 ية:تالتي تأخذ الصورة الآ،  الحدى للإحلال موجبة 

0 <  
𝛿2 𝜑𝑌
𝛿𝜑2

𝑥

 

 كالاتي :ثبات هذه الصيغة إ كما يتم

𝛿𝑀𝑅𝑆( 𝑥,𝑦)

𝛿𝜑𝑋
= −

𝛿2𝜑𝑦

𝛿𝜑2
𝑋

 < 0 ⇒  
𝛿2𝜑𝑦

𝛿𝜑2
𝑋

 > 0 

ومنه يمكن تعميم هذا الاستنتاج بأن منحنيات السزاء محدبة نحو مركز 

 الاحداثيات ) مقعرة من الأعلى(.

 لتمرين:  ا

جل الحصول على منفعة أشخص من ستهلكها يالجدول التالي يمثل الكميات التي 

 ما:
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F E C C B A الثنائيات 

32 16 8 4 2 1 X 

1 2 4 8 16 32 Y 

 :  المطلوب 

 𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)  و 𝑀𝑅𝑆(𝑦,𝑥)أوجد  -(1

  المعدل الحدى لإحلال السلعةx  محل السلعةy : 

𝑀𝑅𝑆( 𝑥,𝑦) = 
∆𝜑𝑦

∆𝜑𝑥
 

  المعدل الحدى لاحلال السلعةy   محل السلعةx: 

𝑀𝑅𝑆( 𝑦,𝑥) = 
∆𝜑𝑥

∆𝜑𝑦
 

𝑴𝑹𝑺( 𝒚,𝒙) 𝑴𝑹𝑺( 𝒙,𝒚) Y X  

- - 32 1 A 

−
1

16
 -16 16 2 B 

−
2

8
 -4 8 4 C 

−
4

4
 -1 4 8 D 

−
8

2
 −

1

4
 2 16 E 

−
16

1
 −

1

16
 1 32 F 

 ملاحظة:

𝑀𝑅𝑆( 𝑦,𝑥) = −𝛼 

⇔ {
𝑥 = 1
𝑦 = −𝛼

 

  حيث نفسر على حسب المعدل الحدى للإحلال على انها التخلي عن عدد الوحدات 

 .  Xللحصول على وحدة واحدة من السلعة    Yمن السلعة   𝛼بمقدار 
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الميزانية التوليفات المختلفة التي يمكن للمستهلك يبين خط  خط الميزانية: 1-5

 وعند  (R)نفاق دخله المخصص للاستهلاك إبناء على  (y,x )الحصول عليها من السلعتين 

تالي يمكن صياغة قيد الميزانية رياضيا الوب،   (Px,Py)  هاتين السلعتين  أسعار ثبات

 المعادلة التالية:ب

𝑅 = 𝑥𝑃𝑋 + 𝑦𝑃𝑦 

 𝑥𝑃𝑋  السلعة  من أجل الحصول على : يمثل المقدار من الدخل المنفقx. 

  𝑦𝑃𝑦 السلعة من أجل الحصول  على : يمثل المقدار من الدخل المنفقy. 

 الميزانية يتميز بالخصائص التالية:  : فخطهندسياأما 

 حيث ،عبارة من خط دي ميل سالب أي ينحدر من اليسار الى اليمين:  خط الميزانية

 معادلة قيد الميزانية تكتب على الشكل الاتي:

R = 𝑥𝑃𝑋                                         (x,y)باعتبار يوجد سلعتي  + 𝑦𝑃𝑦    

 بالشكل التالي:ختصر قيد الميزانية تومنه فإن معادلة 

𝑦 =  
𝑅

𝑃𝑦
− 
𝑥𝑃𝑋
𝑃𝑦

 ⇒ 𝑦 =  
𝑅

𝑃𝑦
− 𝛼𝑥           𝛼 =  

𝑃𝑥

𝑃𝑦
 

 الميزانية ميل خط

𝛼 مليهعكس منحنى السواء )بالثبات  تميز: ي
∆𝜑𝑦

∆𝜑𝑥
حداثية الى إالذي يتغير من   

 أخرى(
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  لكامل الدخل. ، يمكن الحصول عليها بإنفاق  الميزانية خط على  توليفة تقعكل 

  قل من الميزانية أنفاق إ خط الميزانية تعبر علىعلى يسار  كل توليفة توجد

وكل توليفة تقع على يمين خط الميزانية يمكن الحصول عليها ، المخصصة للاستهلاك

 ما خصص للاستهلاك. يتجاوز انفاق الدخل  عندما 

 باستخدام منحنيات السواء Consumer’ Equilbriumتوازن المستهلك -2

قص ى إشباع ممكن في حدود دخله أيكون المستهلك في حالة التوازن عندما يحقق 

ل صبالتحليل الهندس ي بتحقيق التوازن عندما ي، بينما و الأسعار السائدة في السوق 

درس نو لتوضيح ذلك ، بمنحنى السواء مع خط الميزانية تماس نقطة على ألى إالمستهلك 

 الشكل التالي :

 
 في نقطة ل   Cتماس بين خط الميزانية ومنحنى السواء  يقع نلاحظ من الشكل أنه

B ( )وبالتالي لتحقيق التوازن يجب توفر شرطان هما:  .نقطة التوازن 

  ميل منحنى السواء: ميل خط الميزانية ) وجود تماس هندس ي ما بين منحنى السواء

 الميزانية ( في نقطة التوازن.و خط 
𝑀𝑈𝑦

𝑀𝑈𝑦
= 
𝑃𝑦

𝑃𝑥
وأ   𝑀𝑅𝑆(𝑥.𝑦) =  

𝑃𝑦

𝑃𝑥
 

 .مجموع الاتفاق على السلع المشتراة يساوي الدخل النقدي للمستهلك 

𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 
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وسعرهما على   yو x لشراء السلعتين ون قيمته يخصص المستهلك زكرياء ما  مثال:

 .2و  6التوالي 

 المطلوب :

 ثم مثله بيانيا؟، المستهلك  هذااكتب معادلة خط الميزانية ل (1

 احسب ميل معادلة خط الميزانية؟ (2

م عدد الوحدات المشترات من ، ك xوحدات من السلعة  10إذا قام زكرياء بشراء  (3

 :yالسلعة 

للإحلال  الحدي  حسب المعدل أ، ة وحد 14الى  xإذا رفع من استهلاكه للسلعة  (4

 ستنتج؟تماذا  ،  ثم  y محل السلعة  xللسلعة 

𝑻𝑼حدد توازن المستهلك مع العلم  (5 = 𝒙 ∙ 𝒚 ؟ 

 الحل:

يتم كتابة المعادلة خط الميزانية على الشكل  معادلة خط الميزانية:كتابة  (1

 التالي:

𝑅 =  𝑥𝑃𝑋 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 90 = 6𝑥 + 2𝑦 

 

 

 
 

15 0 x 

0 45 y 
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 حساب ميل معادلة خط الميزانية :  (2

𝑅 = 𝑋𝑃𝑋 + 𝑌𝑃𝑌 ⇒ 𝑌 =
𝑅

𝑃𝑌
− 𝑋

𝑃𝑋
𝑃𝑌

 

𝛼و منه ميل خط الميزانية :   =
−6

2
= −3 

وحدات   10عند استهلاك   Yتحديد الكمية المستهلكة من السلعة (3

X  .90السلعة  = 10. (6) + 2𝑌 ⇒ 𝑌 =
90−60

2
=

30

2
= 15 

وحدات من  15فإنه يستهلك  xوحدات من السلعة  10ومنه عندما يستهلك زكرياء 

 لكامل دخله. لكو ذ  yالسلعة

 yالسلعة  محل  xحساب المعدل الحدي للإحلال للسلعة  -3

 𝑀𝑅𝑆(𝑥.𝑦) =  
∆𝑦

∆𝑥
 

  حسابy  عندما يكونX=14   : 

90 = 14 ∙ 6 + 2𝑦 → 𝑦 =
90 − 84

2
=
6

2
= 3 

 𝑀𝑅𝑆(𝑥.𝑦)   
∆𝑦

∆𝑥
↔ 𝑀𝑅𝑆(𝑥.𝑦) = 

15 − 3

10 − 14
=
12

−4
= −3 

 

𝑻𝑼تحديد احداتيات التوازن :  -4 = 𝑿 ∙ 𝒀 

ℒ = 𝑋 ∙ 𝑌 +  𝜆 ( 90 − 6𝑋 − 2𝑌) 

{
 
 

 
 

𝛿ℒ

𝛿𝑥
= 0 ⇒  𝑌 − 6 𝜆   = 0

𝛿ℒ

𝛿𝑌
= 0 ⇒  𝑋 − 2 𝜆 = 0

𝑆ℒ

𝑆𝜆
= 0 ⇒ 90 − 6𝑋 − 2𝑌 = 0

⇒

{
 
 

 
  𝜆 =

𝑌

6

 𝜆 =
𝑋

2
90 − 6𝑋 − 2𝑌 = 0

⇒ {
𝑌 = 3𝑋

90 − 6𝑋 − 2𝑌 = 0
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⇒ {
𝑌 = 22.5
𝑋 = 7.5

 

 (.22.5    .    7,5حداتيات التوازن )إ

 :ظروف ديناميكيةدراسة سلوك المستهلك في  -3

قص ى أسلوك المستهلك من خلال تحديد التوليفة المثلى التي تحقق  تقييم يتم 

 أن هذا لا يكفي بل ، إلا المخصص للاستهلاك وأسعار السوق  خلالدشباع ممكن في ظل إ

 على القرار الاستهلاكي.تؤثر أو الأسعار أو كلاهما التي بتغيرات  الدخل يجب الاهتمام 

 :Income effect ( (IE أثر الدخل 1-3

مقدرته ير مستوى الدخل الموجه للاستهلاك سيؤدي بدون شك الى تغيير من ين تغإ

، لذا نجد أن خط ثابتة  ى و المحددات الاخر  بقاء أسعارهما على شراء السلعتين بشرط 

في حال زيادة الدخل الذي يفسر بزيادة  استهلاك السلع أو  أعلى  لىإالميزانية ينتقل 

 العوامل و خفاض في الدخل مع بقاء الأسعار ثابتة نالإ  و العكس في حالة،  الخدمات 

الانخفاض في كميات السلع  يفسر الذي  أسفل لىإخط الدخل ينخفض  أن نجد  الأخرى 

 التي يحصل عليها من السلعتين.
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نلاحظ من خلال الشكل أن المستهلك يتنقل من وضعية توازنية الى وضعية أعلى 

بزيادة الدخل مع إلى اليمين  خط الميزانية انتقل  نأب يفسر وهذاما زاد مستوى الدخل لك

 ستهلاك الدخل إأن الربط بين مختلف النقاط التوازن تشكل منحنى  كما ثبات الأسعار، 

 الناتجةالذي يمثل المحل الهندس ي لمجموعة نقاط التوازن     ENGELأو ما يسمى بمنحنى 

 الدخل مع ثبات الأسعار.عن تغيير 

 انجلاشتقاق منحنى 

نلاحظ من خلال اشكال اشتقاق منحنى انجل أنه يوضح الكمية التي يشتريها 

 المستهلك من سلعة ما خلال فترة زمنية محددة ، عند مستويات مختلفة من الدخل .
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 ملاحظة :

  إذا كان منحنى أنجل موجب الميل فهذا يعني أن ارتفاع الدخل يؤدي الى زيادة

 العادية .الكميات المستهلكة من السلعة 

  إذا كان منحنى أنجل سالب الميل فهذا يعني أن ارتفاع الدخل يؤدي الى إنخفاض

 الكميات المستهلكة من السلعة الدنيا .

 :  Price effect  (PE ) أثر السعر  2-3

،  العوامل الأخرى ثابتة بقاءالسلع مع   XPأحد السلع و ليكن  راسعأعند تغيير في 

 .شباع ممكنإقص ى أيجعل المستهلك يغير من استهلاكه بالطريقة التي يستطيع بها تحقيق 

كميات السلع سيؤثر على حدى السلعتين انخفض فإن ذلك إسعر  افتراضنا أنفإذا 

الذي كان جديد أعلى من مستوى إشباع ن المستهلك سينتقل الى مستوى أأي  المستهلكة،

منحنى السواء نحو اليمين، مما يعني أنه يتيح  حيث يفسر هندسيا بإنتقال، عليه

أكبر مما كان سابقا قبل انخفاض سعر  يةللمستهلك فرصة للحصول على توليفة استهلاك

 السلع الأخرى والدخل المخصص للاستهلاك. مع ثبات أسعار، Xالسلعة 

إن انخفاض سعر السلعة مع بقاء سعر السلعة الأخرى ثابتا يؤدي  بالمستهلك الى 

زيادة استهلاكه من السلعة المنخفض سعرها  ، و التقليل من السلعة التي يبقى سعرها 

ثابتا ، لان سعر السلعة الثابت  في نظر المستهلك مرتفعة مقارنة مع سعر السلعة الثابت 

 سعرها و العكس صحيح .
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الموافقة  Bلى النقطة إ  A نلاحظ من الشكل تنقل توازن المستهلك من النقطة

 . Yو سعر السلعة Rمع ثبات كل من الدخل 2X للسعر

يسمح منحنى استهلاك السعر بإشتقاق منحنى الطلب الذي يمثل   ملاحظة :  

 العلاقة بين سعر السلعة و الكمية المطلوبة منها  ، و ذلك كالتالي : 

 Yو  Xشتقاق منحنى الطلب للسلعتين إ
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 ملاحظة :  

من سلعة معينة تتأثر بشكل عكس ي بسعرها، أي أنه كلما ارتفع إن الكمية المطلوبة 

السعر قلّ الطلب، والعكس صحيح، وهذا ما يُعرف بقانون الطلب. ويمثل هذا المفهوم في 

 .الرسم البياني بمنحنى طلب ذي ميل سالب

 لكن هذا القانون لا يُطبق في كل الحالات، فهناك بعض الاستثناءات: 

لع الضرورية التي لا يمكن الاستغناء عنها ولا يتوفر لها بدائل، في حالة السأولا :  

خاصة عند ذوي الدخل المحدود، فإن ارتفاع أسعارها لا يؤدي إلى انخفاض الطلب عليها، 

 ."بل قد يؤدي إلى زيادته. ويُطلق على هذه السلع اسم "سلع جيفن

عهم لنقص محتمل في :  تلعب توقعات المستهلكين دورًا مهمًا؛ ففي حال توقثانيا 

سلعة معينة، فإنهم قد يسارعون إلى شرائها رغم ارتفاع سعرها، كما حدث في أزمات بعض 

المواد الغذائية في سنوات سابقة. في المقابل، إذا توقع المستهلك انخفاضًا قادمًا في السعر، 

 .قد يؤجل الشراء إلى وقت لاحق

 : Substitution effect (SE) أثر الاحلال  3-3

عند تغير سعر إحدى السلع، فإن ذلك يؤدي إلى تغير في الدخل الحقيقي 

ا عن توليفة جديدة تضمن له نفس 
ً
للمستهلك، مما يدفعه إلى تعديل نمط استهلاكه بحث

مستوى الإشباع السابق، و هذا ما يسمى  بأثر الإحلال، حيث يعمد المستهلك إلى استبدال 

 .ظلّ سعرها منخفضًا نسبيًا السلعة التي ارتفع سعرها بسلعة أخرى 

أي ان المستهلك رغم انخفاض سعر السلعة و زيادة القدرة الشرائية ، إلا انه يبقى 

. و 1Uعلى نفس مستوى المنفعة ، و بالتالي يحاول المحافظة على مستوى الاشباع الأول 

بالتالي يجب عليه تخفيض مستوى الدخل المخصص للانفاق ، ما يجعل خط الميزانية 

، و يمثل نقطة التوازن الجديدة ب  1Uنتقل الى الأسفل ، بحيث يرجع مستوى الاشباع ي

C 
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ونظرًا لتداخل أثر الإحلال، الذي يفترض ثبات الدخل الحقيقي، مع أثر الدخل 

الناتج عن تغير هذا الدخل، يلجأ الاقتصاديون إلى تحليل دقيق باستخدام معادلة 

عبّر  Slutskyسلوتسكي
ُ
 :عنها الصيغة التالية، التي ت

 أثر السعر = أثر الإحلال + أثر الدخل

PE = SE + IE 

 
 الكلية التالية لتكن لدينا دالة المنفعة تمرين :

𝑻𝑼(𝒙.𝒚) = (𝒚 + 𝟐) 𝒙 

 ؟ معادلة منحنيات السواء أوجد (1

 ؟خط الميزانية لهذا المستهلكحدد معادلة  (2

 ؟المثلي للسلع التي تعظم منفعة هذا المستهلك إحداثياتما هي  (3

 R=32 و      py=4و        px=2علما أن 

فما هو تأثير ذلك على الكمية المطلوبة على ،   py=4  R=32و    px=1إذا كان  -(4

 ؟  Yو  Xالسلعتين 

 ي؟ أوجد أثر الدخل وأثر الاحلال والأثر الكلي للسلعتين مع الرسم البيان -(5 
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 الحل:

 ات السواءيإيجاد معادلة منحن (1

𝑇𝑈 =  (𝑦 + 𝑥) ×⇒ 𝑇𝑈 = 𝑥𝑦 + 2𝑥 

⇒ 𝑦 = 
𝑇𝑈 − 2𝑥

𝑥
 

 ديد معادلة خط الميزانية لهذا المستهلكحت (2

𝑅 = 𝑥𝑃𝑋 − 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 𝑦 =  
𝑅

𝑃𝑦
−
𝑥𝑃𝑋
𝑃𝑦

 

 

 المنفعة ظمالتي تع ىإيجاد الإحداثيات المثل (3

{
𝑀𝐴𝑋 𝑇𝑈 =  (𝑦 + 2)𝑥
𝑆

𝐶
    32 = 2𝑥 + 4𝑦

 

𝑀𝑈𝑥                                                          ①شرط 

𝑀𝑈𝑦
= 

𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒

𝑦+2

𝑥
=

2

4
⇒ 𝑥 =

2𝑦 + 4 

32                                                                                ②شرط  = 2 𝑥 + 4𝑦 

{
𝑥 = 2𝑦 + 4
32 = 2 𝑥 + 4𝑦

⇒ {
𝑥 = 2𝑦 + 4

32 = 2 (2𝑦 + 4) + 4𝑦
⇒ {

𝑥 = 2𝑦 + 4
𝑦 = 3

⇒ {
𝑥 = 10
𝑦 = 3

 

 TU=50نحصل على:  TUفي معادلة  yو  xبتعويض 

𝑇𝑈 = (3 + 2) ∙ 10 = 50 

، ايجاد تأثير ذلك على الكمية   py=4  R=32و    px=1إذا كان  (4

 ؟  Yو  Xالمطلوبة على السلعتين 

{
𝑀𝐴𝑋 𝑇𝑈 =  (𝑦 + 2)𝑥
𝑆

𝐶
    32 = 1𝑥 + 4𝑦

 

                                                          ①شرط 
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
= 

𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒

𝑦+2

𝑥
=

1

4
⇒ 𝑥 = 4𝑦 + 8 

32                                                                                ②شرط  = 2 𝑥 + 4𝑦 
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{
𝑥 = 4𝑦 + 8
32 = 1 𝑥 + 4𝑦

⇒ {
𝑥 = 4𝑦 + 8

32 = 1 (4𝑦 + 8) + 4𝑦
⇒ {

𝑥 = 4𝑦 + 8
𝑦 = 3

⇒ {
𝑥 = 20
𝑦 = 3

 

 .  TU=100نحصل على:  TUفي معادلة  yو  xبتعويض 

𝑇𝑈 = (3 + 2) ∙ 20 = 100 

  أثر الدخل وأثر الاحلال والأثر الكلي للسلعتين مع الرسم البياني إيجاد -(5

ثر الكلي يجب علينا أولا إيجاد إحداثيات أثر الدخل و ألحساب أثر الاحلال و 

أي إيجاد الكميات   Py = 4       Px =1    TU = 50النقطة التي تأخذ المعطيات التالية 

  TU = 50 ( التي تغطي لنسبة نفس مستوى منفعة الأول (x.yالتوازنية من  

{
𝑀𝑖𝑛 𝑅 = 𝑥 + 4𝑦

𝑇𝑈 = 𝑥(𝑦 + 2) = 50
……………② 

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
= 

1

4
 →

𝑦+2

𝑥
= 𝑦 + 2 =  

𝑥

4
→ 𝑦 =  

𝑥

4
− 2 ⇒ 𝑌 =

𝑥−8  

4
…………..① 

 نحصل على :  ②في ① ثم نعوض  

𝑥(𝑦 + 2) = 50 ⇒ 𝑥 (
𝑥 − 8

4
+ 2) = 50 

⇒ 𝑥 (
𝑥 − 8 + 8

4
) = 80 ⇒ 𝑥2  = 200 

⇒ {
𝑥 =  √200 = 14,14

𝑦 =
14,14 − 8

4
= 1,53

⇒ 

⇒ (𝒙; 𝒚) =  (𝟏𝟒, 𝟏𝟒  ;  𝟏, 𝟓𝟑) 

 :  TUإيجاد المنفعة  و ذلك بالتعويض 

𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 𝑅 = 𝑥 + 4𝑦 

⇒ 𝑅 = 14,14 + 4 (1,53) 

⇒ 𝑅 = 14,14 + 6,12 = 20,26 

ضريبة على الدخل المستهلك بالرجوع الى مستوى المنفعة  هذه الحالة تفرضفي  

  الأول و مقدار هذه الضريبة .

∆𝑅 = 𝑅2 − 𝑅1 = 20,26 − 32 =  −11.74 

 الاحلال و الأثر الكلي : أثر ثر الدخل وأثم نقوم بالرسم البياني لحساب 
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 Px = 2    Py = 4                 R =2 يجب أولا إيجاد معادلة خط الميزانية عنه -(1

𝑅 =  𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦  ⇒ 32 = 2𝑥 + 4𝑦 ⇒ 𝑦 =  
32 − 2𝑥

4
 

                                                                                           ⇒ 𝒚 = 𝟖 −
𝟏

𝟐
𝒙 

عوضهما في معادلة خط نختيار نقطتين ث  يكفي إقوم برسم خط الميزانية بحين ثم

 التالي:النتيجة في الجدول ،  الميزانية 

X 0 16 

y 8 0 

 (x ;y( = ) 10; 3نقطة توازن المستهلك هي : )

= 𝑷𝒙إيجاد معادلة خط الميزانية عند  -(2  𝟏    Py = 4             2    R = 3 

X 0 32 

y 8 0 

𝑅 =  𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦  ⇒ 32 = 𝑥 + 4𝑦 ⇒ 𝑦 = 
32 − 𝑥

4
⇒ 𝑦 = 8 −

𝑥

4
 

                   ⇒ 𝑦 =  8 −
1

4
𝑥    

 (x ;y) ( = 3; 20) نقطة التوازن المستهلك هي 

       Px = 1               Py = 4               R =20.26الميزانية عند خط  يجاد معادلة إ -(3

𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑝 = 20.26 ⇒ 𝑥 + 4𝑦 ⇒ 𝑦 =  
20.26 − 𝑥

4
  

⇒ 𝑦 = 5 −
1

4
𝑥 

 .(x ;y ( )1 ,53 ; 14,14) نقطة التوازن المستهلك 

X 0 20  

y 5 0 
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  حساب أثر الاحلال  : 

 أثر الدخل  -أثر الاحلال = أثر السعر 

 10 – 14,14أثر الاحلال =

 4,14أثر الاحلال =

   : حساب أثر الدخل 

 14,14-20أثر الدخل =

  86, 5أثر الدخل =

  حساب أثر السعر 

 أثر السعر = أثر الاحلال + أثر الدخل 

 5,86+  4,14أثر السعر =

 10أثر السعر =
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 (الترتيبية: تحليل سلوك المستهلك )   02السلسلة

 :   01التمرين

  في الحالات التالية: y) (xMRS,أحسب المعدل المدى الاحلال  

1) 𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝑥
1

2 ∙ 𝑦
1

3 

2) 𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = √𝑥 ∙ 𝑦 

3) 𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝐿𝑜𝑔 (𝑥
1

2 ∙ 𝑦
1

2) 

4) 𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝐿𝑜𝑔 (3𝑥 + 6𝑦) 

5) 𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝑦
2 ∙ 𝑒𝑥

2−1 

 :الحل 

1)-  

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝑥
1
2 ∙ 𝑦

1
3 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = − 
𝛿𝑦

𝛿𝑥
=
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
 

حيث نكتفي باستخدام احدى الطرق الكمية من القانون أعلاه وهي طريقة 

 المنافع الحدية:

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) =
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
 

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝑥
1
2. 𝑦

1
3 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) =
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=

1
2 𝑥

−
1
2 ∙ 𝑦

1
3

1
3𝑦

−
2
3 ∙ 𝑥

1
3

=
3

2
∙
𝑦

𝑥
=
3𝑦

2𝑥
 

2)-  

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = √𝑥 ∙ 𝑦    
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𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) =
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
= 

𝑦

2√𝑥 ∙ 𝑦
𝑥

2√𝑥, 𝑦

=
𝑦

𝑥
 

3)- 

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝐿𝑜𝑔 (𝑥
1
2 ∙ 𝑦

1
2) 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) =
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=

1
2𝑥

−
1
2. 𝑦

1
2

𝑥
1
2. 𝑦

1
2

1
2 𝑥

1
2. 𝑦−

1
2

𝑥
1
2. 𝑦

1
2

=
𝑥−

1
2. 𝑦

1
2

𝑥
−1
2 . 𝑦

1
2

= 
𝑦

𝑥
 

4)-   

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝐿𝑜𝑔(3𝑥 + 6𝑦) 

 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) =
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=  

3
3𝑥 + 6𝑦

6
3𝑥 + 6𝑦

=
3

6
=
1

2
 

5)-  

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝑦2 ∙ 𝑒𝑥
2−1 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) =
2𝑥 𝑦2 ∙ 𝑒𝑥

2−1

2𝑦 ∙ 𝑒𝑥
2−1

= 𝑥 ∙ 𝑦 

 :02التمرين 

اللتان  x ،yينفقه كله في الحصول على السلعتين  Rلك مستهلك ما دخلا قدره تيم

والمعطاة  y، xحسب التوليفات المختلفة من السلعتين  TUتحققان له منفعة كلية 

 TU=(x+2)(y+1)بالعلاقة التالية: 

 كالتوالي: Pyو Pxكما أن سعر السلعتين السائد في السوق هما 
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 المطلوب:

 لسواء، وأذكر خصائصه؟اعرف منحنى  -(1

؟ وأوجد عبارة المعدل الحدي إذا كان MRSأوجد عبارة المعدل الحدي للإحلال  -(2

TU=90وأتبت أن محدب أو نقطة الأصل؟ 

على  yوالسلعة  xوحدة نقدية وسعر السلعة  52إذا كان دخل المستهلك يشتري  -(3

 وحدة نقدية  5و  2التوالي 

ما هي التوليفة المثلى التي تحقق للمستهلك أكبر اشباع ممكن؟ وما مقدار المنفعة  -أ

 الكلية المحققة لهذه التوليفة؟

 xر كل من السلعة مع ثبات سع 100لنفترض أن دخل المستهلك زاد وأصبح  -(4

 .yوالسلعة 

؟ وبين أن هذه Lagrangeأوجد التوليفة المثلى باستعمال طريقة مضاعف -أ

 التوليفة تحقق أقص ى إشباع ممكن.

 ما هو مقدار التغير في المنفعة الكلية الناتج عن زيادة الدخل؟-ب

 ل؟ما اسم المنحنى المتحصل عليه من نقاط التوازن المستهلك قبل زيادة الدخ-ت

إذا قرر المستهلك رفع استهلاكه من احدى السلع بوحدة واحدة نتيجة ارتفاع  -(5

 دخله، فما هي السلعة التي سيفضلها، ولماذا؟

 .yو xحدد دوال الطلب على السلعتين -(6

 الحل : 

 TU=(x+2)(y+1)    لتكن لدينا دالة المنفعة التالية :                              

     Px = ?  ,  Py = ? 
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 تعريف منحنى السواء وخصائصه: -(1

منحنى السواء هو عبارة عن المحل الهندس ي للتوليفات المختلفة من السلعتين 

(x ,y.التي تحقق للمستهلك نفس المنفعة على نفس المنحنى  ، ) 

 تتميز منحنيات السواء بثلاث خصائص أساسية هي:

 لذا تختلف المنفعة الكلية من منحنى سواء إلى آخر.منحنيات السواء لا تتقاطع  .أ

 منحنيات السواء تكون متناقصة )سالبة الميل( .ب

 منحنيات السواء محدبة نحو نقطة الأصل. .ج

  𝑴𝑹𝑺(𝒙,𝒚)إيجاد عبارة المعدل الحدى للاحلال ال  -(2

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = −
𝛿𝑦

𝛿𝑥
=
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) =
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
(𝑦 + 1)

(𝑥 + 2)
 

𝑇𝑈إيجاد عبارة         = 90 ⇐ 𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)  

⇒ 90 = (𝑥 + 2)(𝑦 + 1) 

⇒ 90 = (𝑥 + 2)𝑦 + 𝑥 + 2 

⇒ 90 = 𝑥𝑦 + 2𝑦 + 𝑥 + 2 

⇒ 90 − 2 − 𝑥𝑦 − 2𝑦 − 𝑥 = 0 

⇒ 88 − 𝑥 − 𝑦(𝑥 + 2) = 0 

⇒ 88 − 𝑥 = 𝑦(𝑥 + 2) ⇒ 𝑦 =
88 − 𝑥

𝑥 + 2
 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = −
𝛿𝑦

𝛿𝑥
=  
−1(𝑥 + 2) − 1(88 − 𝑥)

(𝑥 + 2)2
 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) =
−𝑥 − 2 − 88 + 𝑥

(𝑥 + 2)2
=

−100

(𝑥 + 2)2
 

  محدب نحو نقطة الأصلإثبات أن منحنى السواء  : 

𝜹𝑴𝑹𝑺(𝒙,𝒚)

𝜹𝒙
< 𝟎 
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𝛿𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)

𝛿𝑥
=
0 ∙ (𝑥 + 2)2 − 2𝑥 − 4

(𝑥 + 2)4
=
−2 ∙ (𝑥 + 2)

(𝑥 + 2)4
 

=
−1

(𝑥 + 2)3
< 0 

 (0∙0ومنه منحنى السواء محدب نحو نقطة الأصل )

 Px=2           Py=5                                     R= 52إذا كان  -(3

 تحقق للمستهلك أقص ى اشباعإيجاد التوليفة المنحنى التي -أ

TU =(x+2)(y+1) 

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
= 𝝀 

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
𝑦 + 1

𝑥 + 2
=
2

5
⇒
𝑦 + 1

𝑥 + 2
=
2

5
 

⇒ 𝑦 =
2𝑥 + 4 − 5

5
⇒ 𝑦 =

2𝑥 − 1

5
 

𝑆/𝐶      𝑅 =  𝑥𝑃𝑋 + 𝑦𝑃𝑌 ⇒ 52 = 2𝑥 + 5𝑦 

⇒ 52 = 2𝑥 + 5 (
2𝑥 − 1

5
) ⇒ 52 = 2𝑥 + 2𝑥 − 1 

⇒ 52 = 4𝑥 − 1 

⇒ 52 + 1 = 4𝑥 ⇒⇒ 𝑥 = 13 

 

⇒ 𝑦 =
2(13) − 1

5
= 5 

(𝒙, 𝒚) ⇔ ( 𝟏𝟑, 𝟓)     ∶    المنفعة التي توافق 

𝑇𝑈 = (𝑥 + 2)(𝑦 + 1)  ⇔ 𝑇𝑈 = (13 + 2)( 5 + 1) 

𝑇𝑈 = 15 ∙ 6 = 30 

4)-     Px=2                               Py = 5                       R = 100  

 ( بطريقة لاغرانجx,yإيجاد ) -أ

ℒ = 𝑇𝑈 + 𝜆 (𝑅 − 𝑥𝑃𝑥 − 𝑦𝑃𝑦) 

ℒ = (𝑥 + 2)(𝑦 + 1) + 𝜆(100 − 2𝑥 − 5𝑦) 
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 الحدية إعدام المشتقات الجزئية من الدرجة الأولى:من أجل تعظيم هذه الدالة 

ℒ = (𝑥 + 2)(𝑦 + 1) + 𝜆(100 − 2𝑥 − 5𝑦) 

{
 
 
 

 
 
 𝛿ℒ

𝛿𝑥
= 0

𝛿ℒ

𝛿𝑦
= 0 

𝑆ℒ

𝑆𝜆
= 0

⇒

{
 
 
 

 
 
 

(𝑦 + 1) − 2𝜆 = 0

(𝑥 + 2) − 5𝜆 = 0
100 − 2𝑥 − 5𝑦 = 0

{
 
 
 

 
 
 

𝜆 =
𝑦 + 1

2

𝜆 =
𝑥 + 2
5

100 − 2𝑥 − 5𝑦 = 0

 

 

{

𝑦 + 1

2
=
𝑥 + 2

5
100 − 2𝑥 − 5𝑦 = 0

⇒ {
𝑦 + 1 =

2

5
(𝑥 + 2)

100 − 2𝑥 − 5𝑦 = 0
⇒ {𝑦 =

2𝑥 − 1

5
100 − 2𝑥 − 5𝑦 = 0

 

{
𝑥 = 25,25
𝑦 = 9,9

 

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝑇𝑈(25,25  ,   9,9) = (𝑥 + 2) ∙ (𝑦 + 1) 

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝑇𝑈(25,25  ,   9,9) = (25,25 + 2) ∙ (9,9 + 1) 

𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = 𝑇𝑈(25,25  ,   9,9) = 27,25 ∙ 10,9 = 297 

 

وحدة نقدية أدى الى نزوح خط الميزانية إلى أعلى ،  100الى  52إن زيادة الدخل من  -ب

. والخط الواصل بين النقطتين يسمى منحنى  Bإلى  Aوبالتالي تغيير نقطة التوازن من 

 استهلاك الدخل.
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قرر المستهلك رفع استهلاكه من إحدى السلعتين بوحدة واحدة نتيجة  إذا  -(5

 ارتفاع دخله، فما هي السلعة التي سيختارها.

𝑀𝑈𝑥 = 𝑦 + 1 ⇒ 𝑀𝑈𝑥 = 6 + 1 = 7 

𝑀𝑈𝑦 = 𝑥 + 2 ⇒ 𝑀𝑈𝑦 = 14 + 2 = 16 

ستساهم في المنفعة x: من السلعة 14و منه فإن إضافة استهلاك الوحدة  

يساهم في المنفعة  yمن السلعة  6وحدات نقدية، بينما إضافة الوحدة  16الحدية ب 

 .7حدية بمقدار 

 :yو xتحديد دوال الطلب على السلعتين  -(6

{
𝑀𝐴𝑋 𝑇𝑈 = (𝑥 + 2) ∙ (𝑦 + 1)

𝑅 = 2𝑥 + 5𝑦
⇒ {

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
𝑅 = 2𝑥 + 5𝑦

⇒ {

𝑦 + 1

𝑥 + 2
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
𝑅 = 2𝑥 + 5𝑦…… . (∗)

 

{
(𝑦 + 1) ∙ 𝑃𝑦 = (𝑥 + 2) ∙ 𝑃𝑥
𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦…… . (∗)

⇒ 𝑦 =
𝑥𝑃𝑥 + 2𝑃𝑥 − 𝑃𝑦

𝑃𝑦
 

 ( في )*(  نحصل على : 1نعوض )

(∗) ⇔ R = xPx +
xPx + 2Px − Py

Py
Py 

⇔ R = xPx +
xPx + 2Px − Py

Py
Py 

⇔ R = xPx + xPx + 2Px − Py 

⇔ 𝑅 = 2𝑥𝑃𝑥 + 2𝑃𝑥 − 𝑃𝑦 

⇔ 𝑥 =
𝑅 − 2𝑃𝑥 + 𝑃𝑦

2𝑃𝑥
…… . . (1) 

 :  y(  في )*( لاستخراج 1نعوض )

𝑅 =
𝑅 − 2𝑃𝑥 + 𝑃𝑦

2𝑃𝑥
∙ 𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 

⇔ 2𝑅 = (𝑅 − 2𝑃𝑥 + 𝑃𝑦) + 2𝑦𝑃𝑦 
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⇔ 2𝑅 = (𝑅 − 2𝑃𝑥 + 𝑃𝑦) + 2𝑦𝑃𝑦 

⇔ 𝑦 =
𝑅 + 2𝑃𝑥 − 𝑃𝑦

𝑃𝑦
 

{
 

 𝑥 =
𝑅 − 2𝑃𝑥 + 𝑃𝑦

2𝑃𝑥

𝑦 =
𝑅 + 2𝑃𝑥 − 𝑃𝑦

2𝑃𝑦

⇒

{
 
 

 
 𝑥 =

52 − 2(2) + 5

2(2)
= 13,25

𝑦 =
52 + 2(2) − 5

2(5)
= 5,1

 

 :  03التمرين 

 على طول منحنى السواء :  yو  xليكن لدينا الجدول التالي الذي يبين تركيب سلعتين 

x 5 7 10 13 

y 10 6 3 2 

 عند النقاط السابقة ؟   𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)أحسب  -(1

 ؟𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)ماذا نقصد بالمعدل الحدي للإحلال  -(2

، و ينفق كليا  R=90أوجد نقطة توازن المستهلك ، علما أن ذخل المستهلك يقدر ب ـ -(3

𝑃𝑥، و أن أسعار ها في السوق   (x,y)على الاستهلاك السلعتين  = 5   ,     𝑃𝑦 = 9 

 03حل التمرين 

 𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦):حساب  -(1

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦) = 
∆𝒚

∆𝒙
=
𝒚2 − 𝒚1
𝒙2 − 𝒙1

 

13 10 7 5 X 

2 3 6 10 Y 

0.33- 1- 2- - 𝑴𝑹𝑺(𝒙,𝒚) 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)1 = 
∆𝒚

∆𝒙
=
𝒚2 − 𝒚1
𝒙2 − 𝒙1

=       
6 − 10

7 − 5
=
−4

2
= −2 

...... 

...... 

...... 
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 : 𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)المقصود من المعدل الحدي للإحلال  -(2

هو المعدل الذي  يتم فيه استبدال كمية من إحدى السلعتين للحصول على وحدة 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)إضافية من سلعة أخرى مع المحافظة على نفس مستوى الاشباع فعند  = −2 

 .  xللحصول على وحدة واحدة من السلعة   yفإن المستهلك يتنازل عن وحدتين من 

 

    R=90         ،Px=9  ،Py=4,5ن أإيجاد نقطة توازن المستهلك علما  -(3

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)1 = −
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
∆𝒚

∆𝒙
= −

𝑃𝑥

𝑃𝑦
 

𝑀𝑅𝑆(𝑥,𝑦)1 = −
𝑃𝑥

𝑃𝑦
= −

9

4,5
= −2 

,𝒙)و منه نقطة توازن المستهلك هي    𝒚) = (𝟕, 𝟔) 

لتأتي الخطوة الثانية هي إيجاد الكميات التي تحقق الشرط الثاني و هي تساوي  

,𝒙)الانفاق من الدخل ، حيث يتم تعويض النقطة ذات الاحداثيات    𝒚) = (𝟕, في  (𝟔

 . R قيد الدخل

R = xPx + yPy ⇒ 7 ∙ 9 + 6 ∙ 4,5 = 90  

,𝒙)حيث التحقق من الشرط يؤكد أن نقطة توازن المستهلك هي  𝒚) = (𝟕, 𝟔) 

 :  04التمرين 

 لتكن لدينا دالة المنفعة الكلية لمستهلك ما معرفة كما يلي :  

𝑻𝑼(𝒙,𝒚) = √𝒙𝟐 ∙ (𝒚 + 𝟏) 

 ؟𝑻𝑼(𝒙,𝒚)أوجد معادلة منحنيات السواء لأي مستوى اشباع  -(1

 ؟ yو  xأوجد دوال الطلب على السلعتين  -(2

𝑅استنتج نقطة توازن المستهلك علما أن :  -(3 = 160   ,   𝑃𝑥 = 4   ,   𝑃𝑦 = 8 
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 :  04حل التمرين  

 :  𝑻𝑼(𝒙,𝒚)إيجاد  معادلة منحنيات السواء لأي مستوى اشباع  -(1

𝑇𝑈(𝑥,𝑦)
2 = (√𝒙𝟐 ∙ (𝒚 + 𝟏))𝟐 ⇒ 𝑇𝑈2 = 𝒙𝟐 ∙ (𝒚 + 𝟏) 

𝑇𝑈(𝑥,𝑦)
2 = (√𝒙𝟐 ∙ (𝒚 + 𝟏))𝟐 ⇒

𝑇𝑈2

𝑥2
− 1 = 𝒚 

𝑇𝑈(𝑥,𝑦)
2 = (√𝒙𝟐 ∙ (𝒚 + 𝟏))𝟐 ⇒

𝑇𝑈2 − 𝑥2

𝑥2
= 𝒚 

𝑦 =
𝑇𝑈2 − 𝑥2

𝑥2
 

  yو   xإيجاد دوال الطلب على السلعتين  -(2

{
𝑀𝑎𝑥 𝑇𝑈(𝑥,𝑦) = √𝑥2 ∙ (𝑦 + 1)

𝑆 𝐶:    𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦               ⁄
 

⇒
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒

2𝑥(𝑦 + 1)

2√𝑥2 ∙ (𝑦 + 1)

𝑥2

2√𝑥2 ∙ (𝑦 + 1)

=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
 

⇒
2𝑥(𝑦 + 1)

𝑥2
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒ 𝑦 =

𝑥𝑃𝑥 − 2𝑃𝑦

2𝑃𝑦
…… . . (1) 

 

𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 +
𝑥𝑃𝑥 − 2𝑃𝑦

2𝑃𝑦
∙ 𝑃𝑦 = 0 

⇒ 2𝑅 = 2𝑥𝑃𝑥 + 𝑥𝑃𝑋 − 2𝑃𝑦 

⇒ 2𝑅 = 3𝑥𝑃𝑥 − 2𝑃𝑦 

⇒ 𝑥 =
2𝑅 + 2𝑃𝑦

3𝑃𝑥
…… . (2) 

 ( نحصل على  : 1( في )2نعوض )

𝑦 =
(
2𝑅 + 2𝑃𝑦
3𝑃𝑥 )𝑃𝑥 − 2𝑃𝑦

2𝑃𝑦
⇒ 𝑦 =

2𝑅 + 2𝑃𝑦 − 6𝑃𝑦
3
2𝑃𝑦

 

⇒ 𝑦 =
2𝑅 + 2𝑃𝑦 − 6𝑃𝑦

6𝑃𝑦
⇒ 𝑦 =

2𝑅 − 4𝑃𝑦

6𝑃𝑦
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⇒ 𝑦 =
𝑅 − 2𝑃𝑦

3𝑃𝑦
 

 R=160    ,    Px=4     ,    Py=8استنتاج نقطة توازن المستهلك علما أن : -(3

 نحصل على :   yو  xنعوض في دوال الطلب 

𝑥 =
2(160) + 2(8)

3 ∙ 4
=
320 + 16

12
= 28 

𝑦 =
𝑅 − 2𝑃𝑦

3𝑃𝑦
⇒ 𝑦 =

160 − 2(8)

3 ∙ 8
=
160 − 16

24
= 6 

,𝐱) التنائية  التوازن :   𝐲) = (𝟐𝟖, 𝟔)  

 

 ليكن لدينا المعطيات التالية: :50التمرين

 {

TU = x ∙ y               
Px = 2                  
Py = 3                
R =  24          

  

 المطلوب:

 أحسب نقطة التوازن المستهلك؟-(1

وأصبح يساوي وحدة نقدية فقط، أحسب التوازن  yإذا تغير سعر السلعة -(2

 الجديد للمستهلك، بين كل من أثر السعر، أثر الدخل، وأثر الاحلال بيانيا وحسابيا؟

 :50الحل التمرين

 حساب نقطة التوازن للمستهلك-(1

{

𝑇𝑈 = 𝑥 − 𝑦  
𝑃𝑥 = 2
𝑃𝑦 = 3
𝑅 =  24

 

 

 
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒
𝑦

𝑥
=  
2

3
⇒ 𝑦 = 

2

3
𝑥 
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R =  24 = 2x + 3y ⇒ 24 = 2x + 3 ∙
2x

3
 

⇒ 24 = 2𝑥 + 2𝑥 ⇒ 24 = 4𝑥 ⇒ 𝑥 = 6, 𝑦 = 4      𝐴(𝒙, 𝒚) =

(𝟔, 𝟒) ⇔ 𝑻𝑼 = 𝟐𝟒  

وأصبح يساوي وحدة نقدية فقط، حساب  التوازن  yإذا تغير سعر السلعة -(2

 الجديد للمستهلك، و تبيان كل من أثر السعر، أثر الدخل، وأثر الاحلال بيانيا وحسابيا.

{

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒
𝑦

𝑥
= 
1

3
⇒ 𝑦 =  

𝑥

3

𝑅 = 24 = 𝑥 + 3𝑦 ⇒ 24 = 𝑥 + 3 (
𝑥

3
)

⇒ {𝑦 =
𝑥
𝑦

𝑥 = 12   

⇒ {

𝑦 = 4
𝑥 = 12

𝑇𝑈(12,4)=4∙12=48

 

  

 B(12 ,4)ذن احداتيات النقطة إ

 
1)-  

  241Px=2      Py=B       U=اد معادلة خط الميزانية عند إيج -أ  

24 = 2𝑥 + 3𝑦 ⇒ 𝑦 =  
24 − 2𝑥

3
⇒ 𝑦 = 8 −

2

3
𝑥 

12 0 X 

0 8 y 

   R= 24             Px=1                 Py=3إيجاد معادلة خط الميزانية عند: -ب
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24 = 𝑥 + 3𝑦 ⇒ 𝑦 =  
24 − 𝑥

3
⇒ 𝑦 = 8 −

1

3
𝑥 

24 0 X 

0 8 y 

  TU=24طي للمستهلك نفس المنفعة عإيجاد الكميات التوازنية التي ت-ج

{
𝑀𝑖𝑛𝑅 =  𝑥 + 3𝑦
24 = 𝑥 ∙ 𝑦

    

           

⇒   {
 
𝑦

𝑥
=
1

3
24 = 𝑥 ∙ 𝑦

⇒ {
𝑦 =

𝑥

3

24 = 𝑥 ∙
𝑥

3

⇒ {

𝑦 =
𝑥

3

24 =
𝑥2

3

⇒ {
𝑦 =

𝑥

3
𝑥2 = 72

⇒ {
𝑦 =

𝑥

3

𝑥 = √72

 

  

⇒ {
𝑦 = 2,83
𝑥 = 8,48

 

 )8C ,48      ,2,83(إذن احداثيات النقطة 

 

 : أثر الدخل 06التمرين 

𝑇𝑈لدينا المعطيات التالية:  =  4𝑥
1

2 ∙ 𝑦
1

2 

أوجد نقطة التوازن للمستهلك التي تعطي لمستهلك أكبر اشباع ممكن إذا كانت -(1

:R=32            Px=16                Py=8 
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تم  48الى  32ثابتين و تغير دخل المستهلك من   yو   xإذا بقيا سعر السلعتين  -(2

 وحدة نقدية، إبحث عن نقطة التوازن المختلفة. 64إلى 

 رسم المنحنى الذي يمر بنقاط التوازن المختلفة، إشرح ماذا يحصل للمستهلك.أ -(3

 حنى انجل.أرسم منحنى استهلاك الدخل لهذا المستهلك ،  واشتق من -(4

 :  06حل التمرين 

𝑻𝑼 إيجاد نقطة التوازن للمستهلك -(1 = 𝟒𝒙
𝟏

𝟐 ∙  𝒚
𝟏

𝟐 

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
4 ∙
1
2 ∙ 𝑥

1
2
−1. 𝑦

1
2

4 ∙
1
2 ∙  𝑦

−
1
2 ∙ 𝑥

1
2

= 
𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒
𝑥−

1
2. 𝑦

1
2

𝑌−
1
2𝑥

1
2

= 2 ⇒
𝑦

𝑥
= 2 

⇒ 𝑦 = 2𝑥                𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 32 = 16𝑥 + 8𝑦 

⇒ {
𝑦 = 2𝑥                 
32 = 16𝑥 + 8 ∙ 2𝑥

⇒ {
𝑦 = 2𝑥                 
32 = 16𝑥 + 8 ∙ 2𝑥

⇒

{
𝑦 = 2                
𝑥 = 1                

(x,y)=(1,2)           

⇒ {

𝑥 = 1                
𝑦 = 2                 

𝑇𝑈 = 4 ∙ 1
1
2 ∙ 2

1
2

⇒ {
𝑥 = 1                
𝑦 = 2                 
𝑇𝑈 = 5,65

 

تم  48إلى  32ثابتين و تغير دخل المستهلك من   yو   xإذا بقيا سعر السلعتين  -(2

 وحدة نقدية، إيجاد  نقطة التوازن المختلفة. 64إلى 

I. 𝑹′ = 𝟒𝟖              ,         𝑷𝒚 = 𝟖     ,        𝑷𝒙 = 𝟏𝟔 

II. 𝑹′′ = 𝟔𝟒              ,         𝑷𝒚 = 𝟖     ,        𝑷𝒙 = 𝟏𝟔 

 

𝑹′ = 𝟒𝟖              ,         𝑷𝒚 = 𝟖     ,        𝑷𝒙 = 𝟏𝟔 
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=  
𝑦

𝑥
= 2 ⇒ 𝑦 = 2𝑥 ……… . . (𝐴) 

   48 = 16𝑥 + 8𝑦       ………………(𝐵) 

 

{
𝑦 = 2𝑥

48 = 16𝑥 + 8𝑦
⇒ {

𝑦 = 2𝑥
48 = 16𝑥 + 8 ∙ 2𝑥

⇒{
𝑦 = 2𝑥
48 = 32𝑥

⇒ 
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{
𝑦 = 3
𝑥 = 1,5

⇒ (𝑥, 𝑦) = (1,5    ,    3)𝑨 

 

𝑹′′ = 𝟔𝟒              ,         𝑷𝒚 = 𝟖     ,        𝑷𝒙 = 𝟏𝟔 
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=  
𝑦

𝑥
= 2 ⇒ 𝑦 = 2𝑥 ……… . . (𝐴) 

   64 = 16𝑥 + 8𝑦       ………………(𝐵) 

 

{
𝑦 = 2𝑥

64 = 16𝑥 + 8𝑦
⇒ {

𝑦 = 2𝑥
48 = 16𝑥 + 8 ∙ 2𝑥

⇒{
𝑦 = 2𝑥
48 = 32𝑥

⇒ 

 

{
𝑦 = 4
𝑥 = 2

⇒ (𝑥, 𝑦) = (2    ,    4)𝑩 

 
 الرسم البياني : 

   إيجاد معادلة خط الميزانية في حالةR=32 

32 = 16𝑥 + 8𝑦 

⇒ 32 = 16𝑥 + 8𝑦 ⇒ 𝑦 = 4 − 2𝑥 

 

 

  إيجاد معادلة خط الميزانية في حالةR=48 

48 = 16𝑥 + 8𝑦 

⇒ 48 = 16𝑥 + 8𝑦 ⇒ 𝑦 = 6 − 2𝑥 

2 0 X 

0 4 y 
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c 0 X 

0 6 y 

  إيجاد معادلة خط الميزانية في حالةR=64 

64 = 16𝑥 + 8𝑦 

⇒ 64 = 16𝑥 + 8𝑦 ⇒ 𝑦 = 8 − 2𝑥 

4 0 X 

0 8 y 

 

 :  xمنحنى انجل للسلعة 

 إيجاد معادلة منحنى انجل :  -

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=  
𝑦

𝑥
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒ 𝑦 =

𝑥𝑃𝑥

𝑃𝑦
 

𝑦 =
16𝑥

8
⇒ 𝑦 = 2𝑥 

𝑅 = 26𝑥 + 8(2𝑥) ⇒ 𝑅 = 16𝑥 + 16𝑥 ⇒ 𝑅 = 32𝑥 …… (1) 
𝑦

𝑥
= 2 ⇒ 𝑥 =  

𝑦

2
 

𝑅 = 16𝑥 + 8𝑦 

𝑅 =
16. 𝑦

2
+ 8𝑦 ⇒ 𝑅 = 8𝑌 + 8𝑌 

𝑅 = 16𝑦……(2) 

(1)=(2)⇔ 𝑅 = 𝑅 ⇒ 16𝑌 = 32𝑥 

⇒ 𝑦 = 2𝑥 
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 .ومنه السلعتين )الضرورية أو كمالية( ) ميل موجب(

 : 07التمرين 

 إذا كانت دالة المنفعة لمستهلك ما تكتب على الشكل التالي:

𝑻𝑼(𝒙,𝒚) = 𝟏𝟎√𝒙 ∙ 𝒚 

 ؟ yو   xأوجد دوال الطلب على السلعتين   (1

 أوجد دالة منحنيات السواء، ثم احسب ميل هذه المنحنيات؟ (2

 R=16            Px=2               Py=2أوجد نقطة توازن المستهلك إذا كانت      (3

وحدات نقدية، فما هو الأثر الكلي على الناتج  3الى  xإذا ارتفع سعر السلعة  (4

 ؟Px=3هذا الارتفاع في الأسعار 

 حدد أثر الاحلال وأثر الدخل بينها بيانيا؟ (5
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 :07حل التمرين 

 : y  xإيجاد دوال الطلب على السلعتين  (1

{𝑀𝑎𝑥 𝑇𝑈 = 10(𝑥 ∙ 𝑦)
1
2

𝑠 𝑐:  𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦⁄
 

 

 شرط تعظيم المنفعة:

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
= 
𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒
𝑥

𝑦
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒ 𝑥 =

𝑦𝑃𝑦

𝑃𝑥
……… . .① 

   :في قيم الدخل ①تم نقوم بالتعويض 

𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 𝑅 = (
𝑦𝑃𝑦

𝑃𝑥
∙ 𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦) ⇒ 𝑅 = 𝑦𝑃𝑦 + 𝑦𝑃𝑦  

⇒ 𝑅 = 2𝑦𝑃𝑦     ⇒     𝑦 =  
𝑅

2𝑃𝑦
 

𝑦هي:   yوعليه دالة الطلب على السلعة  =  
𝑅

2𝑃𝑦
 

 نجد:  ①ثم نقوم بتعويض دالة الطلب على غ في 

𝑥 =
𝑦𝑃𝑦

𝑃𝑥
⇒ 𝑥 =

𝑅
2𝑃𝑦 ∙ 𝑃𝑦

𝑃𝑥
=

𝑅

2𝑃𝑥
⇒ 𝑥 =

𝑅

2𝑃𝑥
 

 هذه المنحنيات :  يل إيجاد دالة منحنات السواء مع حساب م -(2

  : دالة منحنيات السواء 

𝑻𝑼(𝒙,𝒚) = 𝟏𝟎√𝒙 ∙ 𝒚 ⇒ 𝑇𝑈(𝑥,𝑦)
2 = (10√𝑥 ∙ 𝑦)

2
⇒ 𝑇𝑈(𝑥,𝑦)

2 = 100 ∙ 𝑥 ∙ 𝑦

⇒ 𝑦 =
𝑇𝑈2

100 ∙ 𝑥
 

  : ميل منحنيات السواء 

𝛿𝑦

𝛿𝑥
=  
𝛿 (

𝑇𝑈2

100𝑥)

𝛿𝑥
=
−𝑇𝑈2

100𝑥2
= − [(−10(𝑛, 𝑦)

1

2
)
2

 ] =
−100

100𝑥
=
−𝑦

𝑥
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 إيجاد نقطة التوازن للمستهلك إذا كانت:-(3

  R=16            Px=2               Py=2 

 يتم استنتاج نقطة التوازن المستهلك من دوال الطلب المتحصل عليها أي :

𝑥 =  
𝑅

2𝑃𝑥
=

16

2(2)
= 4 ⇒ 𝑦 =

𝑅

2𝑃𝑦
=
16

2 ∙ 2
= 4 

 (4,4=)(x,y)وعليه نقطة توازن المستهلك 

 المنفعة الكلية:

𝑻𝑼(𝒙,𝒚) = 10(𝑥 ∙ 𝑦)
1
2 = 10(4 ∙ 4)

1
2 = 40 

 Px=3الى  xإيجاد الأثر الكلي الناتج عن ارتفاع سعر السلعة  -(4

{𝑀𝑎𝑥: 𝑻𝑼(𝒙,𝒚) = 10(𝑥 ∙ 𝑦)
1
2

𝑆 𝐶: 𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦⁄
⇒{𝑀𝑎𝑥: 𝑻𝑼(𝒙,𝒚) = 10(𝑥 ∙ 𝑦)

1
2

𝑆 𝐶: 16 = 3𝑥 + 2𝑦⁄
 

 يتم استنتاج نقطة توازن المستهلك الجديدة من دوال الطلب المتحصل عليها أي: 

𝑥 =
𝑅

2𝑃𝑥
=

16

2(3)
= 2,66 

𝑦 =
𝑅

2𝑃𝑦
=

16

2(2)
= 4 

 (x,y)= (4  ,   2,66)وعليه نقطة توازن المستهلك 

 المنفعة الكلية: 

𝑻𝑼(𝒙,𝒚) = 10(𝑥 ∙ 𝑦)
1
2 = 10 ∙ (2,66 ∙ 4)

1
2 = 32,6 

 الة ارتفاع السعرح : حساب الأثر الكلي

𝑥1 − 𝑥2 = 4 − 2,66 = 1,34 

 TU=40        Px=3       Py=2 حساب أثر الدخل وأثر الاحلال مع الرسم البياني: -(5

{
𝑀𝑖𝑛 ∶ 𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦

𝑆 𝐶 ∶ 𝑻𝑼(𝒙,𝒚) = 10(𝑥 ∙ 𝑦)
1
2⁄
⇒ {

𝑀𝑖𝑛 ∶ 𝑅 = 3𝑥 + 2𝑦

𝑆 𝐶 ∶ 𝑻𝑼(𝒙,𝒚) = 10(𝑥 ∙ 𝑦)
1
2 = 40⁄

 

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=
𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒  

𝑦

𝑥
=
3

2
⇒ 3𝑥 = 2𝑦 ⇒ 𝑥 =

2𝑦

3
…… . .① 
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𝑇𝑈 = 10(𝑥 ∙ 𝑦)
1
2 ⇒ 40 = 10 [((

2𝑦

3
) ∙ 𝑦)

1
2

 ] ⇒ 1600 = 100 ∙ (
2𝑦2

3
) 

⇒ 1600 ∙ 3 = 200 ∙ 𝑦2 ⇒ 𝑦2 =
4800

200
= 24 

⇒ 𝑦 = √24  ⇒ 𝑦 = 4,89 

 ( : 1في )  yتم نقوم بتعويض 

𝑥 =
2𝑦

3
=  
2(4,89)

3
⇒ 𝑥 = 3,26 

𝑅 = 3𝑥 + 2𝑦 ⇒ 𝑅 = 3(3,26) + 2(4,89) = 19,56 

 =R=40      Px=2    Py     2بالرسم البياني لحساب أثر الدخل و الإحلال :ثم نقوم  -أ

 

𝑅 = 𝑥𝑃𝑋 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 16 = 2𝑥 + 2𝑦 ⇒ 𝑦

= 8 − 𝑥 

 

 (x,y) =( 4,4ونقطة توازن المستهلك هي )

 R=16          Px=3               Py=2          -ب

𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 16 = 3𝑥 + 2𝑦 ⇒ 𝒚

= 𝟖 −
𝟑

𝟐
𝒙 

 (4     ,   2,66) = (x,y)نقطة توازن المستهلك 

 R=19.56          Px=3               Py=2:           -ج

𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 19.56 = 3𝑥 + 2𝑦 ⇒ 𝒚 = 𝟗. 𝟕𝟖 −
𝟑

𝟐
𝒙 

 (3,26  ,   4,89)=  (x,y)نقطة توازن المستهلك  -

 

 

8 0 X 

0 8 y 

5.33 0 X 

0 8 y 

6.52 0 X 

0 9.78 y 
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 حساب أثر الاحلال: -

𝑥1 − 𝑥3 = 4 − 3,26 = 0,74 

 حساب أثر الدخل: -

𝑥1 − 𝑥3 = 3,26 − 2,66 = 0,66 

يمثل العلاقة بين الطلب والسعر، إذ يمثل جدول الطلب العلاقة بين السعر 

الأخرى للطلب أي الذوق، أسعار والسلع أخرى،  اتوالطلب، مع افتراض ثبات المحدد

 الدخل، وذلك لتحديد العلاقة بين الطلب والسعر.
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 الاقتصادي في النظام الاقتصادي  تحليلهم أدوات الأمن  والطلبيعتبر العرض 

هما  أساسيتينتين بميزا صف تتفإشباع حاجات المستهلكين تتطلب توفير منتجات ، 

الندرة والمنفعة معا، وهذا ما يلزم المنتجين على تحديد نوع وكمية الإنتاج على أساس 

كما تشترط هذه النظرية توافر شروط المنافسة التامة في . مقدار طلب المستهلكين 

 السوق، والمتمثلة في:

  السلع المقدمة للسوق )سواء سلع او خدمات(تجانس 

  و البائعينأتعدد المنتجين 

 تعدد المستهلكين 

  السوق.بأحوال التامة  المعرفة توافر 

 Demand Theoryنظرية الطلب:  - 1

 : مفهوم دالة الطلب : 1- 1

الفترة الزمنية في  الطلب هو الكمية المستهلكة من السلعة معينة بأسعار محددة و

 مع بقاء العوامل الأخرى ثابتة: ،  معينة

بالقدرة عم رغبات المد لإشباعو الخدمات أطلب هو الرغبة في شراء السلع الف

 المالية.

ما  ةو خدمأتتمثل في العوامل المؤثرة في الطلب على سلعة  : محددات الطلب:2- 1

 و بالنقصان ويمكن توضيحها كما يلي:أبالزيادة 

 و عددياأ سها كميا المحددات التي يمكن قياهي  أولا: محددات كمية:

  ن التغير في السعر يرافقه التغير في الكمية بعلاقة إو الخدمة: أسعر السلعة

خفضت الكمية المطلوبة منها والعكس إنو الخدمة أعكسية، أي كلما زاد سعر السلعة 

 صحيح.



 الفصل الثالث : الطلب و العرض   و توازن السوق 

88 
 

 :رتفاع الدخل ينعكس إيجابيا عكس ي الاستهلاك، والعكس إذن إ دخل المستهلك

 : الخدمات أو من السلع  ميز نوعيننو .  صحيح 

ل فإن الاستهلاك من دخفكلما زاد ال Inferior Goodsو سلع رديئة:يا أسلع دن .أ

 هذه السلع ينخفض و العكس صحيح.

السلع فكلما زاد الدخل فإن الاستهلاك من هذه  Normal Goodsالسلع العادية  .ب

 يتزايد و العكس صحيح.

 أنواع من السلع من حيث تأثر طلبها: 3يمكن تمييز 

 :درجة الاحلال الممكن  من في حالة هذه السلع فإن التأثر يرفع  السلع البديلة

 (والقهوة )الشاي

  ينعكس بالانخفاض على طلب تفاع أسعار السلع المكملة إر أي أن  المكملة:السلع

 .صحيح )علاقة عكسية( السلعة الاصلية والعكس

 :هي السلع التي تشبع حاجات المستهلكين، لكن ليس لها علاقة  السلع المشكلة

 في الطلب على السلعة. بالتغيير

ولكنها لها تأثير على الطلب مثل: ، تتميز بصعوبة قياسها  محددات كيفية:: اثاني

 ذوق المستهلكين، العادات والتقاليد، الدين، توقعات المستهلكين.

هي عبارة عن علاقة التي تجمع بين الكمية المطلوبة من السلع  الطلب:دالة   1-3

 يلي:عنها كما التعبير  أو خدمة ما والعوامل الرئيسية المحددة لها، و التي يمكن 

𝝋∆𝑿 = 𝒇 (𝑷𝒙, 𝑷𝒀, 𝑹, 𝑮) 

  xالكمية المطلوبة من السلعة  𝝋∆𝑿حيث 

 𝑷𝒙:  سعر السلعةx 

  𝑷𝒀  أسعار السلع الأخرى : 

 : 𝑹 دخل المستهلك 
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  𝑮:  الذوق 

ثر هذه العوامل أ، وحتى نتمكن من دراسة و تحليل الدالية نظرا لتعقيد العلاقة و 

يفترض أصحاب النظرية الاقتصادية ثبات كل المتغيرات ما عدا ،  على الكمية المطلوبة 

) تثبيت كل العوامل المحددة للطلب الكمية و النوعية باستثناء سعر   منهامتغير واحد 

 ، حيث تأخذ الشكل التالي : (السلعة قيد الدراسة

𝝋∆𝑿 = 𝒇 (𝑷𝒙) ⇒ 𝝋𝒅𝒙 = 𝑨 − 𝒅𝑷𝒙 

 ن:أمع العلم 

A : ستقلالمبالطلب و تسمى أسعر السلعة، إنعدام تمثل الكمية المطلوبة عند. 

d : ،الناتجة  لى مقدار التغير في الكمية المطلوبة إحيث يشير يمثل ميل دالة الطلب

 عن التغير في سعر السلعة بوحدة واحدة.

كغ من مادة معينة عند سعر  3ن أحد المستهلكين يتطلب استهلاك أفتراض إب مثال:

 كغ عند انخفاض السعر بوحدة نقدية واحدة. 5الطلب الى  اد دج يزد 2قدره 

 وجد دالة الطلب أ -(1

 كون جدول الطلب -(2

 الحل:

𝜑𝑥                         إيجاد الدالة الخطية        (1 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝐵………  ① 

𝛼 = 
𝑠𝜑

𝑠𝑝
=  
5 − 3

1 − 2
=  
2

1
=  −2 ⇒ 𝑥 = −2 

 نقوم بالتعويض كالتالي: Bولإيجاد قيمة 

Ʒ = −2 (2) + 𝐵 ⇒ 𝐵 = 3 + 4 = 7 ⇒ 𝐵 = 7 

 الطلب على الشكل: دالة  وبالتالي تكون 

𝝋𝒙 = 𝟕 − 𝟐 𝑷𝑿 

 

 

φ 3 5  

PX 2 1 



 الفصل الثالث : الطلب و العرض   و توازن السوق 

90 
 

 تكوين جدول الطلب:  (1

عن العلاقة بين سعر  يعبروهو عبارة عن التغيير البياني الذي  منحنى الطلب: 1-4

من الأعلى الى ينحدر لقانون الطلب حيث  متتلالسلعة والكمية المطلوبة منها، والذي ي

 الدليل على العلاقة العكسية بين الكمية والسعر(.الأسفل )الميل السالب 

 
و الذي هو عبارة عن مجموع  ،  و ما يسمى بالطلب الكليأ الطلب السوقي: 1-5

طلبها المستهلك عند المستويات المختلفة للسعر في فترة زمنية معينة، يالكميات التي 

الفردي على السلعة، نفس العوامل المحددة للطلب بديد طلب السوق حوبالتالي يتم ت

 ولكن بإضافة عدد المشترين في السوق لهذه السلعة.

 كن لدينا دالة الطلب الفردية التالية: لي :01مثال

𝝋𝑫 = 𝟏𝟎 − 𝑷𝑿 

 

 معناه:

𝜑𝐷1 = 10 − 𝑃𝑋1 

φx 7 5 3 1 -1 -3 -5 -7  

PX 0 1 2 3 4 5 6 7 

𝝋𝑫 𝝋𝑫𝟏 𝝋𝑫𝟐 𝑷𝑿 

0 0 0 10 

10 5 5 5 

20 10 10 0 
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𝜑𝐷2 = 10 − 𝑃𝑋2  

 

 
 الة الطلب السوقي وهي مجموع دوال الطلب الفردية أي : دما أ

𝜑𝐷  سوق = 𝜑𝐷1 + 𝜑𝐷2  ⇒ 𝜑𝐷  سوق = (10 − 𝑃𝑋) + (10 − 𝑃𝑋)  

 𝜑𝐷  سوق = 20 − 2𝑃𝑋  

  و :أ

𝜑𝐷  سوق = 𝜑𝐷 فردية  ∙  عدد المستهلكين

𝜑𝐷  سوق = ( 10 − 𝑃𝑋) ∙ 2 = 20 − 2𝑃𝑋  

  :02مثال

 الفردية إذا كان الطلب على سلعة ما مكون من ثلاثة مستهلكين والدوال الطلب 

 هم هي كالاتي:بالخاصة 

𝝋𝑫𝟏 = 𝟏𝟎 −  𝟎, 𝟐𝑷𝑿 
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𝝋𝑫𝟐 = 𝟓 −  𝟎, 𝟎𝟒𝑷𝑿 

𝝋𝑫𝟑 = 𝟏𝟐 −  𝟎, 𝟏𝑷𝑿 

 د دالة الطلب للسوق؟أوج -(1

 ؟10.  5.  0أوجد جدول الطلب الفردي و السوقي عند الأسعار  -(2

 دوال الطلب الفردية ودالة السوق بيانيا؟ مثل-(3

 الحل:

 دالة الطلب للسوق: -(1

𝜑𝐷  سوق = 𝜑𝐷1 + 𝜑𝐷2 + 𝜑𝐷3  

→ 𝜑𝐷  سوق = 10 − 0,2𝑃𝑋 + 5 − 0,04 𝑃𝑋 + 12 − 0,1𝑃𝑋  

𝜑𝐷  سوق = 27 − 0,34𝑃𝑋  

  10.  5.  0جدول الطلب الفردي و السوقي عند الأسعار -(2

                                      

        𝜑𝐷1 = 10 − 0,2𝑃𝑋 

𝜑𝐷2 = 5 −  0,04𝑃𝑋  

𝜑𝐷3 = 12 −  0,1𝑃𝑋  

 

 التمثيل البياني:-(3

 

 

𝝋𝑫 السوق  𝝋𝑫𝟏 𝝋𝑫𝟐 𝝋𝑫𝟑 𝑷𝑿 

27 10 5 12 0 

25.3 9 4 ,8 11,5 5 

23.6 8 4,6 11 10 



 الفصل الثالث : الطلب و العرض   و توازن السوق 

93 
 

 نظرية العرض: -2

العرض هو عبارة عن رغبة المنتجين وقدرتهم لبيع كميات : تعريف العرض 2-1

 وخلال فترة زمنية معينة. ، معين  سعر مختلفة من سلعة معينة عند 

: هناك العديد من العوامل التي تؤثر على الكميات محددات العرض  2-2

 يلي:والتي يمكن تلخيصها فيما ،  و خدمة ما خلال فترة زمنية معينة أالمعروضة من سلعة 

 :وجود علاقة طردية بين الكميات المعروضة من السلعة وسعرها  سعر السلعة

 قاء عوامل أخرى ثابتة.بفي حالة 

 :على فكلما ارتفعت أسعار عوامل الإنتاج تؤثر  أسعار السلع والخدمات الأخرى

 نخفاض عرض السلع.إلى إالتكاليف مما يؤدي  زيادة 

 :فكلما زاد التقدم التكنولوجي لإنتاج سلعة معينة أدى  المستوى الفني للإنتاج

 وبالتالي زيادة العرض. ، الى انخفاض التكاليف

 :ان تخفيض الضرائب وتقديم اعانات للمنتجين  مستوى الضرائب والإعانات

من طرف الدولة يؤدي الى تخفيض تكلفة انتاج السلعة وهذا ما يزيد من عرض السلعة 

 في السوق.

علاقة بين الكميات المعروضة والمتغيرات المحددة الهي عبارة عن  عرض:الة الد 2-3

 ويمكن التعبير عنها رياضيا وفق العلاقة التالية: ، لهذه الكميات

𝜑𝑜𝑥 = 𝑓 ( 𝑃𝑋 , 𝑃𝑦 , 𝑃𝐾𝐿 , 𝑃𝑡) 

 ن:أحيث 

 𝜑𝑜𝑥  تمثل الكميات المعروضة من السلعة :x 

 𝑃𝑋 سعر السلعة : X . 

 𝑃𝑌  أسعار السلع الأخرى :. 

  𝑃𝐾,𝐿: أسعار عوامل الإنتاج. 
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 𝑃𝑇 مستوى التقدم التكنولوجي :                                    . 

من دراسة وتحليل أثر هذه العوامل  نتمكن ، وحتى السابقة ونظرا لتعقد العلاقة 

على الكميات المعروضة، يفترض أصحاب النظرية الاقتصادية ثبات باقي العوامل الأخرى، 

ما عدا سعر السلعة قيد الدراسة. وهذا ما يطلق عليه بقانون العرض حيث تأخذ العلاقة 

 الشكل.

𝜑𝑜𝑥 = (−𝐵) + 𝑏𝑃𝑥 

  ن:أحيث 

b: )ميل دالة العرض ) ميل موجب. 

B ر.بشكل مستقل عن السع: تمثل الكمية المعروضة 

يرغب يبين العلاقة بين الكميات المختلفة من السلعة التي  منحنى العرض: 2-4

المنتج على عرضها في ظل الأسعار السائدة وخلال فترة زمنية معينة وثبات العوامل  ويقدر

 ميل موجب.ن منحنى العرض يتجه من الأسفل الى الأعلى وذات أالأخرى، حيث 

(B-) مجانية السلعة( فلا  السعر في حالة انعدام  . سالب المستقل  : المعروض (

يقابلها من منفعة على ما ن يتم عرض كميات محددة في السوق دون الحصول أيتوقع 

 نقدية تغطي الحد الأدنى من تكاليف انتاجها.

هو عبارة عن مجموع  والذي الكلي،و ما يسمى بالعرض أ السوقي:العرض  2-5

و المقادير التي يتناوب عرضها من جميع المنتجين في السوق عند الأسعار أالكميات 

، يتم تحديد العرض السوقي على نفس العوامل المحددة للعرض المتناوبة  المختلفة 

 .الفردي على السلعة، ولكن بإضافة عدد المنتجين هذه السلعة في السوق 

  مثال:

 تكتب بالصيغة التالية:x )  العرض السلعة )لنفرض ان دالة 

𝝋𝒐𝒙 = −𝟐𝟎 + 𝟓𝑷𝒙 
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 جدول ومنحنى العرض لهذه السلعة؟ إعداد   :المطلوب

 الحل: 

 MinPoتحديد الحد الأدنى للسعر  (1

MinPo ⇒  𝜑𝑜 = 0 

 العرض في العلاقة السابقة نتحصل على النتيجة التالية:دالة وبتعويض  

𝜑𝑜𝑥 = 0 ⇒  −20 + 5𝑃𝑥 = 0 ⇒ 𝑃𝑥 =  
20

5
= 4  

 ون  4 ل المنتج بعرض السلعة عنده يقدر ببوبالتالي فإن أدني سعر يق

  

 

 

 

 

 

 رسم منحنى العرض:

 
 ملاحظة:

ون، ومن تم فإن الزيادة  4نلاحظ بان منحنى العرض ينطلق من سعر الذي يساوي 

 الى زيادة الكمية المعروضة منها. في سعر السلعة أدى

P 𝝋𝒐 

4 0 

5 +5 

6 +10 

7 +15 

8 +20 
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 :نتقال منحنى العرضإ 2-5

ن يتتأثر الكميات المعروضة بمجموعة من العوامل التي تنعكس على سلوك العارض

 فيما يلي: نلخصها  و البائعين بالتغير في الكمية المعروضة وفق وضعيات مختلفة والتيأ

  المنتج في هذه الحالة هو يتحرك ن إسعر السلعة المعروضة:  التغيير في  حالة

نتيجة زيادة عرضه  الأعلىو حأي يتحرك ن ،  صعودا أو نزولا على نفس منحنى العرض

 رتفاع سعرها والعكس صحيح في حالة الانخفاض.إللسلعة عند 

 
  ن التغير في العوامل المحددة إ: العوامل المحددة للعرض أحدحالة التغير في

منحنى عرض  إلىوبالتالي فإن المنتج سوف ينتقل  ، من الكمية المعروضة بدورهعرض يغير لل

 .نخفاض المعروض السلعيإيمينا ) عند زيادة الكمية المعروضة( ويسارا عنه 

 
 اليمين(حالات انتقال منحنى العرض الى الأسفل (: 

 زيادة عدد البائعين او المنتجين. 

  إنخفاض أسعار التكلفة الإنتاجية. 
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  التحديث التكنولوجيتطبيق. 

 .إنخفاض نسبة الضرائب أو زيادة الإعانات 

 )حالات انتقال منحنى العرض الى الأعلى) اليسار 

 نقصان عدد البائعين أو المنتجين. 

 .إرتفاع أسعار عناصر الانتاج 

 العملية الإنتاجية.تكلفة  وأكثرستخدام تكنولوجيا اقل تطور إ 

  الاعانة الحكومية(زيادة نسبة الضرائب او تخفيض(. 

 التالي:يكن لدينا جدول العرض ل السوقي:العرض 

p 1φ 2φ 3φ 4φ oφ 

2 0 10 20 30 60 

3 10 20 30 40 100 

4 20 30 40 50 140 

5 30 40 50 60 160 

6 35 50 60 70 215 

7 40 55 65 75 235 

  :جدول العرض السوقي وذلك بتطبيق العلاقة التالية 

𝜑𝑅0 = ∑𝜑0 

4

𝑗=1

⇔ 𝜑𝑥0 = 𝜑01 + 𝜑02 + 𝜑03 + 𝜑04 
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  :رسم منحنى عرض السوق   

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 الفصل الثالث : الطلب و العرض   و توازن السوق 

99 
 

 العرض و الطلب :03 السلسلة رقم

 عرف ما يلي: :01التمرين 

في  العرض الفردي، العرض السوقي، قانون العرض، محددات العرض، التغير

 الكمية المعروضة، التغير في العرض.

 :01التمرين حل 

هو عبارة عن الكمية التي يقوم بائع واحد بعرضها في السوق  العرض الفردي:

 خلال فترة زمنية معينة.

هو عبارة عن عرض كل البائعين داخل سوق سلعة  العرض السوقي )الكلي(:

 معينة خلال نفس الفترة الزمنية.

مية يكمن قانون العرض على وجود تناسب طردي بين الك قانون العرض:

المعروضة من سلعة أو خدمة ما وسعرها مع افتراض تباث العوامل المؤثرة الأخرى، حيث 

كلما ارتفع سعر السلعة زادت الكمية المعرضة منها والعكس صحيح حيث إذا انخفض 

 سعر السلعة فإنه سيؤدي الى انخفاض الكمية المعروضة.

ائع لسلعة أو خدمة ما ، تتمثل في العوامل المؤثرة في عرض الب محددات العرض : 

حيث تؤدي إلى زيادة أو انخفاض العرض من السلعة و التي من أهمها : سعر السلعة ، 

أسعار عوامل الإنتاج ، الضرائب ، و الإعانات الحكومية ، المستوى الفني للإنتاج ، عدد 

 البائعين إلى غير ذلك من العوامل.

ر التغير في عدد وحدات السلعة نتيجة يعبر عن مقدا التغير في الكمية المعروضة :  

 التغير في سعرها سواء كان بالارتفاع أو بالانخفاض مع بقاء العوامل الأخرى على حالها .

يعبر عن مقدار التغير في عدد وحدات سلعة نتيجة التغير في  التغير في العرض : 

وامل الأخرى أحد محددات العرض على السلعة مع إفتراض ثبات سعر السلعة و باقي الع

 . 
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 :02التمرين 

 تمثل دالة التالية عرض المنتج الوجد لسلعة ما كما يلي:

𝜑𝑥 = 20 + 4𝑃𝑥 

 فإذا علمت أن سعر هذه السلعة أخذ قيما تصاعدية كالاتي:

𝑃𝐴 = 1 , 𝑃𝐵 = 2 , 𝑃𝐶 = 3 , 𝑃𝐷 = 4 , 𝑃𝐸 = 5 

 ؟xأنش ئ جدول العرض للسلعة  (1

 أرسم منحنى العرض لهذه السلعة؟ (2

 كمية يمكن أن يعرضها المنتج؟ ما هي أدنى (3

 ؟ ، فما هو أدني سعر يرغب فيه20بفرض الكمية المعروضة التلقائية تساوي  (4

 المنتج حتى يعرض سلعته في السوق؟ 

 :  02حل التمرين 

𝜑𝑥 = 20 + 4𝑃𝑥 

 :   xإعداد جدول العرض للسلعة  -(1

 𝑃𝑥 𝝋𝒙 

A 1 24 

B 2 28 

C 3 32 

D 4 36 

E 5 40 

المبينة  في جدول   بتمثيل الإحداثياترسم منحنى العرض لهذه السلعة :   -(2

 العرض نحصل على منحنى الذي يأخذ الشكل التالي : 
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تتمثل في الكمية التي يكون عندها  أدنى كمية يمكن عرضها من المنتج :  -(3

 السعر معدوم .

𝑀𝑖𝑛𝜑𝑥 → 𝑃 = 0      ⇒ 𝜑𝑥 = 20 + 4(0) = 20 = 𝜑𝑜𝑥  

:  يتمثل تحديد أدنى سعر يرغب فيه المنتج  حتى يعرض سلعته في السوق  -(4

المنتج من عرض سلعته في السوق  ،  عند تحقق ه الحد الأدنى للسعر الذي يمتنع عند

 المعادلة التالية : 

 𝑀𝑖𝑛𝑃𝑥 → 𝜑𝑥 = 0      ⇒ 𝜑𝑜𝑥 = 0 ⇒ −20 + 4𝑃 = 0 ⇒ 𝑃 = 5 

 ون . 5و منه السعر الذي يجعل المنتج لا يقوم بعرض السلعة عنده يقدر ب 

  :03التمرين 

عرف ما يلي: الطلب الفردي، الطلب السوقي)الكلي(، الطلب المشتق، قانون 

 الطلب، محددات الطلب، التغير في الكمية المطلوبة، التغير في الطلب.

 :  03حل التمرين 

هو عبارة عن الكمية التي يرغب المستهلك الواحد في الحصول  الطلب الفردي :  

عليها عند سعر معين و خلال فترة  زمنية  ، شريطة أن تكون له الرغبة و القدرة على الشراء 

 ، بمعنى الرغبة المدعومة بقدرة شرائية . 

هو عبارة عن مجموع طلبات كل الأفراد داخل سوق   الطلب السوقي ) الكلي ( : 

 معينة خلال نفس الفترة الزمنية . سلعة
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هو شكل من أشكال الطلب ، حيث يعبر عن طلب سلع أخرى الطلب المشتق : 

 بغرض الحصول على السلعة الأساسية كالطلب على النقود .

ينص قانون الطلب على وجود تناسب عكس ي بين الكمية المطلوبة قانون الطلب :  

اض ثبات العوامل المؤثرة الأخرى الكمية منها من سلعة أو خدمة ما و سعرها ، مع افتر 

 والكيفية.

تتمثل في العوامل المؤثرة على طلب المستهلك لسلعة أو خدمة  محددات الطلب : 

ما ، حيث تؤدي إلى زيادة أو انخفاض الطلب أو الكمية المطلوبة من السلعة، والتي يمكن 

)سعر السلعة نفسها، أسعار  تقسيمها إلى قسمين وفق معيار القياس هما محددات كمية

السلع الأخرى البديلة والمكملة، الدخل( . أما النوع الثاني فيتمثل في المحددات الكيفية 

 مثل أذواق المستهلكين.

يعبر عن مقدار التغير في عدد وحدات السلعة نتيجة التغير في الكمية المطلوبة:  

 قاء العوامل الأخرى على حالها .التغير في سعرها سواء كان بارتفاع أو الانخفاض مع ب

يعبر عن مقدار التغير في عدد وحدات سلعة نتيجة التغير في  التغير في الطلب :  

أحد محددات الطلب   على السلعة مع افتراض ثبات سعر السلعة و باقي العوامل الأخرى 

. 

 :04التمرين 

نتيجة للتغير في  𝜑يمثل الجدول الموالي تغيرات الكمية المطلوبة من السلعة 

 وكذلك كما يلي: Pسعرها 

𝜑A = 1  P𝜑A=70  𝜑D= 4   P𝜑D= 40 

𝜑B = 2  P𝜑B= 60  𝜑E=5   P𝜑E= 30 

𝜑C= 3   P𝜑C= 50 

 أرسم منحنى الطلب لهذه السلعة، ثم ماذا تستنتج؟-(1
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 :  بفرض أن دالة الطلب لهذه السلعة يمكن كتابتها من الشكل -(2

𝜑d = 8-2P    

 اعداد جدول الطلب لهذه السلعة؟ -

 ؟  𝜑رسم منحنى الطلب لسلعة  -

 ما هي الكمية التي تحقق حد التشبع؟ -

 أوجد صيغة دالة الطلب؟-(3

 :  04حل التمرين 

 رسم منحنى الطلب لهذه السلعة :  -(1

 
كلما، انخفض سعر السلعة كلما سيؤدي إلى ارتفاع الكمية المطلوبة والعكس  

الصحيح، أي أنه عند ارتفاع سعر السلعة فإنه سيؤدي إلى انخفاض الكمية المطلوبة منها، 

 وهذا ما يؤكد وجود علاقة عكسية بين سعر السلعة والكمية المطلوبة.

 بتها من الشكل بفرض أن دالة الطلب لهذه السلعة يمكن كتا -(2

𝜑d = 8-2P 

   : اعداد جدول الطلب لهذه السلعة 

 𝑃𝑥 𝝋𝒙 

A 0 8 

B 1 6 
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C 2 4 

D 3 2 

E 4 0 

 

  رسم منحنى الطلب لسلعة𝝋𝑫  . 

 

 ما هي الكمية التي تحقق حد التشبع  

عندها السعر   تتمثل في الكمية التي يكون الكمية التي تحقق حد الاشباع :   -(3

 8معدوم بمعنى أن السلعة مجانية و لكن المستهلك يمتنع عن طلبها إذ يتحقق ذلك عند 

  وحدات من هذه السلعة 

𝑀𝑎𝑥𝜑 ⇒ 𝑝 = 0 ⇒ 𝜑𝑑 = −2(0) + 8 ⇔ 𝜑𝑑 = 8 

 :05التمرين 

 4وفق الصيغة الاتية: 𝜑𝑥إذا كانت دالة الطلب لأحد المستهلكين على السلعة 

𝜑𝑑𝑥 =
20

𝑃𝑥
 

 المطلوب: 

 إعداد جدول الطلب لهذه السلعة؟-(1

 ، و ماذا تلاحظ؟𝜑𝑥أرسم منحنى الطلب -(2
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 :   05حل التمرين  

 ول الطلب لهذه السلعة.إعداد جد-(1

𝜑𝑑𝑥 =
20

𝑃𝑥
 

 

 

 𝑃𝑥 𝝋𝑫𝒙 

A 0  

B 1 20 

C 2 10 

D 3 6.66 

E 4 5 

 ، و ماذا تلاحظ؟𝝋𝒙أرسم منحنى الطلب -(2

 
 : 06التمرين 

متنحين وكان له طلب فردي  6مستهلك و 20إذا كان لدينا اقتصاد متكون من 

 ويخضع للدالة: Xللسلعة 

𝑃 = −0.25𝜑𝐷 + 60 

  وكان العرض الفردي يتغير حسب الدالة:       

𝑃 =
𝜑𝑂−80
4
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 لمطلوب:ا

 أوجد الطلب الكلي (1

 العرض الكلي (2

 توازن السوق  (3

 :  06التمرين حل 

 إيجاد الطلب الكلي: (1

     𝑃 = 0.25𝜑𝐷 + 60 

⇒ 𝜑𝐷1 =
−𝑃

0,25
+
60

0,25
⇒ 𝜑𝐷1 = −4𝑃 + 240 

⇒ 𝜑𝐷𝜍 = 20(−4𝑃 + 240) = −80𝑃 + 800  

 إيجاد العرض الكلي: (2

𝜑𝑂1 = 4𝑃 + 80 

𝜑𝑂𝜍 = 6(4𝑃 + 80) = 24𝑃 + 480  

 التوازن الكلي للسوق: يكون عندما يساوي الطلب الكلي مع العرض الكلي (3

: 

𝜑𝐷𝜍 = 𝜑𝑂𝜍 ⇒ −80𝑃 + 800 = 24𝑃 + 480 

⇒ −80𝑃 − 24𝑃 = 480 − 800 

⇒ −104𝑃 = −320 ⇒ 𝑃 =
−320

−104
= 3,08 

⇒ 𝜑𝑂𝜍 = 24(3,08) + 480 = 74 + 480 = 554 

(𝑷,𝑸)تنائية التوازن :  = (𝟑, 𝟎𝟖    , 𝟓𝟓𝟒) 

 :07التمرين 

على عرض نفس الكمية في السوق  yتم الاتفاق بين منتجين للسلعة  ما  في اقتصاد

𝝋𝑶𝒙        5التالية: حيث عدد المتنحي قدر بـ وفق المعادلة  = 𝟐𝑷𝒙 

 أوجد دالة العرض السوقي؟ (1
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 ستنتج جدول عرض السوق، ثم مثله بيانيا؟إ (2

بفرض أن كل منتج أدخل لتقنيات جديدة في إنتاج هذه السلعة مما أدى إلى  (3

𝝋𝑶𝒙إحداث تغيير في دالة العرض لتصبح كالاتي:                    = 𝟐𝑷𝒙 − 𝟏 

 حدد دالة عرض السوق الجديدة 

 .استنتج جدول عرض السوق، ثم ارسم منحنى العرض الجديد المرافق له 

 :  07حل التمرين

 5إيجاد  دالة العرض السوقي ، عدد المنتجين: (1

𝝋𝑶𝒙𝟏 = 𝟐𝑷𝒙 − 𝟏 ⇒ 𝝋𝑶𝒙𝑮 = 𝟓(𝟐𝑷𝒙 − 𝟏) 

𝝋𝑶𝒙𝑮 = 𝟏𝟎𝑷𝒙 − 𝟓 

 استنتاج جدول عرض السوق: (2

 

 

 

 

 

 

 العرض البياني لعرض السوق  : 

 

Px 𝝋𝑶𝒙𝑮 

½  0 

1 1 

3/2 2 

9 17 

10 19 
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بفرض أن كل منتج أدخل لتقنيات جديدة في إنتاج هذه السلعة مما أدى إلى  (3

𝝋𝑶𝒙إحداث تغيير في دالة العرض لتصبح كالاتي:                    = 𝟐𝑷𝒙 

  : تحدد دالة عرض السوق الجديدة 

𝜑𝑂𝑥1 = 2𝑃𝑥 ⇒ 𝜑𝑂𝑥𝐺 = 5 ∙ 2𝑃𝑥  

𝝋𝑶𝒙𝑮 = 𝟏𝟎𝑷𝒙 

 

  افق له.أاستنتج جدول عرض السوق، ثم  رسم منحنى العرض الجديد المر

 

 

 

 

 

 

 
 

Px 𝝋𝑶𝒙𝑮 

0 0 

1 2 

2 4 

3 6 

4 8 

5 10 
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 تحليل  ستخدام أسلوب المرونات في إول من أريد مارتشال فالاقتصادي ال يعتبر

وضع صيغة واضحة لمفهوم المرونة السعرية  بعد أن م، 1890توازن السوق عام  و  ظروف

 السعر. التغير النسبي في  علىفي الكمية  فها بحاصل قسمة التغير النسبي وعر 

 مرونة الطلب: -1

ستجابة الكميات المطلوبة من سلعة معينة للتغيرات التي إتعني درجة  مرونة الطلب

يمكن التمييز بين ثلاثة أنواع مهمة ، و و المؤثرة في الطلبأالعوامل المحددة  أحدتحصل في 

 من مرونات الطلب:

  Price Elastisity of Demandمرونة الطلب السعرية:  1-1

 Income Elasticity of Demandمرونة الطلب الدخلية:  2-1

 Cross Elastisity Of Demandمرونة الطلب المتقاطعة:  3-1

 

 Price Elastisity of Demand :مرونة الطلب السعرية 1-1

ى التغيير إلستجابة الكمية المطلوبة )الطلب( من سلعة ما إيمكن تعريفها بأنها مدى 

 .بتةقاء العوامل الأخرى ثابفي سعرها مع 

 ولخصها الاقتصادي الفريد مارشال في صيغة بسيطة وواضحة كالتالي:

 التغير النسبي في الكمية

 التغير النسبي في السعر
=   مرونة الطلب السعرية

𝐸𝑑 =  
%∆𝜑𝑑
%∆𝑃

 

 :   حيث

Edمعامل مرونة الطلب السعرية : 

∆𝑄𝑑التغيير في الكمية المطلوبة : 

∆𝑝 التغير في السعر : 
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𝐸𝑑 =  −
∆𝜑

∆𝑝
∙
𝑝

𝜑
 

 تشير الى العلاقة العكسية بين الكمية المطلوبة و السعر .الإشارة السالبة (  : 1-)

 التالي :   : ليكن لدينا الجدول  01مثال

 لمرونة الطلب السعرية عند انخفاض ا

 .ون 3الى  4السعر من 

𝐸𝑑𝐴 𝐵⁄ = −
∆𝜑

∆𝑝
∙
𝑝

𝜑
= −

𝜑𝐵 − 𝜑𝐴
𝑃𝐵 − 𝑃𝐴

∙
𝑃𝐴
𝜑𝐴

 

𝐸𝑑𝐴 𝐵⁄ = −
60 − 40

3 − 4
∙
4

40

=   −(−20) ∙
4

40
 

⇒ 𝐸𝑑𝐴 𝐵⁄ = +2 

 : لتكن لدينا دالة الطلب التالية: 02مثال

𝜑𝑑𝑥 = 50 − 2𝑃𝑋  

  مرونة الطلب السعرية عندP= 8 

𝐸𝑑 = −
𝛿𝜑𝑑
𝛿𝑝

∙
𝑝

𝜑
⇒  𝐸𝑑 = −(−2) ∙

8

50 − 2(8)
 

⇒ 𝐸𝑑 =
16

50 − 16
=  
16

34
= 0,47 

فإن الكمية المطلوبة  ،  % 1بمقدار رتفع السعر إذا إه أنتدل قيمة المرونة على 

 . % 0,47تنخفض بمقدار  فسو  φمن السلعة 

 أنواع مرونة الطلب السعرية:أولا :

  الطلب المرنElastic Demand: 

ر يمن التغ أكبر ر النسبي في الكمية المطلوبةييكون الطلب المرن عندما يكون التغ

 .Ed > 1النسبي في السعر أي : 

 

𝝋𝒅 𝑷𝑿  

40 4 A 

60 3 B 

80 2 C 

100 1 D 
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 ليكن لدينا الجدول التالي: مثال:

𝐸𝑑 = −
∆𝜑

∆𝑝
∙
𝑝

𝜑
⇒ 𝐸𝑑 =   −

(30 − 12)

(3 − 6)
∙
6

12
 

𝐸𝑑 =   −
18

−3
∙
6

12
= 3 > 1 

 .فإن الطلب مرن    Ed>1ن أوبما 

 و يمكن تمثيل الطلب المرن بيانيا كما في الشكل الموالي : 

 
  الطلب غير المرنEnalastic Demand 

يكون الطلب غير المرن عندما يكون التغيير النسبي في الكمية المطلوبة اقل من 

      Ed<1التغيير النسبي في السعر أي: 

 ليكن لدينا الجدول التالي: مثال :

𝐸𝑑 = −
∆𝜑

∆𝑝
∙  
𝑝

𝜑
⇒ 𝐸𝑑 = −

(15 − 12)

(3 − 6)
∙  
6

12
 

𝐸𝑑 =  +
3

3
∙
6

12
 

𝐸𝑑 =  
1

2
< 1 

 فإن الطلب غير مرن.     Ed<1ن أبما 

 و يمكن تمثيل الطلب غير المرن بيانيا كما في الشكل الموالي :  

𝝋𝒅 P  

12 6 A 

30 3 B 

dΦ P  

12 6 A 

15 3 B 
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  و متكافئ المرونة أحادي المرونة أالطلب Unitary Elastic Demand 

ن الكمية المطلوبة تتغير بنفس نسبة التغير في السعر أحادي المرونة يعني أالطلب 

Ed=1 

 :: ليكن لدينا الجدول التاليمثال

𝐸𝑑 = −
∆𝜑

∆𝑝
∙  
𝑝

𝜑
⇒ 𝐸𝑑 =  −

(18 − 12)

(3 − 6)
∙  
6

12
 

⇒ 𝐸𝑑 = +
6

3
∙
6

12
= 2 ×

1

2
= 1 

 

 ن الطلب احادي المرونةأيعني  Ed=1ن أبما 

 و يمكن تمثيل الطلب أحادي المرونة باشكل الموالي الموالي : 

 
  الطلب عديم المرونةPerfectly inelastic Demand 

ن الكمية المطلوبة لا تتغير نتيجة التغيير في أيكون الطلب عدم المرونة: يعني 

 التغير في السعر لا يصاحبه التغير في الكمية المطلوبة. أن  السعر، أي

Φd P  

12 6 A 

18 3 B 
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𝐸𝑑 = −
∆𝜑

∆𝑝
∙
𝑝

𝜑
⇒ 𝐸𝑑 = −

(12 − 12)

(3 − 6)
∙  
6

12
 

Ed = 0 

 

 

 

 و يمكن تمثيل الطلب  عديم المرونة  بيانيا  كما في الشكل الموالي : 

 
  لمرونة: انهائي لا  طلبPerfectly Elastic Demand 

 .يبقى ثابتا  سعرو تغيرت الكمية المطلوبة  إذايكون الطلب لا نهائي المرونة 

Ed = ∞ 

 : ليكن لدينا الجدول التالي : مثال

𝐸𝑑 = −
∆𝜑

∆𝑝
∙  
𝑝

𝜑
⇒ 𝐸𝑑 = −

(20 − 12)

(6 − 6)
∙  
6

12
= ∞ 

Ed = ∞  ن الطلب لا نهائي المرونةأيعني. 

 و يمكن تمثيل الطلب لا نهائي المرونة بالرسم البياني الموالي : 

Φd P  

12 6 A 

12 3 B 

0φ P  

12 6 A 

20 6 B 
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 Determinant Ofالسعريةالعوامل المحددة او المؤثرة في مرونة الطلب ثانيا :

Demand Elasticity  

 درجة  مرونة الطلب على السلعة هي : هناك عوامل تؤثر على 

 و خدمةأ وجود بدائل للسلعة Availability Of Good Substitutes 

وفي نفس  بديل ، مرونة الطلب يكون كبيرة في حالة السلعة التي لا يوجد لها إن 

 راد للسلعة الاصلية.الأفالوقت تشبع نفس رغبات 

  حجم الانفاق المعدل شراء السلعةConsumers Budget  

مقارنه  قليل  ما  المستهلك من مدخله على شراء سلعة قهكانت نسبة ما ينف إذا

نه كلما كانت نسبة الانفاق من دخل المستهلك أبدخله، فإن الطلب يكون غير مرن، أي 

 .كبير فأن الطلب عليها مرن 

 بالنسبة المستهلك: أهمية السلعة 

( وسلع Necessary Goodsلى سلع ضرورية ) إالسلع تقسم حسب أهميتها  إن

للمستهلك فإن الطلب عليها غير  ةساسيأ ةفإذا كانت السلع،    (Luxury Goods )  كمالية

 ةالسلع هذه  شبع رغباته، فالمستهلك مجبر على شراءيلها  لا بديل ن هذه السلع مرن، لأ 

ية فإن الطلب البالنسبة للسلع الكمما يحدث  عكس ،  نخفض إو أرتفع سعرها إسواء 

 تحل محلها ولها نفس درجة الاشباع.أي يمكن تعويضها بسلع أخرى  ،  مرن  عليها
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ن : إ   Long Run and Short Runالفترة الزمنية ) المدى الطويل و المدى القصير( 

 أعلى بكثير من مرونة الطلب في المدى القصير . في المدى الطويل يكون  الطلب

 Income Elasticity Of Demandمرونة الطلب الدخلية: 2-1

والكمية  سعرالنها العلاقة بين أن درسنا في مرونة الطلب السعرية ألقد سبقنا 

 ذواق المستهلكين...أالدخل،  :  مثلا وهيالمطلوبة مع بقاء العوامل الأخرى ثابتة 

ن جميع العوامل الأخرى ثابتة بما فيها أفي حين في مرونة الطلب الدخلية نفترض 

 و بالنقصان.أبالزيادة  يتغير الدخل فهو  ما عدا السعر 

ستجابة الكمية المطلوبة لتغيرات الدخل مع إمرونة الطلب الدخلية هي درجة ف

 بقاء العوامل الأخرى ثابتة.

 التغيير النسبي في الكمية المطلوبة من السلعة

 التغيير النسبي في الدخل 
=   مرونة الطلب الداخلية

𝐸𝑑𝑅 = 

∆𝜑
𝜑
∆𝑅
𝑅

=
∆𝜑

𝜑
 
𝑅

∆𝑅
= 
∆𝜑

∆𝑅
 
𝑅

𝜑
  

 𝑬𝒅𝑹مرونة الطلب الداخلية : 

 ∆𝝋 التغيير في الكمية المطلوبة : 

 ∆𝑹 التغيير في الدخل : 

 وهنا كذلك نميز بين ثلاثة أنواع من السلع:

  إذا كانت مرونة الطلب الداخلية𝑬𝒅𝑹 > فالسلعة هي كمالية بالنسبة  𝟏

 للمستهلك.

 𝟏  ذا كانت مرونة الطلب الدخلية إ > 𝑬𝒅𝑹 > فالسلعة ضرورية بالنسبة 𝟎

 للمستهلك.

 ذا كانت مرونة الطلب الدخلية إ𝑬𝒅𝑹 < فالسلعة هي دنيا بالنسبة للمستهلك. 𝟎
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 :1مثال 

𝐸𝑑𝑅 =
∆𝜑

∆𝑅
∙  
𝑅

𝜑
 

𝐸𝑑𝑅 =
50 − 20

100 − 80
∙  
80

20
 ⇒  𝐸𝑑𝑅 = 

30

20
∙ 4              

⇒ 𝐸𝑑𝑅 =  
120

20
= 6 

𝟏   اذن السلعة من كمالية المستهلك  < 𝑬𝒅𝑹 

:2مثال    

 Rبالنسبة لدخل المستهلك  ( xلتكن لدينا دالة لسلعة )

𝝋 = 𝟐𝑹 + 𝟏𝟎𝟎 

 ؟.  R= 100حساب المرونة الطلب الدخلية عندما  المطلوب :

 الحل :

𝐸𝑑𝑅 =
∆𝜑

∆𝑅
∙  
𝑅

𝜑
 ⇒  𝐸𝑑𝑅 = 2 ∙

100

2(100) + 100
 

𝐸𝑑𝑅 = 2 ∙
100

300
=
200

300
= 0,66 < 1 

1 > 𝐸𝑑𝑅 اذن السلعة ضرورية.  

 Cross Elasticity Of Demandمرونة الطلب المتقاطعة 

ستجابة الكمية المطلوبة من السلعة للتغير في سعر سلعة إتعرف بأنها درجة 

 .و سلعة مستقلة عن السلعة هذهأن تكون مكملة، أما إوهذه السلعة .  أخرى 

𝑬(𝒙,𝒚) = 
∆𝝋𝒙

∆𝑷𝒚
∙  
𝑷𝒚

𝝋𝒙
 

Ed)سلعتين بديلتين) اشارتها موجبة    𝒚  و 𝒙 ⇐. 

Edسلعتين مكملتين سالبة( ) اشارتها    𝒚  و 𝒙 ⇐. 

Ed=0 السلعتين مستقلتين    𝒚  و 𝒙 ⇐. 

φ R 

20 80 

50 100 
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 :1مثال

𝐸(𝑥,𝑦) = 
∆𝜑𝑥
∆𝑃𝑦

∙  
𝑃𝑦

𝜑𝑋
 

𝜑𝑥2−𝜑𝑥1
𝑃𝑦2 − 𝑃𝑦1

∙
𝑃𝑦1

𝜑𝑥1
= 
8 − 2

2 − 1
∙
1

2
⇒ 𝐸𝑑(𝑥,𝑦) = 3 

    𝐸𝑑(𝑥.𝑦) = 3 >  متنافستان و أ بديلتين   yو xن السلعتين أأي  ة موجب  0

 لبعضهما البعض.

 ( كما يلي: xالطلب على السلعة )  لتكن دالة :2مثال 

𝝋𝒙 = 𝟐𝟓𝟎 − 𝟐𝑷𝒚 

𝑷𝒚( اذا علمت : yو  xأوجد مرونة الطلب المتقاطعة بين السلعتين )المطلوب :  = 𝟐𝟓 

 الحل: 

𝐸(𝑥,𝑦) = 
∆𝜑𝑥
∆𝑃𝑦

∙  
𝑃𝑦

𝜑𝑋
⇒ 𝐸𝑑(𝑥,𝑦) = −2 ∙

25

250 − 2(25)
 

 ⇒ 𝐸𝑑(𝑥,𝑦) = 
−50

250
= −0,25  

𝑬𝒅(𝒙.𝒚) < ( مثل السكر والقهوة فإذا x( هي سلعة مكملة للسلعة )y: فالسلعة )𝟎

رتفع سعر السكر فإن الكميات المطلوبة من القهوة ستنخفض.إ

xφ ()القهوة Py) الشاي ( 

2 1 

8 2 
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يطلق على مرونة التي تقاس بين نقطتين المنحنى الطلب، ويطلق رونة القوس: م 1-4

ر في السعر قريب غيذا كان التإعلى المرونة التي تقاس عند نقطة معينة على منحنى الطلب 

ى طول علمن الصفر مرونة النقطة، وتختلف مرونة القوس بين نقطتين من قوس لأخر 

ما كلما كان معامل المرونة اكثر دقة نقطة القوس من بعضه تقتربإمنحنى الطلب، فكلما 

 و العكس صحيح.

𝑬𝒅 = 
∆𝝋

∆𝑷
 ∙
𝑷𝟏 + 𝑷𝟐
𝝋𝟏 + 𝝋𝟐

 

 مثال:

 :المطلوب 

 حسب المرونة السعرية من النقطة أA  الى

 .Bالنقطة 

  حسب المرونة السعرية من النقطة أB  الى

 Aالنقطة 

  ترسم المعطيات الموجودة في الجدول التالي:الحل: 

 

 
 

 

0

20

40

60

80

8 6 4

P

Q

A
B

C

 الإحداثيات الكمية المطلوبة السعر 

8 50 A 

6 60 B 

4 70 C 
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  من النقطةA  الى النقطةB : 

𝑃𝐴                                                                :تكون  = 8 → 𝑃𝐵 = 6 

𝜑𝐴 = 50 →  𝜑𝐵 = 60 

𝐸𝑑 = − 
(60 − 50)

(6 − 8 )
 ∙
8

50
=  

80

100
= 0.8 < 1 →  الطلب  غير  مرن 

 𝟏 > 𝑬𝒅 = 𝟎.  الطلب غير مرن . ⇐ 𝟖

 

  من النقطةB  الى النقطةA  : 

𝐸𝑑 =  
−(50 − 60)

(8 − 6)
∙
6

60
= 10 ∙

6

12
=
1

2
 

⇐     𝐸𝑑 =
1

2
 غير مرن .الطلب 

و أتجاه من نقطة الى نقطة أخرى إختلاف في قيم المرونة بإحتسابها في إنلاحظ 

تجاه الحركة بين نقطتين إالاتجاه المعاكس، ولتفادي الاختلاف في قيمة مرونة القوس مع 

𝑃𝐵)نستخدم صيغة متوسط السعرين  + 𝑃𝐴)   ومتوسط الكميتين  2مقسوما على

(𝜑𝐵 +𝜑𝐴)   2على  مقسوما . 

𝐸𝑑 =  
−∆𝜑

∆𝑃
∙  
(𝑃𝐵 + 𝑃𝐴)/2

(𝜑𝐵 + 𝜑𝐴)/2
=  − (

60 − 50

6 − 8
) ∙

8 + 6

50 + 60
 

𝐸𝑑 =  
−∆𝜑

∆𝑃
 
(𝑃𝐵 + 𝑃𝐴)/2

(𝜑𝐵 + 𝜑𝐴)/2
= +

10

2
∙
14

110
=
140

220
 

𝐸𝑑 = 0,64 < 1 

 طلب غير مرن  

ه باستخدام متوسط السعر ومتوسط الكمية نحصل على مرونة تقريبية أننلاحظ 

 السعر والكمية. إتجاه  بين المرونتين المتحصل عليها بإختلاف
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 نقطة: مرونة  1-5

المسافة بين نقطتين على منحنى تقترب تعبر مرونة النقطة عن المرونة قوس عندما 

واقعة على منحنى الطلب يمة المرونة عند نقطة قيمكن حساب  هنأالطلب من الصفر ،أي 

 .عندما يأخذ منحنى الطلب شكل خط مستقيم 

𝐸𝑑 = −
∆𝜑

∆𝑃
∙  
𝑃

𝜑
 

 لنفرد أن منحنى الطلب عل  السلعة ما يمثل بالشكل التالي : 

 
إذا  كان منحنى الطلب خط غير مستقيم كما في الشكل السابق :  01الحالة 

مثلا و نمده بحيث يقطع محور الكميات في  Aفنرسم مماس  لمنحنى  الطلب عند النقطة 

، حيث تصبح مرونة الطلب السعرية   H، و يقطع المحور الأسعار في النقطة  Nالنقطة 

 كالتالي : 

𝐸𝑑(𝐴) =
∆𝜑𝑑
∆𝑃

∙
𝑃

𝜑
 

𝐸𝑑(𝐴) = −
𝐻𝑁

𝐻𝐴
∙
𝐻𝐴

𝑂𝐻
= −

𝐻𝑁

𝑂𝐻
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 مثال :

 

 كما يلي :     X   ليكن لدينا جدول الطلب السوقي على السلعة

 ؟ Bأحسب مرونة الطلب السعرية عند النقط -المطلوب:

 ؟ Dأحسب مرونة الطلب السعرية عند النقطة-        

 الحل : 

  حساب مرونة الطلب السعرية عند النقطB 

𝐸𝑑(𝐵) =
∆𝜑𝑑
∆𝑃

∙
𝑃𝐵
𝜑𝐵

 

∆𝜑𝑑

∆𝑃
: ميل الزاوية و يساوي  

𝑳𝑵

𝐿𝐵
. 

𝜑𝐵:  تمثل الكمية عند النقطةB  و تقابلOL . 

𝑃𝐵 يمثل السعر و تقابل :LB . 

𝐸𝑑(𝐵) = −
𝐿𝑀

𝐿𝐵
∙
𝐿𝐵

𝑂𝐿
 

𝐸𝑑(𝐵) = −
𝐿𝑀

𝑂𝐿
= −

(𝑂𝑀 − 𝑂𝐿)

𝑂𝐿
= −

(800 − 500)

500
= −

300

500
= −0,60 

  مرونة الطلب السعرية عند النقطة حسابD 

𝐸𝑑(𝐷) =
∆𝜑𝑑
∆𝑃

∙
𝑃𝐷
𝜑𝐷

 

∆𝜑𝑑

∆𝑃
: ميل الزاوية و يساوي  

𝑴𝑵

𝑀𝐷
. 

𝜑𝐷:  تمثل الكمية عند النقطةB  و تقابلOL . 

 A B C D E النقطة

PX 5 4 3 2 1 

QX 450 500 600 800 1200 
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𝑃𝐷 يمثل السعر و تقابل :MD . 

𝐸𝑑(𝐷) = −
𝑀𝑁

𝑀𝐷
∙
𝑀𝐷

𝑂𝑀
 

𝐸𝑑(𝐷) = −
𝑀𝑁

𝑂𝑀
= −

(𝑂𝑁 − 𝑂𝑀)

𝑂𝑀
= −

(1300 − 800)

800
= −0,625 

الإشارة السالبة  لا تؤخذ بعين الاعتبار لانها تعبر عن علاقة عكسية بين الكمية 

 المطلوبة و سعرها .

 
أما إذا كان منحنى الطلب على شكل خط مستقيم على الشكل الاتي  ،  : 02الحالة 

فإننا نميز خمس حالات لمرونة الطلب السعرية ، حيث ترتفع قيمة المرونة كلما اتجهنا من 

التي يكون   Aتكون منعدمة إلى أن تصل  الى النقطة   Eأسفل الى أعلى المنحنى . ففي النقطة 

 ة .الطلب فيها لا نهائي المرون

 
 تكون مرونة الطلب السعرية كالتالي :  Cمثلا عند النقطة 

𝑬𝒅(𝑪) =
𝝋𝑪𝝋𝑬
𝑪𝝋𝑪

∙  
𝑪𝝋𝑪
𝑶𝝋𝑪

=
𝝋𝑪𝝋𝑬
𝑶𝝋𝑪
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 :مثال 

 : إذا كان لدينا دالة الطلب التالية 

𝝋𝒅𝒙 = 𝟕𝟎 − 𝟏𝟎𝑷𝒙 

𝐏𝐱أحسب مرونة الطلب السعرية عند مستوى السعر - =  ؟.𝟐

 الحل :  

𝑃𝑥حساب  مرونة الطلب السعرية عند مستوى السعر  = 2 : 

𝝋𝒅𝒙 = 𝟕𝟎 − 𝟏𝟎𝑷𝒙                 𝑷𝒙 = 𝟐 

𝐸𝑑 =
𝛿𝜑𝑑𝑥
𝛿𝑃𝑥

∙
𝑃𝑥
𝜑𝑑𝑥

⇒ 𝐸𝑑 = −10 ∙
2

70 − 10(2)
= −10 ∙

2

50
=
−20

50
= −0,4 

 :   Elasticity Of Supply: مرونة العرض  -2

يمكن أن تعرف مرونة العرض السعرية بأنها نسبة التغير المئوية للكمية المعروضة  

من سلعة ما
∆𝝋

𝝋
للتغير في سعرها  

∆𝑷

𝑷
 ، و يعبر عنها بالصيغة التالية :  

 التغير النسبي في الكمية المعروضة

 التغير النسبي في سعرها
=    مرونة العرض

𝐄𝐒 =

∆𝛗
𝛗
∆𝐏
𝐏

=
∆𝛗

∆𝐏
∙
𝐏

𝛗
 

 العرض حسب درجات المرونة:نواع أ 2-1

 يير بين خمس حالات أنواع العرض وحسب درجات المرونة وطلب:ميمكن الت

  :عرض مرنElastic Supply ير في الكمية غالعرض المرن يعني نسبة الت

 المرونة أكبر من الواحدة ، و معامل  المعروضة أكبر نسبة التغيير في السعر

 .Es>1 صحيح 
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 نلاحظ المنحنى بطيء الانحدار. في حالة العرض المرن 

  عرض غير مرنEnelastic Supply 

قل من نسبة التغيير في أر في كمية المعروضة ين نسبة التغأالعرض غير مرن، يعني 

 .Es<1 قل من واحد صحيحأالسعر، ومعامل المرونة 

 
 في حالة العرض غير المرن نلاحظ المنحنى العرض شديد الانحدار.

 المرونة:رض عديم ع Perfectly Enelastic Supply 

ن نسبة التغيير في السعر لا تؤثر على حجم الكميات أالعرض عديم المرونة، يعني 

 .Es = 0المعروضة من السلعة، )الكمية المعروضة الثابتة(، ومعامل المرونة يساوي صفر 
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  عرض لانهائي المرونةPerfectly Elasticn Supply 

ن كميات المعروضة تتغير، أالعرض لا نهائي المرونة، يعني ان سعر ثابت بينما 

𝐸𝑆 ما لانهاية ومعامل المرونة يساوي  = ∞  

 
  حادي المرونة: أعرضUnitary Elastic Supply 

ن نسبة التغيير في كمية المعروضة تمثل نسبة التغيير أحادي المرونة، يعني أالعرض 

              Es = 1 1في السعر، ومعامل مرونة العرض يساوي 

 
 مثال: 

 ليكن لدينا الجدول التالي:

Xφ XP النقطة 

400 6 A 

300 5 B 
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200 4 C 

100 3 D 

0 2 E 

 :Cالى  Aمن النقطة 

𝐸𝑆 = 
∆𝜑

∆𝑃
∙
𝑃

𝜑
=  
𝜑𝐶 − 𝜑𝐴
𝑃𝐶 − 𝑃𝐴

−
𝑃𝐴
𝜑𝐴

 

= 
300 − 500

4 − 6
−

6

500
 

𝐸𝑠 = 
−200

−2
∙
6

500
= 100 ∙

6

500
=
600

500
 

𝑬𝒔 = 𝟏, 𝟐 

 :Aالى نقطة  Cمن النقطة 

𝐸𝑆 = 
∆𝜑

∆𝑃
∙
𝑃

𝜑
 

𝐸𝑆 = 
𝜑𝐴 − 𝜑𝐶
𝑃𝐴 − 𝑃𝐶

∙
𝑃𝐶
𝑃𝐶

 

𝐸𝑆 = 
500 − 300

4 − 6
∙
4

300
 

𝐸𝑆 =
200

2
∙
4

300
⇒ 𝐸𝑆 = 

400

300
 

𝐄𝐒 = 𝟏, 𝟑𝟑 

 :Bعند نقطة 

𝐸𝑆 = 
∆𝜑

∆𝑃
∙  
𝑃𝐴 + 𝑃𝐶
𝜑𝐴 + 𝜑𝐶

=
𝜑𝐶 − 𝜑𝐴
𝑃𝐶 − 𝑃𝐴

∙
𝑃𝐴 + 𝑃𝐶
𝜑𝐴 + 𝜑𝐶

 

𝐸𝑆 = 
200 − 400

4 − 6
∙

4 + 6

400 + 200
 

𝐸𝑆 = 
200

2
∙
10

600
= 100 ∙

10

600
= 1,66 

 D.Bبيانيا عند  Esويمكن إيجاد قيمة 
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𝐸𝑆/𝐵 = =  
∆𝑃

∆𝑃
∙
𝑃

𝜑
=  
𝐹𝐿

𝐿𝐵
∙
𝐿𝐵

𝑂𝐿
=  
500

5
∙  
5

300
= 1,166 

 : بيانياDالنقطة  عند

𝐸𝑆 = =  
𝐹𝑁

𝑂𝑁
= 
300

100
= 3 

 حسابيا: Dعند النقطة 

𝐸𝑆 = 
∆𝜑

∆𝑃
 ∙
𝑃𝐶 +  𝑃𝐹

𝜑𝐶 + 𝜑𝐹
 

𝐸𝑆 = 
𝜑𝐹 − 𝜑𝐶
𝑃𝐹 − 𝑃𝐶

∙
𝑃𝐶 +  𝑃𝐹

𝜑𝐶 + 𝜑𝐹
 

𝐸𝑆 = 
0 − 200

2 − 4
∙
2 + 4

200
=
200

2
∙
6

200
 

𝐸𝑆 = 3 

 مرونة النقطة و مرونة القوس: 2-2

 ليكن لدينا الجدول التالي:

E D C B A النقطة 

 Pالسعر  6 5 4 3 2

 φالكمية  1000 900 700 400 0
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 Cوكذلك بين النقطتين  Cو Aيتضمن الشكل قياس مرونة القوس بين النقطتين 

 كالاتي: B، كذلك مرونة النقطة عند النقطة A و

 A Cمن 

𝐸𝑆 = 
∆𝜑

∆𝑃
− 
𝑃

𝜑
  

𝐸𝑆 = 
𝜑𝐶 − 𝜑𝐴
𝑃𝐶 − 𝑃𝐴

∙
𝑃𝐴
𝜑𝐴

 

𝐸𝑆 =
700 − 1000

4 − 6
∙
6

1000
=
300

2
∙
6

1000
 

𝐸𝑆 =
1800

2000
= 0,9 

 C  Aمن 

𝐸𝑆 = 
∆𝜑

∆𝑃
∙  
𝑃

𝜑
  

𝐸𝑆 = 
𝜑𝐴 − 𝜑𝐶
𝑃𝐴 − 𝑃𝐶

∙
𝑃𝐶
𝜑𝐶

⇒ 𝐸𝑆 = 
1000 − 700

6 − 4
∙
4

700
 

𝐸𝑆 = 
300

2
∙
4

700
⇒ 𝐸𝑆 =

1200

1400
= 0,86 

 (’B) عند النقطة  C , Aمنتصف المسافة بين  عند

𝐸𝑆 = 
∆𝜑

∆𝑃
∙  
𝑃

𝜑
  

𝐸𝑆 = 
700 − 1000

4 − 6
∙

4 + 6

700 + 1000
=  
300

2
∙
10

1700
 



 الفصل الرابع  : المرونات

131 
 

𝐸𝑆 =  
3000

3400
= 0,88 

 بيانيا:  Bعند النقطة 

𝐸𝑆 = 
𝐹𝐸

𝐸𝐵
∙
𝐸𝐵

𝑂𝐸
=  
𝐹𝐸

𝑂𝐸
=
800

900
= 0,88 
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 : المرونات 04سلسلة 

 :01لتمرين ا

 يعتبر جدول الطلب الفردي التالي:

 A B C D E F 

XP 7 6 5 4 3 2 

𝝋𝑫 15 17 19 21 23 25 

 ؟ مثل بيانيا معطيات هذا الجدول، ماذا تلاحظ (1

 للأخرى، ماذا نلاحظ؟أحسب المرونة من نقطة  (2

 ؟P=5أحسب مرونة الطلب عندما  (3

 01حل التمرين: 

 لتمثيل البياني لمعطيات الجدول.ا (1

 
 نلاحظ أننا حصلنا على رسم بياني يعبر عن علاقة عكسية بين السعر و الكمية 

 ساب المرونة من نقطة للأخرى.ح (2

𝐸𝑑(𝐴.𝐵) =
∆𝝋

∆𝑃
∙
𝑷

𝝋
=
𝝋1 −𝝋𝒐
𝑷1 − 𝑷𝑶

∙
𝑷𝑶
𝝋𝒐

 

𝐸𝑑(𝐴.𝐵) =
17 − 15

6 − 7
∙
7

15
=
−2

1
∙
7

15
=
−14

15
= −0,93 

𝐸𝑑(𝐵𝑐) = 
19 − 17

5 − 6
∙
6

17
=
−2 ∙ 6

17
=
−12

17
= −0,71 
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𝐸𝑑(c,d) = 
21 − 19

4 − 5
∙
5

19
=
−2 ∙ 5

19
=
−10

19
= −0,53 

𝐸𝑑(𝐷,𝐸) =
23 − 21

3 − 4
∙
4

21
= −2 ∙

4

21
=
−8

21
= −0,38 

𝐸𝑑(𝐸,𝐹) =
25 − 23

2 − 3
∙
3

23
= −2 ∙

−3

23
=
−6

23
− 0,26 

نلاحظ أنه عندما انتقلنا على دالة الطلب أي عند الانتقال من الأعلى  نحو  الأسفل 

( 0.26-الى ) Bو A بين النقطتين   ( 0,93-نتقلت بين النقطتين من )إ،  فأن مرونة الطلب 

تجاه  منحنى الطلب   مرونة  الطلب من إفيكون  ،  1-بالقيمة  مرورا  F.Eبين النقطتين 

 الى أسفلها تمر بحالة طلب مرن، طلب مرن وحديا ثم طلب غير مرن.على الدالة أ

 P=5مرونة الطلب عندما  إيجاد   (3

 إيجاد معادلة الطلب تكون من الشكل:  -أ-)3

𝑷𝑫 = −𝒂𝑷 + 𝒃 

{
𝐴 → 15 = −7𝑎 + 𝑏…… (1)
𝐸 → 23 = −3𝑎 + 𝑏……(2)

 

 نحصل على :   (2)من  (1)بطرح 

(𝟐) − (𝟏) ⇒ (23 = −3𝑎 + 𝑏) − (15 = −7𝑎 + 𝑏) 

⇒ 8 = +4𝑎 ⇒ 𝒂 = 𝟐 

 نحصل على :  (1)في  a=2نعوض   -

𝐴 → 15 = −7(2) + 𝑏 ⇒ 𝑏 = 15 + 14 = 29 

𝝋𝑫و منه دالة الطلب :   = −𝟐𝑷 + 𝟐𝟗 

 نشتق دالة الطلب بالنسبة للسعر  نحصل على :   

𝐸𝑑 = −
𝛿𝝋

𝛿𝑃
∙
𝑷

𝝋
⇒ 𝐸𝑑 = +2 ∙

5

19
= −

10

19
∶  عند 𝟓

 :  02التمرين 

عرف المرونة ، المرونة السعرية ، المرونة التقاطعية ، المرونة الدخلية ، مرونة  -(1

 العبء الضريبي ؟

 كيف يتم تحديد نوع السلعة؟ -)2
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 كيف يتم التعرف  على العلاقة بين السلعتين ؟  - )3

 :  02حل التمرين 

الدخلية ، مرونة عرف المرونة ، المرونة السعرية ، المرونة التقاطعية ، المرونة ت -(1

 .العبء

 :تعريف المرونة* 

المرونة هي مقياس لمدى استجابة الكمية المطلوبة أو المعروضة من سلعة ما 

 .للتغير في أحد العوامل المؤثرة عليها مثل السعر، دخل المستهلك، أو سعر سلعة أخرى 

 :أنواع المرونة            

هي مدى استجابة الكمية :  :(Price Elasticity of Demand):  المرونة السعرية

 .المطلوبة من سلعة معينة للتغير في سعرها

)النسبة المئوية للتغير في ÷ المرونة السعرية = )النسبة المئوية للتغير في الكمية المطلوبة( 

 السعر(

  الطلب مرن  > 1   إذا كانت  : 

  الطلب غير مرن   <1 إذا كانت : 

  = المرونة: الطلب وحدوي 1إذا كانت 

هي مدى استجابة الكمية :  :(Cross Price Elasticity) المرونة التقاطعية

 .المطلوبة من سلعة ما للتغير في سعر سلعة أخرى 

÷ المرونة التقاطعية = )النسبة المئوية للتغير في الكمية المطلوبة من السلعة الأولى( 

 )النسبة المئوية للتغير في سعر السلعة الثانية(

  كانت موجبة: السلعتان بديلتانإذا 

 إذا كانت سالبة: السلعتان مكملتان 

  = لا علاقة بينهما0إذا كانت : 
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هي مدى استجابة الكمية المطلوبة من : :(Income Elasticity)  المرونة الدخلية

 .سلعة معينة للتغير في دخل المستهلك

)النسبة المئوية للتغير في ÷ وبة( المرونة الدخلية = )النسبة المئوية للتغير في الكمية المطل

 الدخل(

 موجبة: سلعة عادية 

 سالبة: سلعة دنيا 

 1  : سلعة كمالية 

 <1 لعة ضرورية: س 

هي مدى تأثر كل من :  :(Tax Incidence Elasticity) مرونة العبء الضريبي

المستهلك أو المنتج بتحمل عبء الضريبة، ويعتمد توزيع العبء بين الطرفين على مرونة 

 .الطلب والعرض

 إذا كان الطلب غير مرن: يتحمل المستهلك معظم العبء 

 إذا كان العرض غير مرن: يتحمل المنتج معظم العبء 

 :م تحديد نوع السلعةيت -(2

 :يُحدد نوع السلعة )ضرورية، كمالية، أو دنيا( بناءً على المرونة الدخلية

 1 <مرونتها الدخلية  :ضرورية 

 1< مرونتها الدخلية  :كمالية 

 مرونتها الدخلية سالبة :دنيا 

 :يتم التعرف على العلاقة بين السلعتين  -(3

 :من خلال المرونة التقاطعية

  (مثل القهوة والشاي)السلعتان بديلتان  →إذا كانت موجبة 

  (مثل السيارات والبنزين )السلعتان مكملتان →إذا كانت سالبة 
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 لا علاقة بين السلعتين → إذا كانت قريبة من الصفر 

دالة تابعة لسعرها محددة  xإذا كان لدينا دالة الطلب على السلعة :  03التمرين 

 بالعلاقة التالية :

𝝋𝑫𝒙 = 𝟖𝟎 − 𝟒𝑷𝒙  

 ؟ Px=8أحسب  مرونة سعر الطلب ، إذا كان السعر  - ) 1

، محددة  Yدالة  تابعة لسعر السلعة   xإذا كانت لدينا دالة الطلب على السلعة 

 بالعلاقة التالية : 

𝝋𝑫𝒙 = 𝟏𝟎𝟎 − 𝟏𝟎𝑷𝒚 

𝑃𝑌هو  yأحسب مرونة التقاطع ، إذا كان سعر السلعة -)2 =  ؟ 3

دالة تابعة للدخل ، محددة بالعلاقة  xإذا كانت لدينا دالة الطلب على السلعة 

 التالية : 

𝝋𝑫𝒙 = 𝟓𝟎 − 𝟎, 𝟕𝟓𝑹 

 ؟  R=1500أحسب مرونة الدخل ، إذا كانت الدخل  -3) 

 : 03حل التمرين 

 ؟ Px=8أحسب  مرونة سعر الطلب ، إذا كان السعر  - ) 1

𝑬𝒅 = −
𝜹𝝋

𝜹𝑷
∙
𝑷

𝝋
⇒ 𝐸𝑑 = −

𝛿𝝋

𝛿𝑃
∙
𝑷

𝝋
= −(−4) (

8

80 − 4(8)
) =

32

48
= 0,67

< 1 

بما أن مرونة الطلب السعرية أصغر من الواحد إذن الطلب غير مرن ، فإذا ارتفع 

Px=8  0,67تنخفض الكمية المطلوبة بـ  % 1بـ % . 

  : Px=3 حساب مرونة التقاطع عند - 2) 

      𝑬𝒙/𝒚 =
𝜹𝝋𝒙

𝜹𝑷𝒚
∙
𝑷𝒚

𝝋𝒙
⇒ 𝑬𝒙

𝒚
= −10 ∙

𝑷

𝝋
= −(−10) ∙ (

3

100−10(3)
) =

−
30

70
= −0,43 < 0 

 بمأن  المرونة التقاطعية أصغر من الصفر إذن السلعتين مكملتين .
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  R=1500حساب المرونة الدخلية عند   -)3

𝑬𝑹 =
𝜹𝝋𝒙
𝜹𝑹

∙
𝑹

𝝋𝒙
⇒ 𝑬𝑹 = −0,75 ∙

𝑷

𝝋
= −0,75 ∙ (

1500

50 − 0,75 ∙ 1500
)

= −0,75 ∙
1500

−1075
= 1,05 > 0 

 بما  أن  المرونة الدخلية أكبر من الصفر إذن السلعة عادية .

 بما  أن  المرونة الدخلية أكبر من الواحد إذن السلعة كمالية  .

 :  04التمرين  

 التالية :   Xلتكن لدينا دالة الطلب على السلعة  

𝝋𝑫𝒙 = 𝑷𝒙
𝟎,𝟓 ∙ 𝑷𝒚

𝟎,𝟑 ∙ 𝑹 

 :  المطلوب

 أوجد مرونة الطلب السعرية ؟ (1

 أوجد مرونة التقاطع ؟ (2

 أوجد مرونة الدخل ؟  (3

 :  04حل التمرين         

 إيجاد مرونة الطلب السعرية : (1

𝐸𝑑 = −
𝛿𝜑𝑥
𝛿𝑃𝑥

∙
𝑃𝑥
𝜑𝑥

⇒ 𝐸𝑑 = −(−0,5) ∙ 𝑃𝑥
−0,5−1 ∙ 𝑃𝑦

0,3 ∙ 𝑅 ∙
𝑃𝑥

𝑃𝑥
−0,5 ∙ 𝑃𝑦

0,3 ∙ 𝑅
 

𝐸𝑑 = +0,5 ∙ 𝑃𝑥
−0,5−1 ∙ 𝑃𝑦

0,3 ∙ 𝑅 ∙
𝑃𝑥

𝑃𝑥
−0,5 ∙ 𝑃𝑦

0,3 ∙ 𝑅
 

𝐸𝑑 = +0,5 ∙
𝑃𝑥
−0,5 ∙ 𝑃𝑦

0,3

𝑃𝑥
−0,5 ∙ 𝑃𝑦

0,3 = 𝟎, 𝟓 < 𝟏 ⇒   فإن الطلب غير مرن 

 حساب مرونة التقاطع :  (2

𝐸𝑥 𝑦⁄ =
𝛿𝜑𝑥
𝛿𝑃𝑦

∙
𝑃𝑦

𝜑𝑥
⇒ 𝐸𝑥 𝑦⁄ = (0,3) ∙ 𝑃𝑥

−0,5 ∙ 𝑃𝑦
0,3−1 ∙ 𝑅 ∙

𝑃𝑌

𝑃𝑥
−0,5 ∙ 𝑃𝑦

0,3 ∙ 𝑅
 

𝑬𝒙 𝒚⁄ = 𝟎, 𝟑 > 𝟎 ⇒ 𝑿بديلة السلعة 𝒀السلعة  
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 حساب مرونة الدخل :  (3

𝐸𝑅 =
𝛿𝜑𝑥
𝛿𝑅

∙
𝑅

𝜑𝑥
⇒ 𝐸𝑅 = 𝑃𝑥

−0,5 ∙ 𝑃𝑦
0,3 ∙

𝑅

𝑃𝑥
−0,5 ∙ 𝑃𝑦

0,3 ∙ 𝑅
 

𝑬𝑹 = 𝟏 ⇒ +السلعة𝑿 عادية  ضرورية

 

 :05لتمرين ا

 نأخذ جدول الطلب الاتي:

 أحسب المرونة عند كل نقطة  المطلوب :

 

 

 : 05حل التمرين 

𝐸𝑑 = −
∆𝝋

∆𝑃
∙
𝑷

𝝋
→ 

𝐸𝑑𝐴 = 𝐸𝑑𝐵      .                             غير موجودة = −
∆𝑷

∆𝝋
 ∙
𝑃𝐴
𝝋𝑨
  

 Px 𝝋 Ed نوع الطلب 

A 1 65 - / 

B 2 45 +0 ,31  طلب غير مرن 

C 3 30 +0,66  مرن  طلب غير 

D 4 20 +1 طلب متكافئ المرونة 

 

 

 𝝋𝒐 XP 

A 65 1 

B 45 2 

C 20 3 

D 20 4 
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 :06التمرين  

وحدات  4وحدات عندما كان السعر يعادل  20 ـب 𝑄𝑥تقدر الكمية من السلعة 

وحدات  5وحدات بسبب ارتفاع سعرها بـ  8نقدية،   إلا أن الكمية المطلوبة انخفضت ب 

 نقدية.

 المطلوب:

 أحسب مرونة الطلب السعرية لهذه السلعة مع تقديم التفسير الاقتصادي لها؟ (1

 كتابتها من الشكل:بفرض أن الدالة التي تعبر عن طلب هذا المستهلك يمكن  (2

φ𝑥 = 25 −
9

2
𝑃𝑥  

  أوجد مرونة الطلب السعريةEdx 

إذا ارتفع سعر السلعة بوحدة واحدة منها كان عليها سابقا ، أحسب المرونة بين  (3

 النقطتين الاصلية  و الجديدة.

 :  06حل التمرين 

 𝐴(4,20)           𝐵(9,12) لدينا التوليفتين الاستهلاكية لهذا المستهلك كالاتي:( 1

    𝐸𝑑𝑥𝐵
−∆𝝋𝒙

∆𝑷𝒙
 ∙
𝑃𝑥𝐴

𝝋𝒙𝑨
 ⇒ 𝐸𝑑𝑥 = − 

12−20

9−4
∙
4

20
 

𝐸𝑑𝑥𝐵 = −
−8

5
∙
4

20
=
32

100
= +0,32 

 𝐸𝑑𝐵 = −
(45 − 65)

2 − 1
∙
1

65
= +20 ∙

1

65
 

  𝐸𝑑𝐵 = +0,31 

𝐸𝑑𝑐 = −
∆𝝋

∆𝑃
−
𝑷𝑩
𝝋𝑩

= −(
30 − 45

3 − 2
) ∙

2

45
 

𝐸𝑑𝑐 = +0,66 

𝐸𝑑𝐷 = − 
∆𝝋

∆𝑃
−
𝑷𝑪
𝝋𝑪

= −
(20 − 30)

4 − 3
∙
3

50
 

𝐸𝑑𝐷 = 1 
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 التفسير:

فإن الكمية المطلوبة من  1 %تدل قيمة المرونة على أنه إذا إرتفع السعر بمقدار 

، وبما أن مرونة الطلب السعرية محصورة % 0,32  مقدارسوف تنخفض ب𝜑𝑥  السلعة 

 طلب غير مرن.البين الصفر والواحد فهذا يشير إلى 

بالاعتماد على دالة الطلب  Aإيجاد مرونة الطلب السعرية عند التوليفة  -2)

 لهذه السلعة.

{
φ𝑥 = 25 −

9

2
P𝑥

𝐴(4,20)
 ,𝐸𝑑𝜑 = − [

𝛿φ 

𝛿𝑝
] ∙ [

𝑃𝑥

φ𝑥
] ⇒ 𝐸𝑑𝜑 = − [

−9 

2
] ∙ [

4

20
] 

                                      𝐸𝑑𝜑 = 
36

40
= +0,9 

 وذلك كما يلي:Cو التوليفة  Aحساب مرونة القوس بين التوليفتين 3)-

C(5 , ؟)     {
φ𝑥 = 25 −

9

2
P𝑥

𝐶(5, (؟
⇒  {

φ𝑥 = 25 −
9

2
∙ 5

𝐶 (5, (؟
⇒ {

φ𝑥 = 2,5
𝐶(5   ,   2,5)

 

 C( 5,  2.5)إحداثياتها  Cوبالتالي التوليفة 

,𝐸𝑑𝜑 = − [
𝛿φ 

𝛿𝑝
] ∙ [

𝑃𝐴+𝑃𝐶

φ𝐴+φ𝐶
] =  − (

−9

2
) ∙ (

5+4

2,5+20
) =

81

45
= 1,8 

 

ن الطلب مرن وذلك لأن قيمتها أكبر من الواحد. كما أنه أيشير معامل المرونة إلى 

سوف تنخفض   φ% فإن الكمية المطلوبة من السلعة  1إذا ارتفع السعر بمقدار 

 .  1,8بمقدر

 :07التمرين 

دالة تابعة لسعرها، محددة بالعلاقة  xإذا كانت لدينا دالة الطلب على السلعة 

 التالية:

𝝋𝒙 = 𝟑𝟎 − 𝟐𝑷𝒙 
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 ؟Px=5أحسب مرونة سعر الطلب إذا كان السعر  (1

، محددة yدالة تابعة لسعر السلعة  xإذا كانت لدينا دالة الطلب على السلعة 

 بالعلاقة التالية:

𝝋𝒙 = 𝟗𝟎 − 𝟏𝟎𝑷𝒚 

 Py=4هو  yمرونة التقاطع، إذا كان سعر السلعة  (2

، محددة yدالة تابعة لسعر السلعة  xإذا كانت لدينا دالة الطلب على السلعة 

 بالعلاقة التالية:

𝝋𝒙 = 𝟐𝟎 − 𝟎. 𝟐𝟓𝑹 

  R= 1500أحسب مرونة الدخل، إذا كان الدخل  (3

 الحل: 

 Px=5حساب  مرونة سعر الطلب إذا كان السعر  (1

𝐸𝑑𝜑𝑥 =
−𝛿𝜑 

𝛿𝑃𝑥
 ∙  
𝑃𝑥

𝜑𝑥
= −(−2) ∙

5

30 − 2(5)
= +

10

20
= +0.5 < 1 

  بما أن مرونة الطلب السعريةEd<  1  ⇐   0,5تنخفض الكمية المطلوبة .% 

 ملاحظة ) لا توجد الإشارة السالبة في القانون( 

  Py=4حساب مرونة التقاطع عند   (2

𝐸𝑥 𝑦⁄ =
𝛿𝜑𝑥
𝛿𝑃𝑦

∙
𝑃𝑦

𝜑𝑥
⇒ 𝐸𝑥 𝑦⁄ = −10 ∙

𝑃𝑌
90 − 10𝑃𝑦

= −
𝑃𝑌

9 − 𝑃𝑦
=

4

9 − 4
=
4

5
 

𝐸𝑥 𝑦⁄ =
4

5
< 1 

  R= 1500ب مرونة الدخل، إذا كان الدخل ا حس (3

𝐸𝑑𝑅 =
−𝛿𝜑 

𝛿𝑃𝑥
 ∙  
𝑃𝑥

𝜑𝑥
⇒ 𝐸𝑑𝑅 = −0,25 ∙  

1500

20 − 0,25(1500)

= −0,25 ∙  
1500

−355
 

𝐸𝑑𝑅 = −0,25 ∙ 4,23 = 1,06 > 0 
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 بما أن المرونة الدخلية أكبر من الصفر إذن السلعة العادية -

 بما أن المرونة الدخلية أكبر من الواحد إذن السلعة كمالية. -

 : 08التمرين 

 ليكن لدينا الجدولين التالين:

 :  01الجدول 

 بعد قبل 

 P 𝝋 (عدد الاكواب) 𝝋 لكل كوب  P  السلعة

 20 50 30 30 (y)القهوة 

 10 40 10 50 (x)الشاي 

 :  02الجدول 

 بعد قبل 

 السلعة
 P   لكل

 كوب
𝝋 (عدد الاكواب) P 𝝋 

 5 20 10 15 (y)القهوة 

 10 40 10 35 (x)الشاي 

 ②و ①ما نوع السلعتين في كل من الجدول  المطلوب:

 : 08حل التمرين 

𝐸(𝑥,𝑦) = 
∆𝝋𝒙
∆𝑷𝒙

 ∙
𝑃𝑦

𝝋𝒙
= (

50 − 40

30 − 20
) × (

20

40
) = −0.5 

𝐸(𝑥,ᴢ) =
∆𝝋𝒙

∆𝑷ᴢ
 ∙
𝑃ᴢ

𝝋𝒙
=
35 − 40

10 − 5
∙
5

40
= (

−5

5
) ∙ (

5

40
) =

−25

200
 

𝐸(𝑥,ᴢ) = −0.125 
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تبين لنا أن كلا من الشاي والقهوة سلعتين  𝐸(𝑥,ᴢ)و  𝐸(𝑥,𝑦)من النتيجة حساب  

موجبة بينما الشاي والليمون  ، تعتبر  سلعتين مكملتين لأن   𝐸(𝑥,𝑦)  ن قيمة لأ بدلتين، 

𝐸(𝑥,ᴢ) .سالبة 

 :09التمرين 

لتكن لدينا البيانات المبنية في الجدول التالي والتي تعبر عن حجم الكميات المطلوبة 

اللحوم )لحم الغنم، لحم الدجاج، السمك(، وذلك وفق المستويات من الأنواع الثلاثة من 

 المختلفة للأسعار والدخل.

 ᴢالسمك  (y)اللحوم  (x)اللحوم الحمراء 
 

 الدخل

 

 الكمية السعر  الكمية السعر الحالات
السعر 

(P) 

 الكمية 

𝝋) ( 

50 40 60 40 20 40 1000 A 

40 50 66 38 30 20 750 B 

 المطلوب: 

الى  Aأحسب مرونة الطلب السعرية للأنواع الثلاثة من اللحوم عند الانتقال من  (1

B ثم العكس؟ ما تلاحظ؟ 

 ؟Bو  A أحسب مرونة القوس بين الحالتين (2

 رتب تفضيلات الأنواع الثلاثة من اللحوم في حالة ارتفاع أسعار كل منها؟ (3

 ؟ᴢ و y، ثم ما بين التوعين yو xأحسب مرونة التقاطع بين النوعين  (4

 أحسب مرونة الطلب الدخلية للأنواع الثلاثة؟ (5
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 :  09حل التمرين 

 :  01الحالة 

 :Bالى  Aالتغير من  -

 حساب مرونة السعرية لأنواع اللحوم: يتم ذلك بتعويض البيانات في العلاقة التالية: 

𝐸𝑑𝑥 = 
−∆𝜑𝑥 

∆𝑃𝑥
 ∙  
𝑃

𝜑
⇒ 𝐸𝑑𝑥 = −

50 − 40

40 − 50
∙
50

40
⇒ 𝐸 = +1.25 > 1 

𝐸𝑑𝑥نلاحظ بان الطلب على اللحوم الحمراء مرن لان  > 1 

%  1,25ـ% يؤدي الى انخفاض الكمية بمقدار ب 1ومنه فإن ارتفاع سعر السلعة ب 

 :  (y)بالنسبة للحوم البيضاء

𝐸𝑑𝑦 = − (
38 − 40

66 − 60
) ∙ (

60

40
) 

𝐸𝑑𝑦 = +0.5 > 0 ⇒    طلب على اللحوم البيضاء غير مرن 

فإن الكمية المطلوبة من اللحوم البيضاء %  1وبالتالي فإذا ارتفع سعرها ب 

 % 0.5ستنخفض بمقدار ب 

 :ᴢ)بالنسبة لسمك ) -

𝐸𝑑ᴢ = −(
20 − 40

30 − 20
) ∙ (

20

40
) 

 𝐸𝑑ᴢ = 1 ⇒  طلب على السمك   متكافئ المرونة

% فإن الكمية المطلوبة من السمك سيتخفض  1وبالتالي إذا ارتفع سعرها ب 

 %. 1بنفس النسبة، أي بمقدار 

 :Aالى  Bالحالة الثانية : عند التغير في القيم من 

𝐸𝑑𝑥 = −
∆𝜑𝑥 

∆𝑃𝑥
 ∙  
𝑃

𝜑
⇒ 𝐸𝑑𝑥 = −(

40 − 50

50 − 40
) ∙ (

40

50
) 

𝐸𝑑𝑥 =+0.8 
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 1نلاحظ بأن الطلب على اللحوم الحمراء غير مرن، وبالتالي فإن ارتفع سعرها ب 

%. 0.8فإن الكمية المطلوبة من اللحوم الحمراء ستنخفض بمقدار   

 (y)بالنسبة للحوم البيضاء  -

𝐸𝑑𝑦 = −(
40 − 38

60 − 66
) ∙ (

66

38
) ⇒ 𝐸𝑑𝑦 = +0.58 

فإن  1على اللحوم البيضاء غير مرن، وبالتالي فإن ارتفع سعرها بـ نلاحظ بأن 

 % . 0.58الكمية المطلوبة من اللحوم البيضاء ستنخفض بمقدار 

 :ᴢ))بالنسبة للسمك -

𝐸𝑑ᴢ = − (
40 − 20

20 − 30
) × (

30

20
) =  +3  

فإن الكمية المطلوبة  1السمك مرن، وبالتالي فإن ارتفع سعرها ب %على نلاحظ بأن 

 %. 3من السمك ستنخفض بمقدار 

بالمقارنة بين نتائج الحالتين لقياس مرونة الطلب السعرية، أي نتائج الحالة الأولى 

كأساس لتقدير المرونة، وبين نتائج الحالة الثانية  Bعند اعتماد سعر وكمية الوضعية ب 

كأساس لتقدير المرونة، حيث نلاحظ أنه عند Aماد السعر وكمية الوضعية ب عند اعت

اعتماد سعر أساس أقل تكون مرونة الطلب السعر منخفضة، والعكس إذا تم اعتماد 

سعر أكبر فإن قيمة المرونة نكون مرتفعة، مما يعني أن قيمة المرونة تتناسب طرديا مع 

 السعر.

 : Bو  A حساب مرونة القوس بين الحالتين  (2

 (x)بالنسبة للحوم الحمراء  -

𝐸𝑑𝑥 = − 
∆𝜑𝑥 

∆𝑃𝑥
∙  
𝑃𝐴 + 𝑃𝐵
𝜑𝐴 + 𝜑𝐵

⇒ 𝐸𝑑𝑥 = −(
40 − 50

50 − 40
) ∙ (

40 + 50

50 + 40
) = +1 

⇒ 𝑬𝒅𝒙 =  𝟏 ⇒  الطلب على اللحوم الحمراء متكافئ المرونة

 (y)بالنسبة للحوم البيضاء  -
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𝐸𝑑𝑦 = −(
40 − 38

60 − 66
) ∙ (

66 + 60

38 + 40
) ⇒ 𝐸𝑑𝑦 = +0.54 

% فإن الكمية المطلوبة من اللحوم البيضاء 1وبالتالي فإن ارتفع سعرها ب 

 0,54%ستنخفض بمقدار 

 :ᴢ))بالنسبة للحوم السمك  -

𝐸𝑑ᴢ = −(
40 − 20

20 − 30
) ∙ (

30 + 20

20 + 40
) 

→ 𝐸𝑑ᴢ = +1.67 

ذلك يحل على أن ارتفاع السعر  1بما أن الطلب المرونة على السمك أكبر من 

 %.1,67يؤدي الى انخفاض الكمية المطلوبة بمقدار   %1ـب

ترتيب تفضيلان المستهلكين للأنواع الثلاثة من اللحوم في حالة ارتفاع  (3

: بما أن المستهلك يفضل السلعة التي تكون أقل مرونة على أساليب أنها أسعارها

، وبناءا أكثر قابلية للاستهلاك من تلك التي تتميز بإرتفاع نسبي في المرونة السعرية

 عليه فإن تفضيلات المستهلكين ستكون كالاتي:

 وذلك لان  ᴢ))بعدهما السمك  (x)تم اللحوم الحمراء   (y)اللحوم البيضاء 

𝐸𝑑ᴢ > 𝐸𝑑𝑥 > 𝐸𝑑𝑦  

لى أنه في حالة ارتفاع أسعار اللحوم، فإن المستهلك سيقوم بإحلال إتشير النتائج 

بنسبة كبيرة نوعا بالنظر الى مقدار  اللحوم البيضاء محل اللحوم الحمراء والسمك

 المرونة.

حساب المرونة التقاطع: يتم تقدير مرونة الطلب التقاطعية بإستخدام   (4

𝑬𝒅 علاقة مرونة القوس كالاتي: = − 
∆𝝋 

∆𝑷
∙
𝑷𝑴𝑨+ 𝑷𝑴𝑩

𝝋𝑨+ 𝝋𝑩
 

المرونة التقاطعية بين اللحوم الحمراء واللحوم البيضاء: بتعويض القيمة  -

 النتيجة التالية:نحصل على 
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𝐸𝑑(𝑥,𝑦) = (
50 − 40

66 − 60
) ∙ (

66 + 60

50 + 40
) ⇒ 𝐸𝑑(𝑥,ᴢ) = 2,33 

 (x)نلاحظ أن معامل أكبر من الصفر، مما يعني أن طريقة العلاقة بين السلعتين 

% فإن ذلك  1وهي علاقة تبادلية، وبالتالي إذا ارتفع سعر اللحوم البيضاء ب ،  (y) و

 % 2,33يقدر سيؤدي إلى زيادة الطلب على اللحوم الحمراء 

المرونة التقاطعية بين اللحوم الحمراء والسمك: بتعويض القيمة في العلاقة  -

 نحصل على النتيجة التالية:

𝐸𝑑(𝑥,ᴢ) = (
50 − 40

30 − 20
) ∙ (

80 + 20

50 + 40
) ⇒ 𝐸𝑑(𝑥,ᴢ) = 0,55 

الدخلة لأنواع اللحوم: يتم تقدير مرونة الطلب الدخلية   حساب المرونة (5

 للأنواع الثلاثة من اللحوم بإستخدام علاقة مرونة القوس على النحو الأتي:

𝐸𝑑𝑋/𝑅 = (
50 − 40

750 − 1000
) ∙ [

750 + 1000

50 + 40
] ⇒ 𝐸𝑑𝑋𝑅 = −0,777 

بالنسبة لهذا  (x)نلاحظ أن معامل المرونة سالب ، مما يعني ان طبيعة السلعة 

% فإن ذلك سيؤدي الى 1ك غير محبذة، وبالتالي إذا ارتفع دخل المستهلك ب المستهل

 % 0,77انخفاض الطلب عليها بمقدار

  : المرونة الدخلية للحوم  البيضاء 

𝐸𝑑𝑌 𝑅⁄ = (
38 − 40

750 − 1000
) ∙ [

750 + 1000

38 + 40
] ⇒ 𝐸𝑑𝑌 𝑅⁄ = 0,179 

نلاحظ أن معامل المرونة موجب ولكن أقل من الواحد الصحيح، مما يعني أن 

( بالنسبة لهذا المستهلك سلعة ضرورية، و بالتالي إذا ارتفع دخل yطبيعة السلعة )

 %.  0,179% فإن ذلك سيؤدي الى زيادة الطلب عليها بمقدار 1المستهلك ب 

     :المرونة الدخلية لسمك 

𝐸𝑑𝑍 𝑅⁄ = (
20 − 40

750 − 1000
) ∙ [

750 + 1000

20 + 40
] ⇒ 𝐸𝑑𝑍 𝑅⁄ = 2,333 
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نلاحظ أن معامل المرونة موجب وأكبر من الواحد، مما يعني أن طبيعة السلعة ) 

ᴢ فإن  1( بالنسبة لهذا المستهلك هي سلعة كمالية، وبالتالي إذا إرتفع دخل المستهلك ب %

 %. 2,333ذلك سيؤدي الى زيادة الطلب عليها بمقدار 

 :10التمرين 

دالة نابعو لسعرها محددة بالعلاقة   xعلى السلعة  إذا كانت لدينا دالة الطلب  

 التالية:

𝜑𝐷𝑥 = 15 −
1

3
𝑃𝑥  

𝑃𝑥أحسب مرونة سعر الطلب إذا كان السعر ( 1 = 22,5 

، محددة بالعلاقة yدالة تابعة لسعر  xالطلب على السلعة  دالة إذا كانت لدينا 

 التالية:

𝜑𝐷𝑥 =
𝑃𝑦

2𝑃𝑥
 

 أحسب مرونة التقاطع (2

دالة تابعة للدخل، محددة بالعلاقة  xإذا كانت لدينا حالة الطلب على السلعة 

 التالية:

𝜑𝐷𝑥 = 30 −
1

3
𝑅 

𝑅أحسب مرونة الدخل، إذا كان الدخل  (3 = 30 

 الحل:

𝑷𝒙ة سعر الطلب عنه نحساب مرو  (1 = 𝟐𝟐, 𝟓 

𝐸𝑑 = −
𝛿𝜑 𝑋
𝛿𝑃𝑋

∙
𝑃𝑥
𝜑 𝑋

⇒ 𝐸𝑑 = −[
−1

3
] ∙

22,5

15 −
1
3
(22,5)

=
1

3
∙ 3 

𝐸𝑑 = 1 
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 .))مرونة الطلب السعرية تساوي الواحد إذن الطلب تام Ed=1بما أنه 

 حساب مرونة التقاطع: (2

𝐸𝑋 𝑌⁄ =
𝛿𝜑 𝑋
𝛿𝑃𝑌

∙
𝑃𝑌
𝜑 𝑋

⇒ 𝐸𝑋 𝑌⁄ =
2𝑃𝑥 − 0𝑃𝑦
(2𝑃𝑥)2

∙
𝑃𝑦
𝑃𝑦
2𝑃𝑥

 

 𝐸𝑋 𝑌⁄ =
2𝑃𝑥

4𝑃𝑥2
∙  
2𝑃𝑥∙𝑃𝑦

𝑃𝑦
= 1 

 بما أن المرونة التقاطعية أكبر من الصفر إذن السلعتين بديلتين

 حساب المرونة الدخلية:  (3

𝐸𝑅 =
𝛿𝜑 𝑋
𝛿𝑅

∙
𝑅

𝜑 𝑋
⇒ 𝜑𝑅 = −

1

3
∙

𝑅

30 −
1
3𝑅

 

𝜑𝑅 = −
1

3
∙

30

30 − 10
= −

1

3
∙
30

20
 

𝜑𝑅 = −
30

60
= −

1

2
< 0 

 صغر من الصفر إذن السلعة ردئية.أبما أن المرونة الدخلية 

 :10التمرين 

 التالية:xلتكن لدينا دالة الطلب على السلعة 

𝜑𝐷𝑥 = 9𝑃𝑋
−0,5 ∙ 𝑃𝑦

−0.3 ∙ 𝑅 

 أوجد:

 ؟ مرونة الطلب السعرية (1

 مرونة التقاطع؟ (2

 الدخل؟ مرونة  (3
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 : 10الحل التمرين 

 حساب مرونة الطلب السعرية: (1

𝐸𝑑 = −
𝛿𝜑 𝑋
𝛿𝑃𝑋

∙
𝑃𝑥
𝜑 𝑋

⇒ 𝐸𝑑

= −9(−0,5)𝑃𝑋
−0,5−1 ∙ 𝑃𝑌

−0,3 ∙ 𝑅 ∙
𝑃𝑥

9𝑃𝑋
−0,5 ∙ 𝑃𝑦

−0.3 ∙ 𝑅
 

⇒ 𝐸𝑑 = 0,5 > 0 

 غير مرن.إذن مرونة الطالب السعرية أكبر من الصفر وبالتالي الطلب 

 مرونة التقاطع:(  2

𝐸𝑋 𝑌⁄ =
𝛿𝜑 𝑋
𝛿𝑃𝑋

∙
𝑃𝑦

𝜑𝑥
⇒ 𝐸𝑋 𝑌⁄

= 9(−0,3)𝑃𝑦
−0.3−1 ∙ 𝑃𝑋

−0.5 ∙ 𝑅 ∙
𝑃𝑦

9𝑃𝑋
−0,5 ∙ 𝑃𝑦

−0.3 ∙ 𝑅
 

𝐸𝑋 𝑌⁄ = −0.3 < 0 

 إذن السلعتين مكملتين. من الصفر   إذن مرونة التقاطع أصغر

 الدخلية:  حساب مرونة (4

𝐸𝑅 =
𝛿𝜑 𝑋

𝛿𝑅
∙
𝑅

𝜑 𝑋
⇒ 𝐸𝑅 = 9𝑃𝑋

−0,5 ∙ 𝑃𝑦
−0.3 ∙

𝑅

9𝑃𝑋
−0,5∙𝑃𝑦

−0.3∙𝑅
= 1  

 

 لهذا المستهلك عادية و لكنها ضرورية بالنسبة xالسلعة        1 =المرونة الدخلية

 :11التمرين 

 ليكن لدينا الجدول التالي:

OP P  

5 2 A 

7 3 B 

9 4 C 

12 5 D 

15 6 E 
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 المطلوب : 

 (A , B).(C,D)استخرج مرونة العرض بين التقطتين  (5

 :  11حل التمرين 

𝐸𝑠𝐴 𝐵⁄ =
𝛿𝜑 𝑋

𝛿𝑃
∙
𝑃

𝜑 𝑋
  

 : عند (A , B)   : 

𝐸𝑠𝐴 𝐵⁄ =
𝜑𝐵  −𝜑𝐴 

𝑃𝐵 − 𝑃𝐴
∙
𝑃𝐴

𝜑𝐴
  

𝐸𝑠𝐴 𝐵⁄ =
7 − 5 

3 − 2
∙
2

5
⇒ 𝐸𝑠𝐴 𝐵⁄ =

2

1
∙
2

5
=
4

5
 

 

 غير مرن )قليل المرونة (. Bو  Aالعرض بين النقطتين

  عند(C,D) 

𝐸𝑠𝐶 𝐷⁄ =
𝜑𝐷  −𝜑𝐶 

𝑃𝐷 − 𝑃𝐶
∙
𝑃𝐶

𝜑𝐶
  

𝐸𝑠𝐶 𝐷⁄ =
12 − 9 

5 − 4
∙
4

9
=
3

1
∙
4

9
=
12

9
=
4

3
⇒ 𝐸𝑠𝐶 𝐷⁄ > 1 

𝐸𝑠𝐶 𝐷⁄ => 1 →  العرض مرن 

 هو عرض مرن. C,Dالعرض بين النقطتين 

 : 12التمرين 

 يمثل الدالة التالية، من المنتج الواحد لسلعة ما كما يلي:

𝜑𝑆 = 40 + 2𝑃𝑥  

 وإذا علمت أن سعر هذه السلعة أخد قيما تصاعدية  كالاتي:

= 6 E= 5            P D=4                    PC=3       P B=2                 PAP 

 أحسب مرونة العرض عند كل نقطة -(1

 ؟ DP و AP احسب مرونة العرض السعرية ما بين -(2
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عارض، اوجد مرونة  107بفرض تساوي الكمية المعروضة من السلع بين -(3

 EPو  APالعرض السعرية ما بين 

 : 12حل التمرين

 أحسب مرونة العرض عند كل نقطة  -(1

 تحديد الاحصائيات -

𝑃𝐴 = 2 → 𝜑𝑆 = 40 + 2(2) = 44 

𝑃𝐵 = 3 → 𝜑𝑆 = 40 + 2(3) = 46 

𝑃𝐶 = 4 → 𝜑𝑆 = 40 + 2(4) = 48 

𝑃𝐷 = 5 → 𝜑𝑆 = 40 + 2(5) = 50 

𝑃𝐸 = 6 → 𝜑𝑆 = 40 + 2(6) = 52 

𝐸𝑠𝐴 =
𝛿𝜑 𝑋
𝛿𝑃𝑥

∙
𝑃𝐴
𝜑𝑥

 

𝐴(2,44) ⇒ 𝐸𝑜𝐴 = 2 ×
2

44
= 0 < 0,091 < 1 

𝐵(3,46) ⇒ 𝐸𝑜𝐵 = 2 ×
3

46
= 0 < 0,130 < 1 

𝐶(4,48) ⇒ 𝐸𝑜𝐶 = 2 ×
2

48
= 0 < 0,167 < 1 

𝐷(5,50) ⇒ 𝐸𝑜𝐷 = 2 ×
2

50
= 0 < 0,2 < 1 

𝐸(6,52) ⇒ 𝐸𝑜𝐸 = 2 ×
6

52
= 0 < 0,231 < 1 

 

، وهذا يعني أن   0عند كل النقط أصغر من الواحد وأكبر من  SEنلاحظ أن 

 العرض غير مرن، ما يبين أن المنتج بإمكانه رفع السعر لزيادة الايراد.

 ) مرونة القوس( DP وAP حساب مرونة العرض السعرية ما بين  -(2

𝐸𝐴↔𝐷 =
𝛿𝜑 𝑋
𝛿𝑃𝑥

∙
𝑃𝐴 + 𝑃𝐷
𝜑𝐴 + 𝜑𝐷

⇒ 𝐸𝐴↔𝐷 = 2 ∙
2 + 5

44 + 50
= 2 ∙

7

94
 

𝐸𝐴↔𝐷 = 0,15 
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 حساب مرونة العرض السوقية: -(3

𝜑𝑆𝑥 = 40 + 2𝑃𝑥  

𝜑𝑆 = 107 ∙ (40 + 2𝑃𝑥) = 4280 + 214𝑃𝑥   

  Dو Aوبالتالي نحسب الكميات المعروضة من السلعتين  

 𝑃𝐴 = 2 ⇒ 𝜑𝑆 = 4280 + 214(2) = 4280 + 428 = 4708 

𝑃𝐷 = 5 ⇒ 𝜑𝑆 = 4280 + 214(5) = 4280 + 1070 = 5350 

𝐸𝐴↔𝑐 = 214. (
2 + 5

4708 + 5350
) = 214 ∙

7

10058
=

149

10058
 

𝐸𝐴↔𝑐 = 0 ∙ 15 

  
مرونة العرض السعرية غير مرنة  ⇐  0 < 𝐸𝐴↔𝑐 < 1 

وكذلك نلاحظ أنه بمقارنة  قيمة مرونة العرض الفردي وقيمة معامل مرونة 

وبالتالي يمكن إعطاء فرصة لدخول عارضتين ) العرض السوقية نجدها متساوية  ، 

 منتجين( جدد لهذه السلعة.
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تعتبر عملية الإنتاج  من أول مراحل النشاط الاقتصادي و تسبق الأنشطة الأخرى 

، حيث أن الإنتاج يمثل المحدد الرئيس و الضروري لإشباع حاجات المستهلكين ، أي أنه 

قدرته على اشباع كلما زاد حجم الإنتاج من السلع و الخدمات في المجتمع ، كما زادت 

 حاجات المستهلك .

 :    Defination Productionتعريف الإنتاج  -1

الإنتاج يعني خلق منفعة أو زيادتها و قد تتخذ المنفعة أشكالا متعددة ، كالمنفعة  

 الشكلية أو الزمانية أو المكانية أو التملكية .

 : مكان إنتاجها الى مكان هي المنفعة الناتجة عن نقل المنتجات من المنفعة الشكلية

 استهلاكها .

 : هي المنفعة الناتجة عن خزن المنتجات الى حين ظهور الطلب عليها المنفعة الزمانية

 ، فإن التخزين هنا يعتبر من الإنتاج .

 هي المنفعة الناتجة عن دفع المستهلك ثمن المنتوج ، ما يسمح له : ةالمنفعة التملكي

 حق استخدامها لاشباع حاجاته . بتملكه ، و بذلك يصبح للمستهلك

  Production Functionدالة الإنتاج  -2

تمثل العلاقة بين المدخلات و المخرجات ، حيث أنها عبارة عن معادلة رياضية   

توضح مقدار الكمية من الإنتاج الممكن الحصول عليها عند استخدام كميات محددة من 

 عناصر الإنتاج المختلفة . و يمكن التعبير عن دالة الإنتاج بالشكل التالي : 

𝝋 = 𝒇(𝒌, 𝒍, 𝒑, 𝒕, …… . ) 

 حجم الإنتاج  تمثل:  𝝋حيث 

 (𝒌, 𝒍, 𝒑, 𝒕, …… .  عناصر الإنتاج   (

و تبسيطا للدراسة سنفرض أن حجم الإنتاج متوقف على عاملين  هما عنصر 

 (K( و رأس المال )Lالعمل )
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 و بالتالي تصبح دالة  الإنتاج من الشكل : 

𝝋 = 𝒇(𝑲, 𝑳) 

  Total Production  (TP)الناتج الكلي   2-1

و يعبر عن  الكميات الكلية المنتجة من السلعة نتيجة استخدام كميات مختلفة 

 من عوامل الإنتاج و يتم كتابة المعادلة على الشكل : 

𝑻𝑷 = 𝒇(𝑲, 𝑳) 

 Average Production Label  (APL)الناتج المتوسط   2-2

الناتج و يعبر عن نصيب الفرد الواحد من الناتج الكلي ، و الذي يشير الى معدل 

 الكلي الى عدد الوحدات المستعملة من أحد عوامل الإنتاج و تكتب على الشكل : 

 الناتج المتوسط بالنسبة لعنصر العمل :

𝑨𝑷𝑳 =
𝝋

𝑳
=
𝑻𝑷

𝑳
 

 الناتج المتوسط بالنسبة لعنصر رأس المال : 

𝑨𝑷𝑳 =
𝝋

𝑲
=
𝑻𝑷

𝑲
 

 :    Marginal Product of Labol    (MPL) الناتج الحدي 2-3

و يعبر عن مقدار التغير في الناتج الكلي نتيجة زيادة  عدد وحدات عنصر الإنتاج  

بوحدة واحدة ، و نحصل عليه رياضيا بمقدار التغير في حجم الإنتاج  الناتج عن التغير في 

 عنصر الإنتاج المستخدم فيه .

  : الناتج الحدي بالنسبة لعنصر العمل 

𝑴𝑷𝑳 =
∆𝝋

∆𝑳
 

انات تتميز بالاستمرارية ) علاقة دالية بين حجم الإنتاج و بينما إذا كانت البي

 عنص العمل( ، فإن مقدار الناتج الحدي لهذا العنصر يحسب وفق العلاقة التالية : 
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𝑀𝑃𝐿 =
∆𝝋

∆𝐿
⇔ lim

∆𝐿

∆𝝋

∆𝐿
=
𝛿𝝋

𝛿𝐿
 

 

  : الناتج الحدي بالنسبة لعنصر رأس المال 

𝑴𝑷𝑲 =
∆𝝋

∆𝑲
 

𝑴𝑷𝑲 =
𝜹𝝋

𝜹𝑲
=
𝜹𝑻𝑷

𝜹𝑲
 

 مثال : 

 كالآتي :   L   ،Kبدلالة    Xلتكن لدينا دالة إنتاج السلعة  

𝝋 = 𝟒𝟎𝑲𝑳𝟐 −𝑲𝑳𝟑 

وحدة  1ثابت و يقدر ب    Xبفرض أن رأس المال المخصص لإنتاج السلعة    

 نقدية .

 المطلوب : 

 الناتج الحدي ؟  وأوجد الناتج الكلي ، الناتج المتوسط  (1

 ؟   Xأحسب حجم العمل الذي يحقق أعظم إنتاج ممكن من السلعة  (2

 ما هو حجم الإنتاج عند الإنتاجية العظمى لمستوى العمل ؟  (3

 الحل : 

 إيجاد الناتج الكلي ، الناتج المتوسط و الناتج الحدي : (1

 : 𝝋الناتج الكلي 

𝜑𝐿 = 40𝐿
2 − 𝐿3  

 : APLالناتج المتوسط لعنصر العمل

𝑨𝑷𝑳 =
𝜑

𝑳
⟺ 𝜑 = 𝐴𝑃𝐿 =

40𝐿2 − 𝐿3

𝐿
⇒ 𝐴𝑃𝐿 = 40𝐿 − 𝐿2  
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 :   MPLالناتج الحدي لعنصر العمل 

𝑴𝑷𝑳 =
𝜹𝝋

𝜹𝑳
⇒ 𝟖𝟎𝑳 − 𝟑𝑳𝟐 

 :  Xحجم العمل الذي يحقق أعظم إنتاج ممكن من السلعة  (2

 تتحقق الإنتاجية العظمى لعنصر العمل عند انعدام الناتج الحدي الموافق له .

𝑀𝑃𝐿 = 0 ⇒ 80𝐿 − 3𝐿2 ⇒ 𝐿 = 0 ⋁𝐿 = 26,66 

 . 26,66حجم العمل الذي يحقق اعظم إنتاجية ممكنة يساوي 

عامل ، فإن الإنتاج  20:  عند مستوى عمالة يقدر ب   Xحجم الإنتاج الأمثل للسلعة  (3

 9481.50يبلغ حجم =    Xالكلي من السلعة 

𝜑 = 40𝐿2 − 𝐿3  

𝜑 = 40 ∙ 26.662 − 26.663 ⇒ 𝜑 = 28430.224 − 18948.74 = 9481.50 

 : Production Function in the Short Runدالة الإنتاج في المد القصير  -3

وهي الفترة التي لا يمكن للمنتج أو المنشأة خلالها تغيير جميع عناصر الإنتاج و  

الطاقة الإنتاجية ، و بالتالي فإن عناصر الإنتاج تنقسم الى نوعين : عناصر ثابتة و عناصر 

بعدم قدرة المنتج على إجراء تغييرات على جميع عوامل الإنتاج متغيرة . فهذه الفترة تتميز 

الذي  تربطه علاقة  )  ( Lثابت، بينما يمكن تغيير عنصر العمل K) (، بحيث يبقى رأس المال

طردية مع الكميات المنتجة ، أي كلما زادت عدد وحدات العمل نتج عنه الزيادة في حجم 

الزيادة ليست مطلقة مع استمرار الزيادة في حجم  ( ، إلا ان هذه𝜑الإنتاج من السلعة) 

العمل، حيث لا تستمر بنفس الحجم خلال فترة الزيادة مما يجعلها تتزايد بمنحى 

 متناقص، و هذا ما يطلق عليه بمصطلح قانون تناقص الغلة.

 قانون تناقص الغلة :   3-1

أحد عناصر  ينص هذا القانون على انه إذا ما ازدادت الكمية المستخدمة من 

الإنتاج بكميات متساوية خلال فترة زمنية معينة ، مع بقاء الكمية المستخدمة من 
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العناصر الإنتاجية الأخرى ثابتة دون تغيير ، فإن الناتج الكلي سيزداد ، و لكن بعد حد 

معين فإن الزيادة  في الناتج تصبح أقل فأقل ، أي أن كل من الناتج الحدي و الناتج 

 نصر الإنتاج المتغير في النهاية سوف يأخدان في التناقص .المتوسط لع

 : ليكن لدينا الجدول التالي :  مثال

𝝋 L K 

0 0  

10 1 5 

24 2 5 

39 3 5 

52 4 5 

62 5 5 

66 6 5 

66 7 5 

64 8 5 

60 9 5 

 .APL    ،MPL  ،𝝋أرسم منحنى المطلوب : 

 الحل : 

𝑨𝑷𝑳 =
𝝋

𝑳
 

L=1  ,𝝋 = 𝟏𝟎 ⇒ 𝑨𝑷𝑳 =
𝝋

𝑳
=

𝟏𝟎

𝟏
= 𝟏𝟎. 

L=2  ,𝝋 = 𝟐𝟒 ⇒ 𝑨𝑷𝑳 =
𝝋

𝑳
=

𝟐𝟒

𝟐
= 𝟏𝟐…………………………. 

𝑴𝑷𝑳 =
∆𝝋

∆𝑳
 

L=1  ,𝝋 = 𝟏𝟎 ⇒ 𝑴𝑷𝑳 =
∆𝝋

∆𝑳
=

𝟏𝟎−𝟎

𝟏−𝟎
= 𝟏𝟎. 

L=2  ,𝝋 = 𝟐𝟒 ⇒ 𝑴𝑷𝑳 =
∆𝝋

∆𝑳
=

𝟐𝟒−𝟏𝟎

𝟐−𝟏
= 𝟏𝟒…………………………. 
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MPL APL 𝝋 L K 

/ / 0 0  

10 10 10 1 5 

14 12 24 2 5 

15 13 39 3 5 

13 13 52 4 5 

10 12.4 62 5 5 

4 11 66 6 5 

0 9.43 66 7 5 

-2 8 64 8 5 

-4 6.67 60 9 5 
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من خلال الشكل السابق ، نلاحظ تغيير الغلة بزيادة عامل إنتاج واحد و تتبيت   

 باقي العوامل الانتاجيو الأخرى ، و بالتالي  يمكن التمييز بين ثلاث مراحل و المثمتلة في : 

 : مرحلة تزايد الغلة  1المرحلة 

يلاحظ في هذه المرحلة أن منحنيات كل من الناتج الكلي و المتوسط و الحدي  

تكون في  حالة تزايد  ، و يرجع ذلك الى التزايد في الناتج الكلي الى الزيادة في الإنتاجية 

 الحدية ) أي ان العامل المضاف يحقق إنتاجية أكبر من العامل الذي قبله(.

كما يلاحظ   في هذه المرحلة أن منحنى الناتج الحدي يكون بمستوى أعلى من الناتج 

 المتوسط.

تبدأ هذه المرحلة من نقطة الأصل ، و تستمر حتى نقطة التي يتقاطع  عندها  منحنى 

(، حيث عند هذه النقطة يبلغ الناتج  4--------------0الناتج المتوسط و الناتج الحدي )

   ، ليتم بعد ذلك في التناقص . - الذروة -اية العظمىالمتوسط النه

 : مرحلة تناقص الغلة  2المرحلة 

يلاحظ  في هذه المرحلة أن الناتج الكلي يحقق تزايد و لكن بمنحى متناقص  ، و  

يرجع الى تناقص الإنتاجية الحدية ) أي أن العامل المضاف يحقق إنتاجية موجبة و لكن 

 أقل من إنتاجية العامل الذي قبله(.

كما يلاحظ أن كل من الناتج الحدي و المتوسط يأخدان بالتناقص ، كما يكون 

 مستوى الناتج المتوسط أعلى من مستوى الناتج الحدي .

تبدأ هذه المرحلة من نهاية المرحلة الأولى حتى يصل الناتج الكلي أقصاه الذي  

   .(7--------------4) -يتزامن مع انعدام الناتج الحدي 
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 : مرحلة التناقص المطلق :  3المرحلة  

الكلي عما   كان عليه سابقا  .يرجع يلاحظ في هذه المرحلة تناقص في الناتج  

السبب الى أن  إنتاجية العامل المضاف  تصبح سالبة ، أي ان العنصر المضاف عنصر  

 عديم الفائدة .

   .∞(-----------7) -تبدأ هذه المرحلة من نهاية المرحلة  الثانية  الى   ما نهاية  

 Production Function in the long Runدالة الإنتاج في المد الطويل    -4

في المدى الطويل، يتمتع المنتجون بمرونة كاملة لتعديل جميع عناصر الإنتاج )مثل 

العمل ورأس المال والتكنولوجيا(، على عكس المدى القصير حيث تكون بعض العوامل 

نهم من توسيع الطاقات الإنتاجية وتحسينها، مما يؤدي إلى تغييرات 
ّ
مك

ُ
ثابتة. هذه المرحلة ت

 بـ عوائد الحجم )التي جذري
ً
ة في حجم ومستوى الإنتاج الكلي. يُعرف هذا المبدأ اقتصاديا

قاس بتأثير مضاعفة المدخلات على المخرجات( أو اقتصاديات الحجم )المرتبطة 
ُ
ت

 مفاهيم مثل العائد على الإنتاج 
ً
بانخفاض التكاليف مع زيادة الإنتاج(، وقد يشمل أيضا

 الموارد.الذي يعكس كفاءة استخدام 

 قانون غلة الحجم :   4-1

إلى التغيير في حجم الإنتاج  (Returns to Scale) قانون عوائد الحجم يُشير 

الناتج عن زيادة جميع عوامل الإنتاج )مثل العمل، رأس المال، المواد( بنسبة متساوية. ومع 

الإجمالي، حيث يمكن ذلك، فإن هذه الزيادة قد تؤدي إلى نتائج مختلفة في مستوى الناتج 

 :أن تكون الزيادة في الإنتاج

 مع زيادة العوامل )زيادة متساوية( متناسبة. 

 من نسبة زيادة العوامل )زيادة غير متناسبة( أعلى. 

 من نسبة زيادة العوامل )انخفاض في الكفاءة(. أقل 

 حالات :  3و يمكن تمييز 
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ى الإنتاج أكثر من نسبة : تكون نسبة الزيادة في مستو  حالة تزايد غلة الحجم

الزيادة في عوامل الإنتاج المستخدمة في العملية الإنتاجية ، حيث يتم التعبر عنها بـ 

[∆𝜑 > ∆𝑃𝐿, ∆𝑃𝐾]. 

عندما يزيد المنتج من استخدام عوامل الإنتاج سيصل  حالة ثبات غلة الحجم :

ة الزيادة في إلى الحد الأقص ى الذي يستقر عنده مستوى الإنتاج وبالتالي تتناسب نسب

الناتج إلى نسبة الزيادة في استخدام عوامل الإنتاج ، حيث يتم التعبير عنها 

𝜑∆ ]بـ = ∆𝑃𝐿, ∆𝑃𝐾]. 

: التحدث هذه الحالة عندما يستمر المنح في التوسيع  حالة الناقص غلة الحجم

باستخدام عوامل الإنتاج فإن اعلة الحجم تبدأ التناقض عند التجاوز الحد الأقص ى 

𝜑∆] لذلك ، حيث يتم الإشارة إلى هذه الحالة بـ < ∆𝑃𝐿, ∆𝑃𝐾]. 

 

 : توازن المنتج 4-2

نتج في العملية الإنتاجية على استخدام  
ُ
)كالعمل،  عناصر إنتاجيةعدة يعتمد الم

رأس المال، التكنولوجيا، والمواد الخام(، والتي تختلف في تكلفتها، كفاءتها، وتأثيرها على 

 لهذا الاختلاف، يجد نفسه أمام ضرورة 
ً
بين مجموعة من  المفاضلةالإنتاج. نتيجة

بأقل تكلفة التركيبات الممكنة لهذه العناصر، بهدف إنتاج سلعة أو خدمة محددة 

 من خلال بيع هذه السلعة. أعلى ربح، وفي الوقت ذاته تحقيق ممكنة

: يمثل المحل الهندس ي المجموعة مختلفة نحنى الناتج المتساوي ) المتكافئ(م 4-2-1

( التي تسمح للمنتج بالحصول على نفس  K ,Lمن الإحداثيات العنصر العمل ورأس المال )

المتساوي له نفس خصائص منحنيات السواء في نظرية المستوى من الإنتاج، كما أن الناتج 

 .المستهلك
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تمثل مستويات مختلفة من الإنتاج عند الزيادة خرائط الناتج المتساوي :  4-2-2

في حجم استخدام عوامل الإنتاج حيث كلما ابتعد منحنى البائع المتساوي عن المبدأ )نقطة 

 .الأصل كلما كان بعد حسن مستوى إنتاجي أكبر

 
كما أن هذا أشكالا أخرى يمكن أن يكون عليها منحنى الناتج المتساوي وذلك وفق 

 الحالتين الآتيتين 
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 Marginal Rate of Technicalالمعدل الحدي للإحلال الفني  4-2-3 .

SUbstitution  (MRTS ) 

يعرف معدل الاحلال الحدي الفني بين عنصرين من عناصر الإنتاج و ليكن  

المال لإنتاج كمية محدودة من سلعة ما ،" بذلك المقدار الذي يجب التخلي  العمل و رأس

عنه من احد عناصر الإنتاج و ليكن رأس المال مقابل لإضافة أو إحلال وحدة واحدة من 

 العنصر الآخر ) العمل ( للحصول على نفس كمية الإنتاج ".

معدل الاحلال الحدي للاحلال الفني =
 التغير في وحدات عنصر رأس المال

 التغير في وحدات عنصر العمل
 

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =
∆𝐾

∆𝐿
 

 تي : كما يمكن تقدير  المعدل باستخدام الناتج الحدي  لكل عنصر  وذلك كالآ

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) = [
−𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
] 

 أيضا من خلال أسعار عوامل الإنتاج وذلك بالعلاقة التالية :

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) = [
−𝑃𝐿

𝑃𝐾
] 

 مثال تطبيقي :

لنفترض أن منشأة صناعية تعمل في إنتاج عبوات العصير، وترغب في إنتاج كميات  

 
ً
وحدة  في  20,000وحدة، و 15,000وحدة،  10,000مختلفة من العبوات، ولتكن مثلا

السنة. وبالتالي، فإن المنشأة تبحث عن توليفات مختلفة من عناصر الإنتاج مثل العمالة 

ج الكميات المطلوبة أعلاه. ولنفرض أن التوليفات المختلفة من والآلات التي تمكنها من إنتا

 العمل والآلات لإنتاج كميات معينة من العصير كانت كما يلي:
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  تقدير معدل إحلال عنصر العمل محل عنصر رأس المال ، و يتم ذلك بتطبيق

 العلاقة التالية : 

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =
∆𝐾

∆𝐿
 

 : غير ممكنة التقدير لعدم معرفة التوليفة المراد إحلالها . Aالحالة 

بتقدير نسبة التغير في عنصر رأس المال الى التغير في عنصر العمل :   Bالحالة  

 نحصل على : 

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =
∆𝐾

∆𝐿
↦ 𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =

(𝐾𝐵 − 𝐾𝐴)

(𝐿𝐵 − 𝐿𝐴)
⇒ 𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =

(5 − 8)

(2 − 1)

⇒ 𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) = −3 

 بنفس الطريقة نحصل على معدل هذه الحالة :  :  Cالحالة  

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =
∆𝐾

∆𝐿
↦ 𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =

(𝐾𝐶 − 𝐾𝐵)

(𝐿𝐶 − 𝐿𝐶)
⇒ 𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =

(3 − 5)

(3 − 2)

⇒ 𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) = −2 

 لكل الحالات المتبقية بنفس  الطريقة  MRTSملاحظة : يتم حساب 

  تقدير معدل إحلال رأس المال محل عنصر العمل ، يتم ذلك بتطبيق العلاقة

 التالية : 

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =
∆𝐾

∆𝐿
 

 بنفس الطريقة للحالة العكسية السابقة ، كما نلاحظ أن :

 𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐾,𝐿) ≠ 𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) 
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 و من تم فإن :   

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐾,𝐿) =
1

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾)
;𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =

1

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐾,𝐿)
 

يبين الجدول  السابق الى أن المنشأة قد تتنازل عن ثلاث وحدات من رأس المال 

على    1Bالى المجموعة   1Aمقابل وحدة إضافية من العمل  ، و ذلك بالتحرك من المجموعة 

و بالمثل عند التحرك من  3و بذلك  يكون معدل الإحلال الحدي  الفني مساويا ، 1Qمنحنى 

.و بالتالي  2فإن  معدل الإحلال يساوي ،  1Qعلى منحنى  1C الى  المجموعة   1Bالمجموعة 

أي كلما تحركت المنشأة الى اسفل على المنحنى ، و ذلك لانه  يعني تناقص  هذا المعدل 

بخفض رأس المال و زيادة العمل الذي تستخدمه المؤسسة تواجه المنشأة صعوبة متزايدة 

 ل في الإنتاج .في إحلال العمل محل رأس الما

  معدل الاحلال الحدي الفني يساوي النسبة بين الناتج الحدي للعمل و الناتج

 الحدي لعنصر رأس المال عند نقطة معينة أي أن : 

الناتج الحدي للعمل

الناتج الحدي لرأس المال
= (العمل مقابل رأس المال)  ميل الاحلال الحدي الفني

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =
𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
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   من خلال الرسم البياني السابق الخاص بمنحنى الناتج المتساوي ، نلاحظ  أن

معدل الاحلال الحدي الفني بين عناصر الإنتاج هو عبارة عن ميل منحنى الناتج المتساوي 

، و  يظهر من خلال الشكل السابق على شكل مثلثات التي تتناقص كلما اتجهنا من الأعلى 

ر الى تناقص معدل الاحلال الحدي الفني بين عناصر الإنتاج الى الأسفل ، و الذي  يشي

( ، فيكون بذلك قد تم B( الى النقطة )Aلإنتاج ناتج  معين فعند الانتقال من النقطة )

، اما في   L( وحدات من رأس المال مقابل وحدة واحدة من عنصر العمل3التخلي عن)

مقابل الحصول    Kمن  رأس المال  وحدات  (2(  فيلاحظ بانه تم التخلي عن )Cالنقطة) 

 على وحدة إضافية من عنصر العمل .

   Isoquant Lineخط التكاليف المتساوية) خط الميزانية( :   4-2-4

هو الخط الذي يوضح التوليفات المختلفة من عناصر الإنتاج ) العمل و رأس  

المال(  ، التي يستطيع المنتج شراءها في حدود المبلغ للحصول على عناصر الإنتاج ، و أسعار 

 تلك العناصر.

و يمكن تعريفه كذلك بانه المجموعة المختلفة من عناصر الإنتاج ) العمل و رأس 

 ف نفس المبلغ ، و التي يمكن التعبير عنها وفق العلاقة التالية: المال( التي تكل

𝐵 = 𝐿𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾 +⋯+ 𝑇𝑃𝑇  

 حيث أن :

B  :.)تمثل الميزانية المخصصة للإنتاج) الانفاق الإجمالي للمنتج 

K ,L,…….T  ،......، تمثل عناصر الإنتاج و المتمثلة في عنصر رأس المال ، العمل :

 التوالي .التكنولوجية على 

 : 𝑃𝐿 , 𝑃𝐾, ……𝑃𝑇 . تمثل أسعار عناصر الإنتاج 

و عليه فإنه يمكن أن نميز بين ثلاثة وضعيات من الإنفاق الإجمالي للمنتج لأجل  

 الحصول على الكمية اللازمة لإنتاج سلعة معينة ، و التي تتمثل في الآتي : 
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 𝐵 > 𝐿𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾         من الميزانية المخصصة حيث تمثل   صغر الإنفاق أ

 ( في الشكل. Aالمنطقة )

 𝐵 = 𝐿𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾          الإنفاق يعادل الميزانية المخصصة حيث تمثل المنطقة

(B. في الشكل ) 

 𝐵 < 𝐿𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾           الإنفاق أكبر من الميزانية المخصصة حيث تمثل المنطقة

(C. في الشكل ) 

 

  على أنه يمثل التوليفات المختلفة من عوامل  المتساويةيعرف خط التكاليف :

الإنتاج التي يمكن إقتناءها بنفس التكاليف الإجمالية ، إذ أن معادلة خط التكاليف 

 : المتساوية تأخذ الصورة التالية

𝐿 =
𝐵

𝑃𝐿
−
𝑃𝐾
𝑃𝐿
. 𝐾 

التي  L و K بما أن المنتج يسعى إلى الوصول إلى التوليفة المثلى من عناصر الإنتاج

مستوى إنتاج وبأقل تكلفة ممكنة ، حيث يمكن تحقيق ذلك من  تسمح له بتحقيق أقص ى

 : خلال
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 يتحقق عندما ينفق كامل الميزانية المخصصة للإنتاج مع ⇐ التوازن اقتصاديا

 إنتاج ممكن ؛ حصوله على أقص ى مستوى 

 كاليف عند حدوث تماس بين منحنى الناتج المتساوي وخط الت⇐  التوازن بيانيا

 المتساوية ؛

 -التوازن رياضيا هناك أسلوبين للحصول على التوازن الرياض ي للمنتج هما :

  هناك أسلوبين للحصول على التوازن الرياض ي للمنتج هما :  ⇐التوازن رياضيا 

تعادل ميل خط التكاليف المتساوية مع ميل منحنى الناتج الأسلوب الأول : 

 بـــــــ:المتساوي ، و الذي يتحقق 

𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) = 𝛼 ⇔ {
𝑀𝑅𝑇𝑆(𝐿,𝐾) =

−𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾

𝛼 =
−𝑃𝐿
𝑃𝐾

 

 و منه فإن نتيجة التعادل تتمثل في تحقيق العلاقة التالية :   

𝑀𝑃𝐿
𝑀𝑃𝐾

=
𝑃𝐿
𝑃𝐾

 

،  A(3 ;12): لتكن لدينا التوليفات عوامل الإنتاج  و المتمثلة في الاحداثيات  مثال 

B(4 ;8)  ،C(5 ;6.3)  كما أن الميزانية المخصصة لإنتاج السلعة ،X  وحدة نقدية  80تقدر ب

𝑃𝐿)   5و  10، بينما أسعار عاملي الإنتاج العمل و رأس المال على التوالي  = 10; 𝑃𝐾 = 5) 

 المطلوب : 

 ؟  Xرسم منحنى الناتح المتساوي لتوليفات عوامل إنتاج السلعة  (1

بيانيا على نفس معلم تمثيل منحنى كتابة معادلة خط الميزانية ، مع تمثيلها  (2

 الناتج المتساوي؟

 ؟   Xتحديد توليفة عوامل الإنتاج التي تحقق أعظم مستوى إنتاج من السلعة  (3
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 الحل :  

بتمثيل احداثيات عوامل إنتاج  :   Xرسم منحنى الناتج المتساوي للسلعة   (1

 و المبينة  في الجدول الموالي نحصل على الشكل أدناه .  Xعوامل إنتاج السلعة 

 L K الحالة 

A 3 12 

B 4 8 

C 5 6.3 

بتعويض مقدار الميزانية المخصصة و أسعار  كتابة معادلة خط الميزانية :  (2

 عوامل الإنتاج في عبارة خط الميزانية نحصل عل المعادلة التالية : 

L =
B

PL
−
PK
PL
. K ⇒ L =

80

5
−
10

5
∙ 𝐾 ⇒ 𝐿 = 16 − 2𝐾 

بتمثيل معادلة خط الميزانية على نفس المعلم مع تمثيل معادلة خط الميزانية : 

 منحنى الناتج المتساوي و المبين في  الشكل المقابل ، و ذلك بالاستعانة بالعلاقات التالية : 

𝐾 = 0 ⇒ 𝐿 =
𝐵

𝑃𝐿
=
80

10
= 8 

𝐿 = 0 ⇒ 𝐾 =
𝐵

𝑃𝐾
=
80

5
= 16 

 التمثيل البياني لمنحنى الناتج المتساوي و خط الميزانية 
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 X: تحديد توليفة عوامل الإنتاج التي تحقق أعظم مستوى إنتاج من السلعة (3

 نلاحظ من الشكل أعلاه أن منحنى الناتج المتساوي يمس خط الميزانية في النقطة

B  وحدة نقدية(وحدات من رأس المال  8وحدات عمل و 4، أي عند الإحداثية(. 

: يعتمد على هذا الأسلوب في حالة إمكانية التعبير عن مستوى  الأسلوب الثاني 

الإنتاج لسلعة ما بدالة رياضية ، والذي يمكن أن تأخذ الصورة التالية إذا فرضنا أن هذه 

 .السلعة تعتمد على عنصري العمل و رأس المال

Q  f L,K 

وفي ظل أسعار عوامل الإنتاج ( B) للإنتاجوذلك في حدود الميزانية المخصصة  

 (. K,PLP)  السائدة في السوق 

إن هدف المنتج هو تعظيم مستوى إنتاجه من السلعة ، حيث يمكن تحديد هذا 

  : المستوى وفق إحدى الطـريقين الأتيتين

   تتطلب هذه الطريقة تحقق شرطين أساسيين ، تساوي  طريقة شرطي التوازن :

نسبة الإنتاجيـة الحديـة بالنسبة لكل عامل من عوامل الإنتاج إلى سعرها ، والذي يعبر 

 :- عنها وفق العلاقة التالية

𝑀𝑃𝐿

𝑃𝐿
=
𝑀𝑃𝐾

𝑃𝐾
= ⋯ =

𝑀𝑃𝑇

𝑃𝑇
 

لهذه الطريقة فيتمثل في إنفاق كامل الميزانية المخصصة لإنتاج   الشرط الثانيأما 

 السلعة المعنية ، و الذي يتحقق من خلال المعادلة الآتية :

𝐵 = 𝑃𝐿 . 𝐿 + 𝑃𝐾 . 𝐾 + ⋯+ 𝑃𝑇 . 𝑇 

 :   Lagrangeطريقة مضاعف  -5

ا تعتمـد على إيجاد نهكما سبق شرح هذه الطريقة في نظرية المنفعة القياسية ، فإ 

الحلول للدالة الأصلية بالإعتماد على دالة أو قيد مشروطة بها ، ومن ثم فإن دالة الإنتاج 
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بإعتبارها دالة أصلية مشروطة بمعادلة ميزانية الإنفاق ، وبالتالي فإن دالة لاغرانج تكتب 

 وفق الشكل التالي :

ℒ = 𝜑 + 𝜆(𝐵 − 𝐿 ∙ 𝑃𝐿 − 𝐾 ∙ 𝑃𝐾) 

الحلول يعتمد على حساب المشتقات الجزئية الأولى بالنسبة لكل وعليه فإن إيجاد  

 :متغير في دالة لاغـرانج وذلـك كالآتي

𝛿ℒ

𝛿𝐿
= 0 ⇒ 𝑀𝑃𝐿 − 𝜆𝑃𝐿 = 0 

𝛿ℒ

𝛿𝐾
= 0 ⇒ 𝑀𝑃𝐾 − 𝜆𝑃𝐾 = 0 

𝛿ℒ

𝛿𝜆
= 0 ⇒ 𝐵 − 𝐿𝑃𝐿 − 𝐾𝑃𝐾 = 0 

 مثال : 

 لتكن لدينا دالة انتاج التالية : 

𝜑 = 𝐾0.7 ∙ 𝐿0.3 

أسعار  أما وحدة نقدية، 2000تقدر الميزانية المخصصة للإنتاج هذه السلعة بـ 

 على التوالي بالنسبة لليد العاملة و رأس المال . 20و  10عوامل الإنتاج فهي 

ماهي التوليفة المثلى من عوامل الإنتاج التي تمكن من تعظيم مستوى الإنتاج  (1

 ؟ Xللسلعة 

 هذه التوليفة ؟تقدير مستوى الإنتاج الموافق ل (2

  الحل : 

ماهي التوليفة المثلى من عوامل الإنتاج التي تمكن من تعظيم مستوى الإنتاج  (1

 ؟ Xللسلعة 

من شرط تساوي نسبة الإنتاجية الحدية بالنسبة لعامل رأس المال و  التحقق  

 اليد العاملة الى سعرها .

  : الناتج الحدي لعنصر رأس المال𝑀𝑃𝐾 =
𝛿𝜑

𝛿𝐾
→ 𝑀𝑃𝐾 = 0.7𝐿0.3 ∙ 𝐾−0.3 
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  : الناتج الحدي لعنصر اليد العاملة𝑀𝑃𝐿 =
𝛿𝜑

𝛿𝐿
→ 𝑀𝑃𝐿 = 0.3𝐾0.7 ∙ 𝐿−0.7 

و بتعويض هذه النواتج و أسعار عوامل الإنتاج في الشرط الضروري للتوازن 

 نحصل على المعادلة الآتية : 

𝑀𝑃𝐿

𝑃𝐿
=
𝑀𝑃𝐾

𝑃𝐾
⇒
𝟎.𝟕𝑳𝟎.𝟑 ∙ 𝑲−𝟎.𝟑

20
=
𝟎. 𝟑𝑲𝟎.𝟕 ∙ 𝑳−𝟎.𝟕

10
⇒ 𝐿 = 0.86𝐾 …… (1) 

، و بالتالي فإن   Xالتحقق من غنفاق كامل الميزانية المخصصة لإنتاج السلعة 

 معادلة الانفاق تأخذ الشكل التالي : 

𝐵 = 𝐿 ∙ 𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾 ⇔ 2000 = 10𝐿 + 20𝐾 

 (  في معادلة الانفاق  نحصل على : 1بتعويض المعادلة ) 

2000 = 10 ∙ 0.86𝐾 + 20𝐾 ⇒ 𝐾 =
2000

28.6
= 70 

𝐿 = 0.86 ∙ 70 = 60 

و منه فإن كميات عوامل الإنتاج التي تحقق أعظم  إنتاج ممكن في حدود   

عامل ، و برأس مال  60الميزانية  المخصصة لهذا و في ظلأسعار عوامل الإنتاج تتمثل في 

 وحدة نقدية . 70يقدر بـ

 تقدير مستوى الإنتاج الموافق لهذه التوليفة ؟ (2

 أما مستوى الإنتاج الأمثل المقابل لهذه التوليفة فيقدر بـ: 

𝜑 = 𝐾0.7 ∙ 𝐿0.3 ⇒ 𝜑 = 700.7 ∙ 600.3 = 15.72 ∙ 3.5 = 52.65 

 مرونة الإنتاج : -6

لفهم سلوك المنتج بشكل أدق، من الضروري دراسة مدى حساسية الإنتاج الكلي  

قاس هذه الحساسية من خلال ما 
ُ
تجاه التغيرات التي تطرأ على أحد عناصر الإنتاج. وت

وهي مقياس يوضح كيف يتغير حجم الإنتاج الكلي عندما يحدث  مرونة الإنتاج،يُعرف بـ 

 .يرة، مع افتراض بقاء العوامل الأخرى على حالهاتغير في أحد عوامل الإنتاج المتغ
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ظهر النسبة المئوية لتغير الإنتاج الكلي الناتج عن نسبة 
ُ
بمعنى آخر، مرونة الإنتاج ت

 .مئوية معينة من التغير في عامل إنتاج واحد فقط

 :ويتم التعبير عن مرونة الإنتاج باستخدام العلاقة التالية

EH =
∆φ%

∆H%
 

 و بتحليل هذه العلاقة نحصل على الصيغة الآتية : 

𝐸𝐻 =

∆𝜑
𝜑
∆𝐻
𝐻

⇒ 𝐸𝐻 = [
∆𝜑

𝜑
] ∙ [

𝐻

∆𝐻
] ⇔ 𝐸𝐻 = [

∆𝜑

∆𝐻
] ∙ [

𝐻

𝜑
] 

 حيث أن : 

 EH تمثل مرونة الإنتاج عند  التغير في العنصر :H. 

  𝜑 الإنتاج الكلي بالنسبة للسلعة :X   

  H. عنصر الإنتاج المتغير : 

في حالة التي يكون التعامل مع البيانات المستمرة المعبر عنها بدلالة الإنتاج ، فإنه  

يتم استعمال المشتق كتقريب لنسبة التغير في الانتاد الكلي الى نسبة التغير فعنصر 

 الإنتاج المتغير ، و بالتالي فإن علاقة قياس مرونة الإنتاج ستأخذ الشكل التالي : 

𝐸𝐻 = [
𝛿𝜑

𝛿𝐻
] ∙ [

𝐻

𝜑
] 

بالرجوع الى المثال السابق ، أوجد مرونة الإنتاج بالنسبة لعنصري  الإنتاج  مثال :  

 و ذلك عند وضعية التوازن ؟

 لدينا من نتائج المثال السابق المعطيات التالية : الحل :   

𝝋دالة الإنتاج :   = 𝑲𝟎.𝟕 ∙ 𝑳𝟎.𝟑 

 K=70 ,L=60كمية عوامل الإنتاج عند وضعية التوازن : 

𝝋مستوى الإنتاج المحقق :  = 𝟓𝟐. 𝟔𝟓 
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: بتطبيق علاقة حساب  (Lحساب مرونة الإنتاج بالنسبة لعنصر العمل ) -(1

 مرونة الإنتاج نحصل على : 

𝐸𝐻 = [
𝛿𝜑

𝛿𝐿
] ∙ [

𝐿

𝜑
] → 𝐸𝐿 = [0.3 ∙ 𝐿−0.7 ∙ 𝐾0.7] ∙ [

𝐿

𝐾0.7 ∙ 𝐿0.3
] = 0.3 

فإن الإنتاج يزيد بنسبة   % 10تشير هذه القيمة الى أنه إذا زاد العمل بنسبة 

 . %3تقريبا 

: بتطبيق علاقة حساب  (Kحساب مرونة الإنتاج بالنسبة لعنصر العمل ) -(2

 مرونة الإنتاج نحصل على : 

𝐸𝐻 = [
𝛿𝜑

𝛿𝐿
] ∙ [

𝐿

𝜑
] → 𝐸𝐾 = [0.7 ∙ 𝐿0.3 ∙ 𝐾−0.3] ∙ [

𝐿

𝐾0.7 ∙ 𝐿0.3
] = 0.7 

فإن الإنتاج يزيد بنسبة   % 10تشير هذه القيمة الى أنه إذا زاد رأس المال  بنسبة 

 .%7تقريبا 
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سب من خلال حتسعى المؤسسات جاهدة لتحقيق أعلى مستوى من الأرباح، والتي ت

عرف الإيرادات بأنها حاصل ضرب 
ُ
طرح التكاليف الكلية من الإيرادات الإجمالية. حيث ت

رئيسيين: سعر الوحدة في عدد الوحدات المباعة. أما التكاليف فتنقسم إلى نوعين 

 .التكاليف الظاهرة )المباشرة والملموسة( والتكاليف الضمنية )غير المباشرة(

 التكاليف الضمنية )تكلفة الفرصة البديلة( vs التكاليف الظاهرة

عد تكلفة الفرصة البديلة من المفاهيم المحورية في علم الاقتصاد، وتعبر عن قيمة ت

ى آخر، تكلفة إنتاج سلعة ما هي المنفعة التي أفضل بديل مُضحّى به لاختيار معين. بمعن

 .كان يمكن جنيها لو استُخدمت الموارد في أفضل استخدام بديل

 التكاليف الضمنية للمؤسسة :

، والتي كان من القيمة الاقتصادية لعوامل الإنتاج المملوكة للمؤسسةتشير إلى 

 من توظيفها في العملية الإنتاجية  استخدامات بديلةالممكن استخدامها في 
ً

مُربحة بدلا

حسب هذه التكاليف بناءً على 
ُ
أقص ى عائد ممكن لو  قيمة الفرصة البديلةالحالية. وت

 استُخدمت هذه الموارد خارج نطاق المؤسسة.

 لتكاليف الظاهرة )الصريحة( للمؤسسة: ا

صول على موارد التي تدفعها المؤسسة مقابل الح النفقات النقدية الفعليةهي 

 :الإنتاج أو الخدمات، وتشمل

 مثل رواتب الموظفين، وثمن المواد الخام، وفواتير  :المدفوعات التعاقدية

 .الكهرباء

 الاندثار(، الذي يُحسب  استهلاك المباني والمعداتمثل  :التكاليف المحاسبية(

 .كتوزيع لقيمة الأصول الثابتة على عمرها الإنتاجي
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 التكاليف:  -1

تعريف التكاليف الاقتصادية بانها مجموع الأعباء التي تتحملها المنشأة  يمكن

للقيام بالإنتاج، أو هي عبارة عم مجموع المدفوعات النقدية التي تنفقها المنشأة على 

العناصر الإنتاجية اللازمة لإنتاج سلعتها، أو مجموع السلع المخطط لها خلال فترة زمنية 

نواع للتكاليف: التكاليف في الاجل القصير والتكاليف في معينة. وهناك العديد من الأ 

 الاجل الطويل.

 أنواع تكاليف الإنتاج  -2

يفرق الاقتصاديون أثناء تحليل سلوك المشروع ) المنشأة ، المؤسسة ، المنتج( بين 

 فترتين :

 : Cost in Short Runتكاليف الإنتاج في المدى القصير  1-2

تمثل  الفترة الزمنية التي تكون قصيرة جدا ، بحيث لا يمكن للمشروع تغيير كل   

و تنقسم الى   عناصر الإنتاج ، أي  أن بعض عناصر الإنتاج ) على الأقل واحد( يبقى ثابتا.

عناصر انتاج تابثة و عناصر انتاج متغيرة ، و مجموع هذه التكاليف تعطينا التكاليف 

 الكلية .

  نميز بين ثلاثة أنواع من التكاليف الكلية :أولا : التكاليف الكلية : 

a.  الكلية الثابتة  التكاليفTotal Fixed Cost    :  هي التي لا تتغير مهما تغير مستوى

الإنتاج مثل : المباني و التجهيزات  ، أجور العمال  ، التأمين ، فوائد البنوك ، ضرائب 

الملكية ، الصيانة ،  ..... أي أنها التكاليف التي تستمر المؤسسة في تحملها حتى لو كان 

 معادلتها من الشكل : انتاجها صفرا  ، أي عند  إغلاق  المؤسسة  بشكل مؤقت .  و 

𝑻𝑭𝑪 = 𝒀 = 𝒂 
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 مثال : ليكن لدينا الجدول التالي : 

MC AFC AVC AC TFC TVC TC Q 

- ∞ ∞ ∞ 60 0 60 0 

30 60 30 90 60 30 90 1 

10 30 20 50 60 40 100 2 

5 20 10 35 60 45 105 3 

10 15 13.75 28.75 60 55 115 4 

20 12 15 27 60 75 135 5 

45 10 20 30 60 120 180 6 

بغض النظر عن كمية  60( هي TFCن التكلفة التابثة )أنلاحظ من الجدول السابق  

 ( ، كما هو ملاحظ في الشكل التالي : Qالإنتاج )

 
b.   التكاليف   الكلية المتغيرةTotal Variable Cost (TVC)    : 

هي التي تتغير مع تغير مستوى الإنتاج ) تتزايد بزيادة الإنتاج و تنخفض   

بانخفاضه( ، و تساوي صفر عندما يكون مستوى الإنتاج صفر ، مثل : تكاليف المواد 

 و دالة التكاليف تكتب على الشكل :  الأولية  ، الطاقة .....

𝑇𝑉𝐶 = 𝑓(𝑄) 

𝑇𝑉𝐶 = 𝑌 = 𝑏𝑋 − 𝑐𝑋2 + 𝑑𝑋3  

 و منحناها لا يأخذ شكل خطي ، حيث ينطلق من نقطة الأصل  الى أعلى . 
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C  .  التكاليف الكليةTotal Cost   : 

هي التكاليف التي تعبر عن المصاريف التي تتحملها  المؤسسة من أجل القيام  

بالعملية الإنتاجية ، و هي عبارة عن مجموع التكاليف الثابتة و التكاليف المتغيرة 

(TC=TFC+TVC    و تكون التكاليف الكلية مساوية للتكاليف الثابتة عند انعدام حجم . )

الإنتاج ، و تتزايد بزيادة التكاليف المتغيرة. أما بيانيا فإن منحنى التكاليف الكلية مشابه 

لمنحنى التكاليف المتغيرة إلا أنه يقع فوقه بمقدار التكاليف الثابتة كما هو موضح في 

 لثابتة ، و رياضيا يكتب على الشكل  المعادلة الآتية : ظلتكاليف االشكل ، و ينطلق من ا

𝑇𝐶 = 𝑎 + 𝑏𝑋 − 𝑐𝑋2 + 𝐶𝑋3 

 
 :        Marginal Costثانيا : التكاليف  الحدية 

تمثل التكلفة الحدية التكلفة الإضافية التي تتحملها المنشأة نتيجة وحدة إضافية  

واحدة  . أيضا هي عبارة عن تكلفة آخر وحدة منتجة . و تقاس التكلفة الحدية بقسمة 
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التغيير في التكلفة الكلية على التغيير في الكمية المنتجة . يمكن التعبير عن التكلفة الحدية 

 اضية الآتية : بالعلاقة الري

𝑴𝑪 =
∆𝑻𝑪

∆𝑸
 

و لأن التكلفة الثابتة لا تتغير بتغير كمية الإنتاج ، فإننا يمكن إيجاد التكلفة  

 اللحدية بدلالة التكلفة المتغيرة فقط  كما يلي : 

𝑴𝑪 =
∆𝑻𝑽𝑪

∆𝑸
 

 
أي أن التكلفة الحدية ( √)يأخد شكل  MCيلاحظ أن منحنى التكلفة الحدية  

 الى حدها الأدنى ثم تبدأ في الزيادة مع زيادة الكمية المنتجة .تتناقص و تصل 

 Average Cost (AC :)ثالثا : التكاليف  المتوسطة 

و هي عبارة عن حاصل قسمة  التكاليف الكلية على الكمية المنتجة ، و هي كلفة  

 أي وحدة من الإنتاج  . تكتب رياضيا  بالشكل : 

𝑨𝑪 =
𝑻𝑪

𝑸
=
𝑻𝑽𝑪

𝑸
=
𝑻𝑭𝑪

𝑸
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a.  متوسط التكاليف المتغيرةAverage Variable Cost  : 

و تمثل حصة  الوحدة المنتجة من السلعة من التكلفة الكلية المتغيرة) معدل كلفة   

وحدة الواحدة المنتجة ( ، و هي حاصل  قسمة التكاليف المتغيرة على الكمية المنتجة  ، و 

 يمكن التعبير عنها بالشكل التالي : 

𝐴𝑉𝐶 =
𝑇𝑉𝐶

𝑄
 

 
يعني  و،  Uيظهر من الشكل السابق أن منحنى متوسط التكلفة المتغيرة شكل حرف 

ذلك أن متوسط التكلفة المتغيرة يتناقص مع زيادة الإنتاج في المراحل الأولى للعملية 

الإنتاجية ثم يصل متوسط التكلفة المتغيرة الى حده الأدنى عند مستوى انتاج معين ، ثم 
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b.  متوسط التكاليف الثابتةAverage Fixed Cost     : 

و تمثل حصة الوحدة المنتجة من التكاليف الثابتة أي مقدار ما تتحمله الوحدة 

الواحدة من التكاليف الثابتة ،  و هي عبارة عن التكاليف الثابتة الكلية مقسومة على 

 كمية الإنتاج  ، و يمكن  التعبير عنها بالشكل التالي : 

𝑨𝑭𝑪 =
𝑻𝑭𝑪

𝑸
 

 
يُبيّن الشكل أن منحنى متوسط التكلفة الكلية يشهد انخفاضًا تدريجيًا مع زيادة  

حجم الإنتاج، و يرجع هذا الانخفاض إلى توزيع التكاليف الثابتة على عدد أكبر من 

الوحدات المنتجة. إلا أن هذا المتوسط لا يمكن أن يصل إلى الصفر مهما بلغت كمية 

بُرَ الحجم. وينعكس هذا الإنتاج، نظرًا لاستمرار وجود 
َ
عنصر التكلفة الثابتة مهما ك

السلوك على منحنى متوسط التكلفة الثابتة، الذي يقترب تدريجيًا من المحور الأفقي مع 

   .ارتفاع الإنتاج، لكنه لا يلامسه أبدًا 
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،  MC ،AC،AVC من خلال التمثيل البياني السابق  ،  الذي يحتوي  على منحنيات

AFC  يبين وجود علاقة بين منحنى  ،MC    ،  حيث يصل منحنىو باقي المنحنيات MC  إلى

أدنى نقطة له عند مستوى إنتاج أقل من المستويات التي تمثل أدنى النقاط في كل من 

 من منحنى MC كما يقطع الجزء الصاعد من منحنى ، ACومنحنى  AVC منحنى
ً

 AVC كلا

 .عند أدنى نقطة لهما AC ومنحنى

 :   Costs in the Long Run تكاليف الإنتاج في الأجل الطويل   2-2

في الأجل الطويل، جميع عناصر الإنتاج تصبح متغيرة، وهذا يختلف عن الأجل 

القصير حيث توجد عناصر ثابتة. كما تم ذكره سابقًا، الأجل الطويل هو الفترة التي تسمح 

مما يعني أنه في هذا الأجل يمكن  للمنشأة بتغيير كمية كل عنصر من عناصر الإنتاج،

 .الحديث عن تكاليف متغيرة فقط

 :   Long in the Total Cost  (LRTC) التكاليف الكلية في الأجل الطويل أولا :  

التكلفة الكلية في الأجل الطويل تمثل إجمالي التكاليف المطلوبة لإنتاج كمية معينة 

تعديل جميع عناصر الإنتاج. من الجدير  من السلع والخدمات عندما تتمكن المنشأة من

يمثل منحنى ملامسًا لمنحنيات  (LTC) بالذكر أن منحنى التكلفة الكلية في الأجل الطويل

ويمكن ملاحظة أن منحنى التكلفة الكلية في الأجل  .(STC) التكلفة الكلية في الأجل القصير
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ية في الأجل القصير، ولكنه ، مشابهًا لمنحنيات التكلفة الكل"S" الطويل يتخذ شكل حرف

يبدأ من نقطة الأصل لأن التكلفة الثابتة غير موجودة في الأجل الطويل. أما منحنيات 

التكلفة الكلية في الأجل القصير التي تمثل المنشآت الكبيرة، فإنها تبدأ من نقطة مرتفعة 

ي، كل نقطة على على المحور الرأس ي بسبب الارتفاع الكبير في التكاليف الثابتة. وبالتال

التي تعكس أدنى تكلفة لإنتاج  STC تكون مستمدة من نقطة على منحنى LTC منحنى

تحت  STC مستوى معين من الإنتاج. لذلك، لا يمكن أن تظهر أي نقطة من منحنيات

يقدم أدنى تكلفة كلية في  LTC الذي يتم استنباطه منها. وهذا يعني أن منحنى LTC منحنى

 .تاج أي مستوى من الإنتاجالأجل الطويل لإن

 
  Long Run Average Cost (LRAC) التكلفة المتوسطة في الأجل الطويل ثانيا : 

التكلفة المتوسطة في الأجل الطويل هي نصيب الوحدة المنتجة من التكلفة الكلية 

حسب كما يلي
ُ
 :للإنتاج، وهي ت

𝑳𝑹𝑨𝑪 =
𝑳𝑹𝑻𝑪

𝑸
 

لا توجد تكاليف ثابتة أو متغيرة، وبالتالي لا كما ذكرنا سابقًا، في الأجل الطويل 

يوجد ما يسمى بالتكلفة المتوسطة الثابتة أو المتغيرة. بل توجد فقط التكلفة المتوسطة في 

أدنى تكلفة  (LRAC) الأجل الطويل. يمثل منحنى التكلفة المتوسطة في الأجل الطويل
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اختيار الحجم الأمثل للإنتاج. للوحدة اللازمة لإنتاج كل مستوى من الإنتاج عندما يتم 

 يُعرف هذا المنحنى رياضيًا على أنه غلاف منحنيات التكلفة المتوسطة في الأجل القصير

(SAC)ويسمى أحيانًا بالمنحنى المغلف ، (Envelope Curve). 

الذي يظهر في منحنيات التكلفة المتوسطة في الأجل القصير،  "U" إن شكل حرف

المتوسطة في الأجل الطويل، كما هو موضح في الشكل السابق،  وكذلك في منحنى التكلفة

يعود إلى أسباب مختلفة. ففي الأجل القصير، يبدأ منحنى التكلفة المتوسطة في الانخفاض 

 .ثم يرتفع بسبب تأثير تناقص العوائد الحدية

 "ويطلق على منحنى التكلفة المتوسطة في الأجل الطويل اسم "منحنى التخطيط

(Planning Curve) لأنه يُستخدم كمؤشر لاتخاذ القرارات المستقبلية المتعلقة بزيادة ،

 .الطاقة الإنتاجية للمنشأة

في الأجل القصير، توجد عناصر ثابتة في الإنتاج، ولكن في الأجل الطويل، لا توجد 

أي عناصر ثابتة، وبالتالي يمكن للمنشأة تعديل جميع عناصر الإنتاج. يُحدد شكل منحنى 

 (Economies of Scale) تكلفة المتوسطة في الأجل الطويل بناءً على وفورات الحجمال

في البداية، وعند زيادة الإنتاج من  .(Diseconomies of Scale) وتبذيرات الحجم

مستويات منخفضة جدًا، ينخفض منحنى التكلفة المتوسطة في الأجل الطويل نتيجة 

نقطة على منحنى التكلفة المتوسطة في الأجل لوفورات الحجم. ومع الوصول إلى أدنى 

 Optimum) ، تكون المنشأة قد حققت الحجم أو النطاق الأمثل للإنتاج(LRAC) الطويل

Firm Size).  ،لكن، إذا استمر الإنتاج في الزيادة بعد هذه النقطة، تظهر تبذيرات الحجم

 .لمما يؤدي إلى ارتفاع منحنى التكلفة المتوسطة في الأجل الطوي

إذن في الأجل الطويل، حيث تكون جميع عناصر الإنتاج قابلة للتغيير، يمكن 

للمنشأة اختيار التوليفة الأكثر كفاءة من عناصر الإنتاج، وبالتالي تقليل التكاليف. 
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وتحقيق الحجم الأمثل يكون عند أدنى نقطة على منحنى التكلفة المتوسطة في الأجل 

 .نيات التكلفة المتوسطة في الأجل القصيرالطويل، الذي يمثل الغلاف لمنح

وتظهر وفورات الحجم نتيجة للتخصص وتقسيم العمل الذي يمكن للمنشآت 

الكبيرة الاستفادة منه، بالإضافة إلى القدرة على شراء معدات وآلات متخصصة ذات 

 عن ا
ً
لمزايا كفاءة أعلى. كما تستفيد المنشآت الكبيرة من المزايا المالية والتجارية، فضلا

الإدارية. أما تبذيرات الحجم، فتظهر عندما يصعب التوسع في عناصر التنظيم والإدارة 

 .إلى ما لا نهاية، مما يؤدي إلى زيادة التكاليف

 
  Long Run Marginal Cost (LRMC) التكلفة الحدية في الأجل الطويل  ثالثا : 

 التكلفة الكلية في الأجل الطويلالتكلفة الحدية في الأجل الطويل تقيس التغير في 

(LTC) الناتج عن زيادة الإنتاج بوحدة واحدة، ويتم حسابها كما يلي: 

𝑳𝑹𝑴𝑪 =
∆𝑳𝑹𝑻𝑪

∆𝑸
 

منحنى التكلفة الحدية في الأجل الطويل يتأثر بتغير التكلفة المتوسطة في الأجل 

قص، يكون منحنى الطويل. عندما يكون منحنى التكلفة المتوسطة في الأجل الطويل في تنا

التكلفة الحدية أسفله، أي أن التكلفة الحدية تكون أقل من التكلفة المتوسطة. وعندما 

يبدأ منحنى التكلفة المتوسطة في الأجل الطويل في الارتفاع، يصبح منحنى التكلفة الحدية 
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د أعلى من التكلفة المتوسطة. ويقطع منحنى التكلفة الحدية منحنى التكلفة المتوسطة عن

 .أدنى نقطة له

 

 عندما يكون منحنى التكلفة المتوسطة طويل الأجل (LRAC)  في مرحلة

، أي أن التكلفة الحدية أسفله (LRMC) ، يقع منحنى التكلفة الحدية طويل الأجلالتناقص

 .من التكلفة المتوسطة في هذا النطاق أقلتكون 

 عندما يكون منحنى التكلفة المتوسطة طويل الأجل (LRAC) في مرحلة التزايد ،

، أي أن التكلفة الحدية تكون أعلى منه (LRMC) يقع منحنى التكلفة الحدية طويل الأجل

 .من التكلفة المتوسطة في هذا النطاق أكبر

 نقطة التقاطع بين المنحنيين: 

مع منحنى التكلفة المتوسطة  (LRMC) يتقاطع منحنى التكلفة الحدية طويل الأجل

، حيث تتساوى التكلفة الحدية مع (LRAC) لمنحنى أدنى نقطةند ع (LRAC) طويل الأجل

 .التكلفة المتوسطة في هذه المرحلة
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 نتجسلوك الم  05سلسلة

 :01التمرين 

وضح بإنجاز المقصود بالمصطلحات التالية: دالة الإنتاج، عناصر الإنتاج، الإنتاج 

المتوسطة، المدى القصير والمدى الطويل، منحنى الكلي، الإنتاجية الحدية، الإنتاجية 

الناتج المتساوي، منحنى التكاليف المتساوية، مرونة الإنتاج، مسار التوسع، غلة الحجم 

 )المردود السلمي(، قانون تناقص الغلة )ومتى يبدأ مفعوله(.

 :01حل التمرين 

هو عملية تحويل المدخلات الى مخرجات أي تحويل عوامل الإنتاج التي  الإنتاج: -1

 تشتري من قبل المؤسسة الى منتجات تقوم المؤسسة ببيعها.

يقصد بها: العوامل التي  عناصر الإنتاج / الموارد الإنتاجية / المدخلات: -2

في: تستخدم في العملية الإنتاجية وتقسم عناصر الإنتاج الى أربعة عناصر تتمثل 

 Oوالتنظيم  K، رأس المالL، العمل Tالأرض 

يمكن اعتبارها على أنها العلاقة التقنية بين المدخلات )عناصر  دالة الإنتاج: -3

 PT=Q=f(L , K,T ,O)الإنتاج( والمخرجات )النتائج(. وتكتب كما يلي: 

 يصف لنا تطور الإنتاج بدلالة عنصر الإنتاج المتغير PT النتاج الكلي: -4

تصف لنا نسبة تغير الإنتاج الى تغير كمية عنصر   MPLالحدية: الإنتاجية -5

الإنتاج المتغير. وتعبر الإنتاجية الحدية عن مساهمة الوحدة الأخيرة من عنصر 

 الإنتاج المتغير في الإنتاج الكلي.

إذا كانت دالة الإنتاج مستمرة وكان عنصر الإنتاج المتغير هو العمل فإن  -

𝑀𝑃𝐿 =
𝛿𝑃𝑇

𝛿𝐿
 

𝑀𝑃𝐿أما إذا كانت  دالة الإنتاج متقطعة فإن  - =
∆𝑃𝑇

∆𝐿
 

 وما ينطبق على العمل يتطبق على باقي عوامل الإنتاج. 
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تصف لنا المساهمة المتوسطة في الإنتاج من طرف  APL الإنتاجية المتوسطة: -6

هو العمل، فإن الإنتاجية  عنصر الإنتاج المتغير، فغذا كان عنصر الإنتاج المتغير

𝐴𝑃𝐿ة للعمل تساوي الى: المتوسط =
𝑃𝑇

𝐿
 

 وما ينطبق على العمل يتطبق على باقي عوامل الإنتاج.

المدى القصير للإنتاج، وهي المرحلة التي يكون فيها  المدى القصير والمدى الطويل: -7

على الأقل عنصر إنتاجي واحد ثابتا، أي أن الكمية المستخدمة من هذا العنصر 

صان. أما المدى الطويل فهي المرحلة التي نكون جميع غير قابلة للزيادة أو النق

 عناصر الإنتاج المستخدمة قابلة للتغير.

عبارة عن توليفات راس المال  منحنى الناتج المتساوي / منحنى تساوي الإنتاج: -8

 العمل المستخدمة في العملية الإنتاجية والتي تعطي نفس مستوى الإنتاج. –

و المنحنى )أو الخط( الذي يوضح مختلف وه منحنى التكاليف المتساوية: -9

التوليفات من راس المال والعمل، والتي يمكن للشركة استخدامها في حدود تكلفة 

𝐶𝑇إجمالية ثابتة )تعطي نفس التكلفة الكلية( والتي تحقق المعادلة التالية:  =

𝐿. 𝑃𝐿 + 𝐾. 𝑃𝐾 

تعبر عن حساسية الإنتاج للتغير في أحد عناصر الإنتاج، وهي  مرونة الإنتاج: -10

عبارة عن التغير النسبي في الإنتاج مقسوما على التغيير النسبي في عامل الإنتاج 

 المتغير.

هو المنحنى أو الخط الذي يربط نقاط التماس لمنحنيات الناتج  مسار التوسع: -11

ات أسعار عناصر الإنتاج(، المتساوي مع خطوط التكاليف المتساوية )بشرط ثب

 وهو بهذا التعريف يشمل على كافة التوليفات المثلى الممكنة.

تعبر عن مقدار التغير في الإنتاج نتيجة التغير في  غلة الحجم )المردود السلمي(: -12

 عناصر الإنتاج.



 الفصل السادس  : تحليل سلوك المنتج ) التكاليف(

195 
 

عندما نرفع كمية أحد عناصر  قانون تناقص الغلة )ومتى يبدأ مفعولها(: -13

الإنتاجية مع تثبيت العناصر الأخرى، فإنه يوجد نقطة يصبح  الإنتاج في العملية

بعدها الإنتاج يتزايد بمعدل متناقص، ويبدأ مفعوله عندما يزداد الإنتاج الكلي 

 بمعدلات متناقصة.

 :02التمرين 

ليكن لدينا الجدول التالي الذي يبين مستوى الإنتاج المقابل لمستوى العمالة 

 المناسب:

L 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 

PTL 0 10 24 39 52 62 66 66 64 60 

 ماذا تقرا من الجدول؟ (1

أوجد الإنتاجية الحدية للعمل، الإنتاجية المتوسطة، وأرسمهم مع الإنتاجية  (2

 الكلية، ماذا تستنتج؟

 :02حل التمرين 

نلاحظ من الجدول أن الإنتاج مرتبط بعنصر العمل فقط ،  مما يدل على أننا في  (1

 وباقي عناصر الإنتاج ثابتة.الفترة القصيرة 

 حساب الإنتاجية الحدية للعمل، الإنتاجية المتوسطة (2

L 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 

PTL 0 10 24 39 52 62 66 66 64 60 

APL - 10 12 13 13 12.4 11 9.43 8 6.67 

PmL - 10 14 15 13 10 4 0 -2 -4 
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 الاستنتاج: 

 في البداية ثم بمعدل متناقص. منحنى الإنتاج الكل يتزايد بمعدل متزايد -

 .L=7يبلغ الإنتاج الكلي أعظم قيمة عندما تنعدم الإنتاجية الحدية.أي عند قيمة  -

تتقاطع الإنتاجية الحدية مع الإنتاجية المتوسطة عند أعلى قيمة الإنتاجية  -

 . L= 4المتوسطة، عند قيمة 

 :03التمرين 

لكل مستوى من العمالة في المدى ليكن الجدول التالي الذي يبين مستوى الإنتاج 

 القصير:

L 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 

PTL 0 38 88 144 200 250 288 308 308 270 

 أوجد الإنتاجية الحدية للعمل والإنتاجية المتوسطة؟ (1

 مثل الإنتاجية الكلية والإنتاجية الحدية والانتاجية المتوسطة في معلم واحد؟ (2

 المثلى للإنتاج؟حدد مناطق الإنتاج، والمنقطة  (3
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 :03حل التمرين 

 حساب الإنتاجية الحدية للعمل و الإنتاجية المتوسطة (1

L 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 

PTL 0 38 88 144 200 250 288 308 308 270 

PML - 38 44 48 50 50 48 44 38.50 30 

PmL - 38 50 56 56 50 38 20 0 38- 

 التمثيل البياني: (2

 
 المنطقة المثلى للإنتاجمناطق الإنتاج و  (3

 المنطقة الاولى المنطقة الثانية المنطقة الثالثة

𝑀𝑃𝐿 = 0 → ∞ 
𝑀𝑃𝐿 = 𝐴𝑃𝐿 → 𝑀𝑃𝐿 = 0 

→ 𝑀𝐴𝑥𝑄 

0 → 𝑀𝑃𝐿 = 𝐴𝑃𝐿 

→ 𝑀𝑎𝑥𝑀𝑃𝐿 

L = 8 → L=9 L = 5 → L= 8 L = 0 → L=5 

 المنطقة الثانية هي المنطقة الأمثل للإنتاج.

 :04لتمرين ا

بمساحة محدودة و  Tيتطلب استخدام عنصر الأرض  Qمن أجل زراعة الحبوب  

و التي تتفاوت إستخداماتها  Lهكتارات ، بالإضافة الى عنصر اليد العاملة  5المقدرة بـ

حسب الحاجة ، و بالتالي يمكن توضيح التغير في الإنتاج الكلي المقابل للتغير في عنصر 

 لتالي :اليد العاملة من خلال الجدول ا
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T 5 5 5 5 5 5 5 5 5 

L 0 1 2 3 4 5 6 7 8 

Q 0 3 8 12 15 17 17 16 13 

 أوجد الإنتاج المتوسط والحدي لعامل العمل؟ (1

أرسم منحنى الإنتاج الكلي والمتوسط والحدي على معلم واحد واشرح هذه  (2

 المنحنيات؟

 ما الذي ينص عليه قانون الناقص الغلة ومن أين يبدأ مفعوله؟ (3

 معنى وجود إنتاج حدي موجب، سالب ومعدوم؟ما  (4

 حدد مراحل الإنتاج الثلاث؟ (5

 : 04التمرين حل 

إيجاد الإنتاج الحدي والمتوسط للعمل: يوضح الجدول الموالي مختلف  (1

 مؤشرات انتاج الحبوب.

T 5 5 5 5 5 5 5 5 5 

L 0 1 2 3 4 5 6 7 8 

Q 0 3 8 12 15 17 17 16 13 

APL 0 3 4 4 3.75 3.4 2.83 2.28 1.62 

MPL - 3 5 4 3 2 0 -1 -3 
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سم المنحنيات: بتمثيل البيانات المبنية في الجدول أعلاه نحصل على ر  (2

 الاشكال التالي:

 
من خلال الشكلين السابقين لمنحنيات النواتج، نلاحظ تغير تعليق على الشكل: 

الإنتاجية الأخرى وبالتالي يمكن التمييز الغلة بزيادة عامل إنتاج واحد وتثبيت باقي العوامل 

 بين الوضعيات الآتية.

نلاحظ أن منحنى الإنتاج الكلي بتزايد إلى  أن يصل إلى حده الأقص ى عندما تكون قيمة  -

عمال  ، حيث يزداد بمعدلات متزايدة عندما يكون الإنتاج الحدي  6اليد العاملة 

، ثم يزداد بمعدلات متناقصة عندما يكون الإنتاج  L= 2الى   L= 0متزايد وهـذا من  

، ثم يتميز بالثبات عندما يكون عدد  L= 6الى  L= 2الحدي متناقص  ، وهـذا من  

 ،9، ثم يبدأ بالتناقص من القيمة القصوى له إلى أن  يبلغ عدد العمال6و 5العمال 

إلى أن يصل إلى حده نلاحظ أيضا أن منحنى الإنتاج الحدي يتزايد بزيادة عدد العمال  -

ثم يبدأ بالتناقص إلى أن ينعدم عندما يكون  2الأقص ى عندما يكون عدد العمال 
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 7و 6الإنتاج الكلي في حده الأقص ى ثم يصبح سالب وهذا راجع إلى أن زيادة العامل 

 أدى إلى انخفاض الإنتاج بوحدة واحدة، ثم بثلاثة وحدات. 8ثم الى 

وسط يتزايد كذلك بزيادة العمال، حيث يصل الى حده نلاحظ أن منحنى الإنتاج المت -

وفي هذه  4وقيمته عند هذه النقطة تكون تساوي  3الأقص ى عندما يكون عدد العمال 

النقطة نلاحظ أن منحنى الإنتاج الحدي يقطع منحنى الإنتاج المتوسط في حده 

د العمال الأقص ى، ثم يأخذ في التناقص بعد ذلك بزيادة عدد العمال وكلما كان عد

 كبير كلما كان منحنى الإنتاج المتوسط يقارب محور الفواصل.

ينص هذا القانون على أن الإنتاج الكلي يتغير بزيادة وحدات  قانون تناقص الغلة: (3

العمل ونجد هذا القانون في الأجل القصير عندما يكون الإنتاج الكلي بدلالة عنصر 

العمل فقط، فتغير الإنتاج الكلي يترجم في البداية بالزيادة بمعدلات متزايدة كلما 

لات متناقصة ليحافظ بعدها أضفنا وحدة واحدة من عنصر العمل، ثم يزداد بمعد

، ثم يبدأ بالتناقص من القيمة القصوى له إلى 6و 5بالثبات عندما يكون عدد العمال 

 حسب هذه الحالة. 8أن يبلغ عدد العمال 

يبدأ مفعول قانون تناقص الغلة من نقطة إنعطاف دالة الإنتاج الكلي، أي عندما    

، أي MAX MPLطة العظمى للإنتاج الحدي يبدأ الإنتاج الحدي بالتناقص، وهي عند النق

)رياضيا تحسب من المشتقة الثانية للإنتاج الكلي أو المشتقة  L= 2أن المفعول يبدأ عندما 

 الأولى للإنتاج الحدي(.

 معنى وجود انتاج حدي موجب، سالب، معدوم: (4

أي  MPL      <0نتاج حدي الا  -
∆𝑄

∆𝐿
> يعني أن التغير في الإنتاج الكلي يكون ،    0

أي أننا كلما أضفنا وحدة إضافية من عنصر العمل كلما زاد الإنتاج   𝑄∆ < 0موجب 

 الكلي.
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𝑄∆<  0أي  PmL      <0 انتاج حدي سالب -
∆𝐿

يعني أن التغير في الإنتاج الكلي يكون  

نفس  8تسبب في انخفاض الإنتاج بوحدة واحدة و 6أي ان العامل  𝑄∆<  0سالب 

 الش يء.

0أي  PmL0 -  انتاج حدي معدوم  - =
∆𝑄

∆𝐿
يعني أن التغير في الإنتاج الكلي يكوم  

 .6و 5أي الإنتاج الكلي يكون ثابت عند العاملين  𝑄 0∆معدوم = 

 مراحل الإنتاج:( 5

تسمى مرحلة النمو تبدأ من الإنتاج الكلي مساويا للصفر إلى الحد الاعظمي * 

   L=0، وحسب الحالة المدروسة تتمثل من MaxAPLإلى  PT = 0للإنتاج المتوسط   

 . L=3إلى 

تسمى مرحلة الإنتاج تبدأ من الحد الاقص ى للإنتاج المتوسط الى الحد الأقص ى * 

  . L=6لى إ L=3محصورة ما بين  تكون  والتي ،PTMaxإلى  MaxAPLللإنتاج الكلي 

تسمى مرحلة الخسارة تبدأ من الحد الأقص ى للإنتاج الكلي إلى أن تدخل المؤسسة * 

وتكون من  PT=0لى، إ MaxPTفي مرحلة الخسارة أي الإنتاج الكلي مساويا للصفر

L = 6 إلى.L=8 

 : 05التمرين 

 لدينا دالة الإنتاج التالية: لتكن 

𝜑 = 𝐾
1
4. 𝐿

3
4 

 ؟Kو  Lحدد الإنتاجية الحدية العينة لعنصري الإنتاج  (1

، و كان لدى PL = 2  PK= 1إذا كان سعري عنصري الإنتاج هما على التوالي:   (2

وحدة نقدية، ما هي الكميات التي سيستعملها من  200المنتج ميزانية تساوي 

 عناصر  لضمان الإنتاج الأعظم؟
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وحدتين نقدتين، أحسب الإنتاج الأعظم في  إذا إرتفع سعر رأس المال الى مستوى  (3

 هذه الحالة؟

 :  05التمرينحل 

 Kو  L   تحديد الإنتاجية الحدية العينة لعنصري الإنتاج (1

𝜑 = 𝐾
1
4 ∙ 𝐿

3
4 

⇒ 𝑀𝑃𝐿 =  
𝛿𝜑

𝛿𝐿
=
3

4
∙ 𝐾

1
4 ∙  𝐿

3
4
−1 =

3

4
𝐾
1
4 ∙ 𝐿−

1
4 

⇒ 𝑀𝑃𝑘 =
𝛿𝜑

𝛿𝐿
=
1

4
∙ 𝐾−

1
4
−1 ∙ 𝐿

3
4 

⟹𝑀𝑃𝑘 =  
1

4
𝐿
3
4 ∙ 𝐾−

3
4 

  : التي تضمن الإنتاج الاعظم Kو  Lالكميات المستعملة من  (2

PL = 2 

PK= 1 

B = 200 

𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
=
𝑃𝐿

𝑃𝐾
⇒

3
4 ∙ 𝐾

1
4 ∙ 𝐿−

1
4

1
4 ∙ 𝐾

−
3
4. 𝐿

3
4 
=
2

1
 

3
4 ∙  𝐾

1
4 ∙  𝐿−

1
4

 𝐾−
3
4 ∙  𝐿

3
4 

= 2 ∙
1

4
⇒
3

4
∙ 𝐾

1
4 ∙ 𝐿−

1
4. 𝐾

3
4. 𝐿−

3
4 = 

1

2
 

⇒
3

4
 ∙ 𝐾

1
4
+
3
4 ∙  𝐿−

1
4
−
3
4 = 

1

2
⇒
3

4
∙ 𝐾1 ∙ 𝐿−1 = 

1

2
 

⇒
𝐾

𝐿
∙
3

4
=
1

2
⇒ 𝐿 =

2

3
𝐿 

B = K +2L 

⇒ 200 = 𝐾 + 2𝐿 

⇒ 200 =
2

3
 𝐿 + 2𝐿 
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⇒ 200 =  
2𝐿 + 6𝐿

3
=
8𝐿

3
 

⇒ 𝐿 = 
200 ∙ 3

8
⇒ 𝐿 = 75 ⇒ 𝐾 =

2 ∙ 75

3
= 50 

⇒ 𝐾 = 50 

𝜑 = 50
1
4 ∙  75

3
4 

𝜑 = 2.7 − 25.49 = 68.82 

 حساب الإنتاج الأعظم: (3

PK= 3  

PL = 2 

𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
= 

3
4  ∙ 𝐾

1
4 ∙ 𝐿−

1
4 

1
4.  𝐾

−
3
4 ∙ 𝐿

3
4

=
2

3
⇒ 𝐾

1
4 ∙ 𝐿−

1
4 ∙ 𝐾

3
4 ∙  𝐿−

3
4 =

2 ∙
1
4

3 ∙
3
4

 

⇒ 𝐾1 ∙ 𝐿−1 =

1
2
9
4

=
2

9
 

⇒
𝐾

𝐿
=
2

9
 

𝐵 = 𝐾 + 2𝐿 ⇒ 200 = 𝐾 + 2𝐿 

⇒ 200 = 3 ∙
2

9
𝐿 + 2 ∙ 𝐿 ⇒ 200 =

2

3
∙ 𝐿 + 2 ∙ 𝐿 

⇒ 200 =  
2 + 6

3
𝐿 ⇒ 𝐿 =

200 ∙ 3

2 + 6
⇒ 𝐿 = 75 

𝐾 =
2

9
∙ 75 ⇒ 𝐾 = 16.66 

𝜑 = (16.66)
1
4 ∙ (75)

3
4 

𝜑 = 2.02 + 25.50 = 27.50 

 : 06التمرين 

𝜑 :  لدينا دالة الإنتاج = 𝐾 ∙ 𝐿 
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وحدة  20،وكان سعر العمل هو  وحدات نقدية  10إذا كان سعر رأس المال هو  (1

.أحسب الإنتاج الأعظم الذي 200نقدية وكان المنتج يتمتع بميزانية قدرها 

 سيحققه هذا المنتج؟

وحدة نقدية، ما هو مستوى الإنتاج الذي  20إذا إرتفع سعر رأس المال إلى  (2

 سيحققه المنتج في هذه الحالة؟

هي  إذا لم يرض ى المنتج بهذا الحل  وأراد أن يتراجع عن مستوى إنتاجه الأصلي، ما (3

الكلفة اللازم تحملها من أجل تحقيق هذا الهدف، هل يبقى المنتج في نفس نقطة 

 التوازن؟

أحسب المعدل الحدي للإحلال التقني بين نقطتين التوازن التي تمكنان من  (4

 المستوى الأصلي للإنتاج؟

وحدة نقدية  20و 10لنفترض أن سعر رأس المال والعمل هما دائما على التوالي  (5

وحدة نقدية، حدد مسار  600ثم إلى  400إلى  200ج يزيد من ميزانيته من وأن المنت

 توسع المؤسسة؟

 :  06الحل التمرين 

 حساب الإنتاج الأعظم (1
𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
=
𝑃𝐿

𝑃𝐾
⇒
𝐾

𝐿
=
20

10
= 2 

⇒ 𝐾 = 2𝐿 

𝐵 = 𝑘𝑃𝑘 + 𝐿𝑃𝐿 

⇒ 200 = 10𝐾 + 20𝐿 

⇒ {
𝐾 = 2𝐿

200 = 10𝐾 + 20𝐿
 

⇒ 200 = 20𝑘 + 20𝐿 

⇒ 200 = 40𝐿 ⇒ 𝐿 =
200

4
⇒ 𝐿 = 5 

𝑘 = 2 ∙ 𝐿 ⇒   𝑘 = 2 ∙ 5 = 10 
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 مستوى الإنتاج التي سيحققها المنتج (2

PK= 20   ,  PL = 20              {
𝐾 = 𝐿

200 =  20 𝐾 + 20𝐿
            

⇒ 200 = 20𝑘 + 20𝐾 

⇒ 200 = 40 𝐾 ⇒ {
𝐾 = 5
𝐿 = 5

 

𝜑 = 5 × 5 = 25 

 إيجاد الكلفة: (3

𝜑 = 𝐾 ∙ 𝐿 

𝜑 = 5 ∙ 10 = 50 ⇒ 𝜑 = 50 

{
𝜑 = 50

𝐵 = 10𝐾 + 20𝐿
 

وحدة تحت قيد الأسعار الجديدة  50اوي تسرياضيا يجب عليه أن يحقق كمية 

وحدة نقدية لكل من العمل ورأس المال، يحصل هذا يتقاطع  20لعناصر الإنتاج وهي 

𝜑منحنى الإنتاج  =  مع خط التكاليف موازي لخط التكاليف.  50

 

{
200 = 20𝐾 + 20𝐿

50 = 𝐾 ∙ 𝐿
𝐾 = 𝐿

⇒ 𝐾 = 𝐿 = √50 ≃ 7 

(حساب المعدل الحدي للاحلال التقني بين نقطتي التوازن التي تمكنان من 4

     :   المستوى الأصلي للإنتاج 

PK= 10                

PL =20 

B =400 = 20 L + 10 K 

𝑀𝑅𝑆𝑇 =  
𝑀𝑃𝐾

𝑀𝑃𝐿
= 
𝑃𝐾

𝑃𝐿
 

𝐿

𝐾
=
10

20
⇒ 𝐿 =  

1

2
𝐾 

 (تحديد مسار توسيع المؤسسة : 5
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𝐿 =  
1

2
𝐾 

 هي معادلة المسار التوسع للمؤسسة.وهذه المعادلة 

 :07التمرين 

 لتكن لدينا دالة الإنتاج التالية:

𝒻(𝐾. 𝐿) = 3𝐾𝐿2 −𝐾𝐿3  

 ؟K=10ما هي كمية العمل التي تضمن أقص ى انتاج كلي كان  (1

 يزداد الإنتاج بمعدل متناقض؟ مستوى عمالة  إنطلاقا من (2

 ت؟ثلا حدد مناطق الإنتاج ال (3

 ؟PK= 2 ,PL =1 حدد المسار الأمثل للتوسع إذا كانت أسعر عناصر الإنتاج  (4

                              

 :07حل التمرين

 إذا كانت دالة الإنتاج يتم التعبير عندما كالاتي:

𝒻(𝐾. 𝐿) = 3𝐾𝐿2 −𝐾𝐿3  

 فإن:

تعويض مقدار عنصر ب   K=10كمية التي تضمن أقص ى انتاج كلي إذا كان  (1

 في دالة الإنتاج نتحصل على الدالة التالية:المال 

𝒻(𝐿) = 30𝐿2 − 10𝐿3 

وبالتالي فإن أقص ى انتاج كلي يمكن تحقيقه من خلال استخدام مستوى عنصر 

 العمل، والذي يتم تقديره بالاعتماد على عدمية المشتقة الأولى .

𝛿𝒻(10, 𝐿)

𝛿𝐿
= 0 ⇒ 60𝐿 − 30𝐿2 = 0 ↔ 𝐿(60 − 30𝐿) = 0 

 ⇔ 𝐿 = 0𝑉𝐿 = 2 
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والتي نعتمدها،  L=  2القيمة الأولى مرفوضة كونها سالبة، أما القيمة الثانية 

 نتاج والمقدر بـ:إوبالتالي تحقق لنا أقص ى 

𝑃𝑇 = 30(2)2 − 10 (2)3 ⇒ 𝑃𝑇 = 200 

تحديد مستوى العمالة التي تبدأ بإزدياد الإنتاج لمعدل متناقص: يزداد  (2

ي الأقص ى أي الإنتاج بمعدل متناقص عند ما تكون الإنتاجية الحدية ف

 من نقطة الانعطاف.

𝛿𝒻2(10𝐿)

𝛿𝐿2
= 0 ⇒ 60 − 60𝐿 = 0 ⇒ 𝐿 = 1 

 يد مناطق الإنتاج الثلاث: تتمثل مناطق الإنتاج فيما يلي: تحد (3

و بالتالي  فإن   APLب  MPLلى نقطة تقاطع منحنى إ: من الصفر المنطقة الأولى

 مستوى العمالة الذي يحقق أقص ى مستوى من الإنتاج متوسط يتمثل في:

{𝑀𝑃𝐿 = 60𝐿 − 30𝐿
2

𝐴𝑃𝐿 = 30𝐿 − 10𝐿2
⇒ 𝑀𝑃𝐿 = 𝐴𝑃𝐿 ⇔ 60𝐿 − 30𝐿2 = 30𝐿 − 10𝐿2  

⇒ {
𝐿 = 0

𝐿 =
3

2

 

3  :ومنه فإن مجال مستوى اليد العاملة يكون من 

2
← 0 

إلى الحد الأقص ى  APLمع  MPL: من نقطة تقاطع منحنى الثانية ②المنطقة 

 .②الى  1.5الإنتاج الكلي بمعنى أن مجال مستوى اليد العاملة يكون من 

الحد الأقص ى الإنتاج إلى ما لا نهاية، أي من عاملين إلى الحد  :③المنطقة 

 الأقص ى للعمالة المتوفرة والمؤهلة للإنتاج.

 إذا كانت أسعار عناصر الإنتاج. تحديد المسار الأمثل للتوسع: (4

𝑃𝐿 = 1   𝑃𝐾 = 2 

 بإشتقاق المسار الأمثل للتوسع من الشروط الأولى لتعظيم الإنتاج نتحصل على:

𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
=
𝑃𝐿

𝑃𝐾
⇒
6𝐾𝐿 − 3𝐾𝐿2

3𝐿2 − 𝐿3
=
1

2
⇒
𝐾𝐿(6 − 3𝐿)

𝐿 (3𝐿 − 𝐿2)
=
1

2
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⇒ 𝑘 =
3𝐿 − 𝐿2

2(6 − 3𝐿)
 

 :  08التمرين 

 لدينا دوال الإنتاج التالية:

𝑄 = 𝐾2𝐿 

𝑄 = 𝐾 + 2𝐿 

𝑄 = 𝐾𝐿 + 𝐾 + 𝐿 

𝑄 = 2𝐾(𝐿 − 1) 

𝑄 = (𝐾 + 𝐿)𝐾2 − 𝐿2  

𝑄 = 𝐾
1
3(𝐿 − 1)

1
2 

 بين أن الدوال المتجانسة (1

 :  08حل التمرين 

𝑄 = 𝐾2𝐿 

𝑄∗  = 𝑓(𝑡𝐾, 𝑡𝐿) = (𝑡𝐾)2𝑡𝐿 =  𝑡2 𝑘2𝑡𝐿 =  𝑡3(𝑘2𝐿) ⇒ 𝑄∗ = 𝑡3𝑄 

 إذن الدالة متجانسة من الدرجة الثالثة

𝑄 = 𝐾 + 2𝐿 

𝑄∗  = 𝑓(𝑡𝐾, 𝑡𝐿) = (𝑡𝐾) + 2(𝑡𝐿) = 𝑡(𝐾 + 2𝐿) ⇒  𝑄∗  = 𝑡𝑄 

 متجانسة من الدرجة الأولىإذن الدالة 

𝑄 = 𝐾𝐿 + 𝐾 + 𝐿 

𝑄∗  = 𝑡𝐾𝑡𝐿 + 𝑡2𝐾𝐿 + 𝑡𝐾 + 𝑡𝐿 = 𝑡(𝑡𝐾𝐿 + 𝐾 + 𝐿) 

 إذن الدالة غير متجانسة

 𝑄 = 2𝐾(𝐿 − 1) 

𝑄∗  = 2𝑡𝐾(𝑡𝐿 − 1) = 𝑡22𝐾𝐿 − 𝑡2𝐾 = 𝑡(𝑡2𝐾𝐿 − 2𝐾) 

 إذن الدالة غير متجانسة

𝑄 = (𝐾 + 𝐿)𝐾2 − 𝐿2  

𝑄∗  = (𝑡𝐾 + 𝑡𝐿)(𝑡𝐾)2 − (𝑡𝐿)2 = (𝑡𝐾 + 𝑡𝐿)𝑡2𝐾2 − 𝑡2 𝐿2  

    𝑄∗ = 𝑡3 𝐾2 + 𝑡3 𝐿𝐾2 − 𝑡2 𝐿2  

 إذن الدالة غير متجانسة



 الفصل السادس  : تحليل سلوك المنتج ) التكاليف(

209 
 

𝑄 = 𝐾
1
3(𝐿 − 1)

1
2 

𝑄∗  = (𝑡𝐾)
1
3 (𝑡𝑙 − 1)

1
2 

 إذن الدالة غير متجانسة

  :  09التمرين

 لتكن لدينا دالة الإنتاج في المدى القصير كالتالي:

𝑄 =  −𝐿3 + 4 𝐿2  

والإنتاج ما هو مقدار العمل الذي يتلقى عنده منحنيات الإنتاج الحدي  (1

 المتوسط.

 انطلاقا من أي قيمة من العمل يزداد الإنتاج بمعدل متناقص. (2

 .ما هو مقدار العمل الذي يحقق أعظم انتاج ممكن (3

 حدد مناطق الإنتاج. (4

 : 09حل التمرين 

 : مقدار العمل الذي يتلقى عنده منحنيات الإنتاج الحدي والإنتاج المتوسط (1

𝑀𝑃𝐿 =  
𝑆𝜑

𝑆𝐿
=  −3 𝐿2 + 8𝐿 

𝑀𝑃𝐿 =  
𝜑

𝐿
= −𝐿2 + 4𝐿 

𝑀𝑃𝐿 = 𝐴𝑃𝐿 ⇒ −3 𝐿2 + 8𝐿 = − 𝐿2 + 4𝐿 ⇒ −3 𝐿2 + 8𝐿 + 𝐿2 − 4𝐿 = 0 

⇒ −2𝐿2 + 4𝐿 = 0 ⇒ −2𝐿 (𝐿 − 2) = 0 ⇒ 𝐿 = 0𝑉𝐿 = 2 

 : القيمة التي يزداد انطلاقا منها الإنتاج الكلي بمعدل متناقص (2

 يتزايد الإنتاج الكلي بمعدل متناقص انطلاقا من أقص ى قيمة للإنتاج الحدي

𝑀𝑎𝑥 𝑀𝑃𝐿 ⇒
𝛿𝑀𝑃𝐿

𝛿𝐿
= 0 ⇒ −6𝐿 + 8 = 0 ⇒ 6𝐿 = 8 → 𝐿 =

8

6
=
4

3
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  : مقدار العمل الذي يحقق أعظم إنتاج (3

𝑀𝑎𝑥:𝑄 =  
𝛿𝑄

𝛿𝐿
= 0 ⇒ 𝑀𝑃𝐿 = 0 ⇒ −3𝐿2 + 8𝐿 = 0 ⇒ 𝐿(−3𝐿 + 8) = 0 

𝐿 = 0𝑉𝐿 =
8

3
 

 مناطق الإنتاج: (4

I. 0 ⇒ 𝑀𝑃𝐿 = 𝐴𝑃𝐿 ⇒ 𝐿 = 0 → 𝐿 = 2 

II. 𝑀𝑃𝐿 = 𝐴𝑃𝐿 ⇒ 𝑀𝑃𝐿 = 0 → 𝐿 = 2 → 𝐿 =
8

3
 

III. 𝑀𝑃𝐿 = 0 ⇋↦ ∞ ⇒ 𝐿 =
8

3
→ ∞ 

 :10التمرين

 إذا كانت دالة الإنتاج لمؤسسة ما على الشكل التالي:

𝑄 = 𝐿2 − 𝐾𝐿 + 2𝐾2  

 أوجد دوال الطلب على عناصر الإنتاج  (1

 : 10حل التمرين 

ستخرج دوال الطلب على عناصر الإنتاج من الشروط الأولى لتعظيم الربح، نكتب أولا ن

 المشتقات الجزئية بالنسبة لهذه العناصر:دالة الربح بدلالة عناصر الإنتاج ثم يتسحب 

𝜋 = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇 = 𝑃𝑥 ∙ 𝑄 − (𝑃𝐿 ∙ 𝐿 + 𝑃𝐾 ∙ 𝐾) 

 

𝜋 = 𝑃𝑥 ∙ ( 𝐿
2 −𝐾𝐿 + 2𝐾2) − 𝑃𝐿 ∙ 𝐿 − 𝑃𝐾 ∙ 𝐾  

{

𝛿𝜋

𝛿𝐿
= 2𝑃𝑥𝐿 − 𝑃𝑥𝐾 − 𝑃𝐿 = 0  → ①

𝛿𝜋

𝛿𝐾
=  −𝑃𝑥𝐿 + 4𝑃𝑥𝐾 − 𝑃𝐾 = 0 →②

 

 نستخرج: ①من 

2𝐿𝑃𝑥 − 𝑃𝑥𝐾 − 𝑃𝐿 = 0  ⇒ 𝐾 =  
−𝑃𝐿 + 2𝐿𝑃𝑥

𝑃𝑥
 

𝑘 =  
2𝑃𝑥𝐿 − 𝑃𝐿

𝑃𝑥
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 تحصل على: ②بالتعويض أي المعادلة 

-𝐿𝑃𝑥 + 4𝐾𝑃𝑥 − 𝑃𝐾 = 0 ⇒ −𝐿𝑃𝑥 + 4 (
2𝐿𝑃𝑥−𝑃𝐿 

𝑃𝑋
) − 𝑃𝐾 = 0 

⇒ −𝐿𝑃𝑥 + 8𝐿 −
4𝑃𝐿 
𝑃𝑥

− 𝑃𝐾 = 0 → 

 

..................................................................... 

 :  10لتمرين ا

 الشكل التالي:إذا كانت دالة الإنتاج لمؤسسة ما على 

𝑄 = 3𝐾 + 5𝐿 + 6𝐾𝐿 

 ؟   ، حدد المسار الأمثل لتطور المؤسسة3و  5على التوالي   𝑃𝐿و   𝑃𝐾إذا كان  (1

بماذا تنصح صاحب هذه المؤسسة إذا كان مستوى الطلب الموجه اليها يساوي  (2

 ؟100

قارن السعر النسبي للعمل مع ميل منحنى تساوي الإنتاج عند نقطة التوازن  (3

 السابقة وفسر معناه؟ 

 أوجه دوال الطلب على عناصر الإنتاج. (4

 : 10حل التمرين 

 المسار الأمثل لتطور المؤسسة: (1

𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
=
𝑃𝐿

𝑃𝐾
⇒
6𝐾 + 5

6𝐿 + 3
=
3

5
⇒ 30𝐾 = 18𝐿 + 9 − 25 

⇒
18𝐿 − 16

30
⇒ 𝐾 +

3

5
𝐿 −

8

15
 

ليها يساوي إحب هذه المؤسسة إذا كان مستوى الطلب الموجه بماذا أنصح صا (2

فأنني أنصح صاحب  100إذا كان الطلب الموجب للمؤسسة يساوي  100
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المؤسسة أن ينتج بالزوج الذي يكلف أقل هو الزوج الذي يحقق انتاج قدره 

 وفي نفس الوقت ينتمي إلى منحنى المسار الأمثل. 100

{
3𝐾 + 5𝐿 + 6𝐾𝐿 = 100

𝐾 =
3

5
𝐿 −

8

15

⇒ {
3(
3

5
𝐿 −

8

15
) + 5𝐿 + 6 (

3

5
𝐿 −

8

15
) 𝐿 = 10

𝐾 =
3

5
𝐿 −

8

15

 

 

⇒ {

9

5
𝐿 −

8

15
+ 5𝐿 +

18

5
𝐿2 −

48

15
𝐿 = 100

𝐾 =
3

5
𝐿 −

8

15

 

 

⇒ {

9

5
𝐿 −

8

15
+ 5𝐿 +

18

5
𝐿2 −

48

15
𝐿 = 100

𝐾 =
3

5
𝐿 −

8

15

 

 :11التمرين

𝑸إذا كانت دالة الإنتاج لمؤسسة ما على الشكل التالي: = 𝟑𝑲𝑳  

، ما هي أدنى تكلفة عند مستوى انتاج 4و 2على التوالي   𝑃𝐿و   𝑃𝐾إذا كانت  (1

 ؟  500يساوي 

 عند نقطة التوازن  ، و فسر معناه  MRSأوجد المعدل الحدي للإحلال التقني  (2

 : 11حل التمرين 

 500نتاج يساوي إأدنى تكلفة عند مستوى  (1

{
𝑀𝑖𝑛: 𝐶 = 𝐿𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾
𝑆 𝐶: 500 = 3𝐾𝐿⁄

 

𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
=
𝑃𝐿
𝑃𝐾
⇒
3𝐾

3𝐿
=
4

2
⇒
𝐾

𝐿
= 2 ⇒ 𝐾 = 2𝐿 

 بالتعويض القيد:

500 = 3(2𝐿) ∙ 𝐿 ⇒ 500 = 6𝐿2 ⇒ 𝐿 = 9.13, 𝐾 = 18.26 
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𝐶 = 4 ∙ 9.13 + 2 ∙ 18.26 = 73.04 

 عند نقطة التوازن MRSإيجاد المعدل لحدي للإحلال التقني  (2

𝑀𝑅𝑆 =
𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
=
𝐾

𝐿
=
18.26

9.13
= 2 

 مستعد أن يتخلى على وحدتين من رأس المال مقابل الحصول على : المنتجالتفسير

 وحدة إضافة من العمل مع البقاء في نفس مستوى الإنتاج.

 :12التمرين

𝑄                               لدينا دالة الإنتاج التالية: = 4𝐾
3

4. 𝐿
4

4 

𝑷𝑳 إذا كان سعري عنصري الإنتاج على التوالي هما (1 = 𝟏    ،  𝑃𝐾 = وكان 3

وحدة، ما هي الكميات التي  400توازن المنتج يحدث عندما يكون الإنتاج 

 تكلفة اللازمة؟ال؟ وما Kورأس المال Lيستعملها المنتج من عنصري الإنتاج العمل 

 برهن أن هذه الدوال متجانسة؟ (2

إذا تمن مضاعفة الكميات المستعملة من عنصري الإنتاج مع ثبات سعريهما،  (3

 الإنتاج الناجم عن هذه العملية، ثم أحسب التكلفة اللازمة؟أحسب حجم 

بإفتراض أن الكميات المستعملة من عنصري الإنتاج تتضاعف مرة أخرى في  (4

 نفس الظروف: أحسب حجم الإنتاج الجديد؟ وما هي التكلفة اللازمة؟

 انطلاقا مما سبق، هل يمكن تحديد مجال توسع المؤسسة؟ (5

 : 12حل  التمرين 

 وازن يكون دائما عندما تتحقق المعادلة:شرط الت (1

𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
=
𝑃𝐿

𝑃𝐾
→
4 ∙
1
4 𝐾

3
4 𝐿−

3
4

4 ∙
3
4𝐾

−
1
4𝐿
1
4

= 
1

3
⇒

𝐾
3
4𝐿−

3
4

3𝐾−
1
4𝐿
1
4 
=
1

3
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⇒ 𝐾
3
4 ∙ 𝐿−

3
4. 𝐾

1
4. 𝐿−

1
4 = 1 ⇒

𝐾

𝐿
= 1 ⇒ 𝐾 = 𝐿 

{𝑄 = 4 ∙ 𝐾
3
4𝐿

1
4      

𝐾 = 𝐿        
⇒ {400 = 4𝐿 ⇒ {

𝐿 = 100
𝐾 = 100

 

 وحدة.  400إن التوازن يحصل عند تحقيق انتاج يساوي 

𝐂𝐓 = 𝟑𝐊 + 𝐋 = 𝟒𝐊 = 𝟒𝐋 = 𝟒𝟎𝟎 
𝑸لنبرهن أن الدالة  (2 = 𝓯(𝑲, 𝑳)   متجانسة يجب أن نبرهن على العلاقة

 التالية: 

𝒻(𝑡𝑘, 𝑡𝑙) =  𝑡𝑘𝒻(𝐾, 𝐿) 

𝒻(𝑡𝑘, 𝑡𝑙) = 4(𝑡𝐾)
3
4(𝑡𝐾)

1
4 = 4𝑡

3
4 ∙ 𝑡

1
4 ∙ 𝐾

3
4 ∙   𝐿

1
4  

= 4 𝑡 𝐾
3
4 ∙  𝐿

1
4  

= 𝑡4 𝐾
3
4 ∙  𝐿

1
4 = 𝑡𝒻(𝐾, 𝐿) 

 متجاتسة من الدرجة الأولى𝛿 إذن الدالة 

 حساب حجم الإنتاج و التكلفة اللازمة :  (3

=1 L=3                                 P KP 

K=200                              L=200 

 : Q حساب  

𝐵 = 𝐿 𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾  

⇒ 𝐵 = 200 ∙ 1 + 200 ∙ 3 = 200 + 600 = 800 
، حساب حجم الإنتاج  إذا تمت مضاعفة عناصر الإنتاج مرة أخرى  (4

 :  الجديد و التكلفة اللازمة

Q=1600 , B=1600 

 تحديد مجال التوسع   (5
𝑀𝑃𝐿

𝑀𝑃𝐾
=
𝑃𝐿

𝑃𝐾
⇒ 𝐾 = 𝐿 
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 وتتحمل كلفة كلية تالية: X: منشأة تنتج منتوج13التمرين

𝐶𝑇 =
2

3
𝑄2 + 2𝜑 + 18 

 التكلفة المتوسطة والتكلفة الحدية؟أحسب  (1

 𝜑ون.كم يجب انتاج من المنتوج 30ب   𝜑إذا كانت لمؤسسة سوق المنتوج  (2

 تستطيع المؤسسة تعظيم ربحها ما هو حجم الربح المحقق؟.

 عندي أي سعر المؤسسة بالإستجاب من السوق؟. (3

 مثل على منحنى بياني عتبة العلق وعتبة المردودية ؟ . (4

 ؟.استخرج دالة العرض  (5

 :   13حل التمرين 

 حساب التكلفة المتوسطة والتكلفة الحدية (1

 التكلفة المتوسطةAC: 

𝐴𝐶 =
𝐶𝑇

𝜑
⇒ 𝐴𝐶 =

2
3𝜑

2 + 2𝜑 + 18

𝜑
=
2

3
𝜑 + 2 +

18

𝜑
 

  التكلفة الحديةMC  : 

𝑀𝐶 =
𝛿𝐶𝑇

𝛿𝜑
=
4

3
𝜑 + 2 

 وذلك لتحقيق أقص ى ربح: 𝝋حساب الكميات المنتجة من المنتوج  (2

𝜋 = 𝑅 − 𝐶 ⇒ 𝜋 = 𝜑 × 𝑃𝜑 − 𝐶𝑇 

𝜋 = 30𝜑 − (
2

3
𝜑2 + 2𝜑 + 18) ⇒ 𝜋 = 30𝜑 −

2

3
𝜑2 − 2𝜑 − 18 

𝜋 = −
2

3
𝜑2 + 28𝜑 − 18 

𝜋𝑀𝐴𝑋 → {
𝜋′𝜑 = 0

𝜋′′ < 0   →
{
−
4

3
𝜑 + 28 = 0

−
4

3
< 0   

⇒𝜋𝑀𝐴𝑋 → {

𝜑 = 21

−
4

3
< محققة   0

⇒ 
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 وبالتالي أقص ى ربح يمكن تحقيقه هو :

𝜋 = −
2

3
𝜑2 + 28𝜑 − 18 → 𝜋 = −

2

3
(21)2 + 28(21) − 18 

𝜋 = 360 

 حساب السعر الذي تنسحب فيه المنشأة من السوق :  (3

 تنسحب المنشأة من السوق عندما يكون السعر < عتبة الغلق 

 عند عتبة الغلق :  

𝐴𝑉𝐶 = 𝑀𝐶 = 𝑃𝑥 

𝑇𝑉𝐶

𝜑
=
𝛿𝐶𝑇

𝛿𝜑
= 𝑃𝑥 ⇒

2
3𝜑

2 + 2𝜑

𝜑
=
4

3
𝜑 + 2 ⇒

2

3
𝜑 + 2 =

4

3
𝜑 + 2 

𝜑 = 0          

𝑀𝑖𝑛𝐴𝑉𝐶 = 𝑃𝜑 = 2 

يقدر     Xالسوق عندما يكون سعر المنتوجننصح المنشأة بالانسحاب من 

=وبما أنبوحدتين نقديتين  30P𝜑  <2 ⇔ المنشأة تستطيع البقاء في السوق 

 التمثيل البياني لعتبة الغلق و عتبة المردودية :  (4

6 3 2 1 Q 

10 6 4.66 3.33 MC 

9 10 12.3 20.6 TC 

6 4 3.33 2.66 AVC 
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 : استنتاج دالة العرض (5

MC = P ⇒
4

3
φ+ 2 = P ⇒ φ =

3

4
P −

3

2
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